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TUREVIN GEOMETRIK YORUMU TEGET DOGRU DENKLEMI (TD.D.)

Y=Yo=My .(x~

f:IR=R,y=f(x)
fonksiyonuna .
diizlemde A
karsilik gelen  fxh)p~

| egriyanda ki .

NORMAL DOGRU DENKLEMI ( N.D.D. }

YO— T .(X"Xn)

gibi olsun. s
|| Egrinin R g
P(Xo,f(X0)) -
noktasindaki
tegetlerini %y X5th
arastiralim. Bunun igin P(xq,f(x0)) nokta-
sinin sagida veya solundaki
A(xo+h,f(Xo+h)) noktasini alip A ve P den
gecen keseni gizelim. Dikkat edilirse

f(xn"'h)_f(xa)
h

¥

y=f{x)=x"—4x+3 fonksiyonun x=3 noktasin-
daki teetinin edimini bulunuz?

_F‘(‘ﬁ‘): 2x =l _;f'(_},}:-{-—l(:iﬁ’

kesenin ediminin m= oldugu o,
NEk..L2

E

y= S|n(3x) 5x fonksiyonun x—% noktasindaki

garalar. Simdi P noktasindan gecen

| tegeti bulmak icin A noktasint edri Uze-

rinde kaydirarak P noktasina

| yaklastiralim. Bu islemi yapmakla h

' degerini 0 a yaklastirmak ayni sey ola-

|, caktir. Bu halde tedetin edimi h=0 igin

f(xgth)=1(x,)
h

caktir.

tegetinin edimini bulunuz?

[ fha=calr 3 ~§  *<3T :){1(1{]:3.0*5: -5

In alacagd limit degeri ola- e
alacagl limt ?49.6 o y=f(x)=x*~x fonksiyonun x= 2 noktasmdak1

normalinin egimini bulunuz‘7

=3 mes g3l 0

EGIM, TEGET DOGRU \:’E NORMAL DOGRU

y=Ff(x, y) X 3X2y+y2+1 0 fonksiyonun (1,1)
noktasindaki tegetlnln egimini bulunuz?

xz_-éj'xly“l
-3 %23. [A)f.')_—l-?ﬂ J=

y=f(x) fonksu{onun Y, d
Gzerindeki (Xo;f(Xo)) .
noktasindan cizilen
teget dogrunun

(| efimimg ise

www.mathaz.com

(%,

—
S

f(x,+h)—f —
= fim L Xt =) 3=t - 3 4
hs0 h X 2
olur, > AFT 5:
’ =si —cos’t fonksiyonun tzerinde x=Z
Ayica mg=tan® dir. y=sint, X=cost Y N
noktasindan cizilen tegetin egimini bulunuz?
T noktasinda d teget dogrusuna dik olan
k dogrusuna ise y=f(x) in T noktasindaki o= -4 /44- et lx =T/
: denir. dx  oe /sH' Tear & (—drlnf;) ¢

M-E =
HATIRLATMA

‘i Egimi m ve (Xs,Vo) noktasandan gegen S o i
| dogrunun denkleml y -Yo=m.(X—Xo) olur. y=f(x)=x2-7x fonksiyonun Gzerindeki P(L,f(1))
noktasindan gegen tegetinin denklemini

D\,';‘n‘,“’g,fn”d'a;: fgini'?,’ﬁ“p'm' S Pulnuz? foE-7=t 704 , flo=ax-?
' , me = pHH) = 1Y =5
Y=l == lxH) = y=-Se~|
| P4
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fha=Bx

f"'_& 1{' (Z)
I ﬁiﬂy_uq A12,14)

e = 16

—=

fonksiyonun x=0 noktasindaki

Y =COSX+X
normalinin denklemini bulunuz?
L
Me fffr(o} £ (y=—smx+|
,f'(o\: A Me=l =5 myz —|

x=0=> Y= I+0=|

T(0,1) /:1:

Y- = (1) (x=0)
g:-’X—H%

o

P £
Thrprgniy O
et f B R Phanued

y=f(x) fonksiyonu ve
A noktasindaki tegeti
verilmistir.

g(x)=f2<x>—f—(5;<—)

fonksiyonunun x=:
deki tegetinin egiml
kagtir?

ise g

£l =1 [l)=1 5
36‘)'"‘2@( ‘F{‘l‘fg £ @‘) _qu
2.2.6 + 50 - the5g

2% '

17
40460

ﬂ([’);

y=f(x) fonksiyonu ve A
noktasindaki tegeti
verilmistir. h(x)=f*(3x)
ise h fonksiyonunun x=1
deki tedetinin egdimi

www.matbaz.com

P TR, | EL B
LIIOKH...Aa4

e n

3 #
g[x)——3—73x+a ile f(x)=2+x fonksi

tegetse a sayisinin negatlf degerl kagtir?

bt 9 el et (L o)

) = x*=3 =l V x=-2

nolte {77&) wy?  (-2,0) o2l

(9, = if: 8 49 — 8 >0

[Q’ﬂ} - 0= —%’ +643 — 3 = _IU/
iz 3

i»;

f(x)=3x*-6x+5 ve g(x)=mx’+(n—2)x-3 fanksi-
yonlarinin her x igin tegetleri paralelse m ve
n yi bulunuz.

£ 1=9 %)

$lo=ix— 961z Zxea2
é;(ﬁéy;’ 2ar ) +N—72

m=3 N

Y

% sta*"’“ ak..

olaali

Ornelk..13:
f(x)=x*—3 fonksiyonuna A(4,0) noktasindan
cizilen tegetlerm degme noktalarinin apsisler
toplamini bulunuz?

(X, x=3)

(4.0)

M= f 0= 20 = X'f = 2lgx=x"3

X Fx3 =0

g

&85 S

{

f(x)=x*+2 fonksiyonuna tizerindeki A(1,y)
noktasindan cizilen normal egriyl baska
hangl noktada keser? g

—)\x‘; =3

kagtir?
b= 268, £6x), e3- y—b=—X+]
)= 2405). /613 i x=r
J= a2 Xrg=lt ot g
'&31:2\‘)3 +51=0 fe %= 3/3
yy=3 \“}11:31:2-‘3‘/2,
Y= . 9w an
e (% ! ]Z—) 27
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{ TOREVIN GEOMETRIK YORUMU, FiZIKSEL YORUMU, DEGISIM MIZI VE DESERLENDIRMELER )

f(x):—i— ile g(x]:%2 egrileri dik k’é‘sigiyor ise
k kagtir?  lgyan f\oH)miQ 4?&[0 Dletir,
%*—‘t 3@«):,‘2%
25 2k | x=2k/q
. Ed 0’}1@% ol
P __-&: S Ao (o
. = L=1 3L
B 25

f(x)=e i egrisine iizerinde apsisi e olan
noktadan gizilen tegetin x ekseniyle sinirla-
digi bdlgenin alani kag¢ birim karedir?

=% for= L m= L
ftq ] 0T G
di s y-le=_1 (x) €2

e ‘
\9' —Q. _5..\("@, — A4€
’Ne L
Ve P
- 6/1-: e‘ﬁi T
f(x)= \/4)( 4 egrlsmm orijinden gecen teget-
lerinin degme noktasmm apsisi nedir?
7%\,. m,,w) /'*
(;(J]x»ﬂ Vit 2 (!iu, ‘)
= e
=4 / PfNr‘l"Li'I):'L VoG
([ 0.0) (it =ny BV

1=l = x=2
(2,2) degme  ackfarely,

y=x-7 dogrusu tzerinde bulunup y=x2-x+5
parabaliine en yakin noktanin koordlnatlan
nedir? B

\O‘JC.I‘W&AL{‘E
(Atle (ogulur |
- »r — D ;c—n ——x+l

2 noua)\:_ (%)

x—\ U
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N

f(x)= ); f';éksenine
paralel tegetlerinin edriye deﬁdlgl noktalar
arasi mesafe kag bmmdlr'?

(x+z)s'm-0

+x7=3x+1 fonksiyonun

- Tot IO’U41 = Al@
5 3k

f(x) x2= 2x 8 fonksiyonuna Uzerindeki A(0,k)
noktasindan cizilen tegetin eksenlerle olus-
turdugu tggenin alani kag birim karedir?

X¥=0=> L = -§
/f\(x\: Q—-K"?- y
H‘(?:’Z(X’O), Ly=

e I
T

y= x2 efgrisinin x=1 noktasindaki tejeti ve
normali ile y ekseni arasinda kalan kapal
bolgenin alani kag birim karedir?

(w)

My = .\;((05 va m,q:“f/L
J,‘l:l(

x—) — y= 2x -1
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DEGERLENDIRME 6) B noktasinda teget
olan y=f(x) ve y=g(x)
parabolleri veriliyor.

1) f(x)=xz+ax+5 egrisinin x eksenini x;eksenrm kestigi
noktalardan ¢izilen tegetlerin dik clmasi igin a ne

olmahdir? ‘? (x):g(.?(:irg 14, =2

U] (2pgpa) =) K= 5
g+ 200k )42 = |

5420, (a) 0=t —>a=13

2)  y=flx)=x*-~mx+4 fonksiyonuna orijinden cizilen
tegetler dikse m degeri kagtir? m>Q

A—:—‘ ml“((i’llf_:—

\

%

7)  f(x)=x*+3 fonksiyonuna orijinden gizilen tegetlerin
dedme noktalar arasi mesafe kag birimdir?

=17
M:JE' “Zf_g,i}:?f\c
X

(9.‘33%. w legialy ) —=

3)  y=f(x)= x*+2x+7 fonksiyonunun hangi noktadaki

q 1 T
X~ %

tedeti orijinden gecer? AVAL T o (\ X = {;
P Mg = )‘1—}2;({9—:- ZK+Q-
/o . £
4 <257 X
’ xl_f“) KEF = ZxE;.’Lx °
00) (i nm\ﬁ) Rt . A
4)  y=f(x) fonksnyonu (f Qﬁ") ¥ veit |2 8)  f(¥)=xX-x ve g(x)=3x-x* e‘drilerirlin kesim noktala-
ve A noktasindaki. e rindan f fonksiyonuna cizilen tegetlerin arasindaki
tegeti verilmigti_r. E aglmn lan]aﬁtl kac olabilir?
. z Aox=hxt IX =0
e ! . AR 1x(x2)=9O
ise g(] _\45° X |z - KE) T
AP = W=
T 4 [ s 2 x
o . Tfole A=m,  pa)=3=
9l )"1’<= LW fkice ier pai-r Y 4 (= tEme =y
t ' fan@= M= =3 4 4
JWy=2.9.1,12 (e s = =L =]
) [~mym, {+ (~1)J ~
=12ty +2/4
5) y=f(x) parabolii ve bu o N 9) y‘=ax2+bx+c parabomn_e on’j}inden cizilen tegetler
paraboliin A noktasin- ¥~/ ? y=d(x) dikse a,b.c arasi hangi baginti vardir?
daki tegeti olan y=g(x) /
dogrusu veriliyor. Y
h(x)= k.f(x) icin \%w/ (4, 2)
g(x)+x o % X
h'(4)=1 isek T 0
kagtir? o /B(Z 0
W = af o) (o (wu)—kﬁx) B?m 9(&0 1UaL
A ,
eyt (-
= ke i- (244)- Li,[m]
(2t

I\
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¢ TURBVIN GEOMETRIK YORUMU, FIZIKSEL YORUNU,

DEGISI HEZL VE DEGERLENDIRMELER

Q=(lx+ﬂ-‘

fonksiyonunun x eksenine paralel

10)  hix)=x+

2X+3
tefetlerinin defime noktalar ap5|slen Qarplmlm
ka(;tlr’?

b\ =0 [A(x\f_&‘ l,'(ZMB) 2
= 3
(2¢43)*

Xy = I/éf

/ x‘l+!im< +1=0 = A,
i "—?

i

I'd .
[ e ] Py
a;!—»;»)

11) f(x):% feriesiyonustest fonksiyonun x=1 apsisli

noktasindan cizilen tegetinin eksenlerle olustur-
dudu bélgenin alani kag birim karedir?

{f‘):

¥
.g“'m:f_L me = L) =~
Xt
fJ :

12) y=f(x) fonksiyonu ve A
noktasindaki tegeti
verilmistir.

h(x)=x2f(x) iseh
fonksiyonunun x=1 deki
tegetinin egimi kagtir?

13) g(x)=x"+9 fonksiyonuna hangi noktalardan

gizilen tegetler orijinden geger? .

;MJ%_; =9 5 x =13
Ncuﬂlaar (2,65)  (-3,13)

=

14) y=x*+4 egrisine y=x dogrusunun en yakin
noktasinin apsisi kagtir?

\\/ P ok j

N
g

= 5}3 :T‘ﬁi( ‘L"‘};(

/” y'x

www.mathaz.com

h o= xS0+ J}'Efx) X"

[q'(l):j{(mr 1)
= 3+ Lf(?

I3y =¥4+1 egrisi tizerinde A(LK) (k>0) nok-
tasindan ¢izilen tegetin eksenlerle olusturdugu
{icgenin alani kag birim karedir?

=t 3T Vs o+l =

15)

w=2

|

Ay

Mp= 24 =

alr %) (220)

2,372

I
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{ TOREVIN CEOMETRIK YORUMU, FIZIKSEL YORUMUY, EE?E@%%?M‘; WIZE VE DEGERLENDIRMELER }

TUREVIN FIZIKSEL YORUMU VE
DEGISIM HIZI -~

Bir hareketlinin t zamaninda aldigi yol
S(t) olsun. e

| t=t. ve = t; anlari arasindaki ortalama

|

I ) sty -s(ty) .

| hiz Vo ise Vous —2—2 dir.
I

v(t,)-v(t
Benzer.sekilde aon= M
t,—t,
|| Zamana bagli yol denkleminin birinci
|| tirevi hizi, ikinci tirevi ivmeyi verir.

“ Yani, yolu S, hizi V ve ivmeyi a“ile gds-
| terirsek V(t)=S(t) ve a(t)=S(t) olur.

s(t)=2t"+3t+5 hareket denklemi ile verilen
cismin t1=2 ve t,=5 saniyeleri arasindaki
ortalama hizinin, t:=6 anindaki hizina oranini

bulunuz?
. Y- 5(2) -
Uy - 21 — = GO“F*?Z:E E
S=-1 I e
5= V= LpsT
V() =23 il
— =
s((t]=t3+4tw;:;1r‘eket denklemi ile verilen
cismin t:=2 ve t,=5 saniyeleri arasindaki
ortalama ivmesini bulunuz?
VY= sH= 3K+
)N (2
DO[+ = () ( 3_» T{—@_!L ,
T 2
"ﬁ =21
S =
Z

-

www.matbaz.com

rerilen
cismin t;=1 anindaki ani ivmesini’

a(ry= vz 5" (&)
S oh
S'(4) = 20€

3 (£) =20

=

B E .

- s(t)=t*-t+3 konum zaman esitligiyle verilen bir

hareketlinin ilk 2 saniyedeki ortalama hizi
nedir? Anlik hiz denklemini bulunuz?
Hangi iki saniye arasi hiz farki maksimum

olur?
i

5-3
2. —0 2 -0

\

S((&\; Jiey = 241

hizy sdvged
Brfadldddr, 0™

Jo i ok hpd2
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{ TUREVIN GEOMETRIK YORUMUY, PiIZIKEEL vORUML, DEG 13@1&4 21 VE EGE %?LKND%RMELE%}

DEGISIM HIZI

i f, a da dn‘eranstyelleneblllyorsa. X a dan
| a+dx e dedistigi zaman f deki degisim

| yaklasik olarak df=f'(a).dx kadar olur.

Bir eskenar tiggenin bir kenari 4 cm/sn hizla
biyimektedir. Bir kenar uzunlugu 12 cm

oldugu anda ‘alaninin buyime hizi kag ¢cm?/sn
dir?

A=ah
4
A = O 9a.da
Jt TG -
dh= & 2004
dy
— aul3

Bir kure ISl |I|rken yarigapt 4 cm ye ulasti-
ginda ams hiz1 0,3 % ise bu andaki hac-

minin dedisim hizini bulunuz.
V=4
3

AV g, 2 AT
4 3 I+

= 4. 4% 03

- 18,97

www.matbaz.com

DEGERLENDIRME
1)  s(1)=3t—t+2 hareket denklemiile verilen cismin
a) ti=1 ve =3 saniyeleri ara,sjr;ijéki ortalama hizi,

b) t;=4 anindaki anlik hizini,
c) ivme zaman denklemini bulunuz?

3) Su\:

5(3\
Vot 22 = mf,
2 - {
' =

b sle)= vley= (-1
N = 23ty

o) ay=s" ey=vr= b

—=

2) Bir kipiin hacmindeki artis hizi bir kenari 6 cm
oldugunda 8 cm®/sn ise ayni anda a]anmdakl
dedisim hizi nedir? L%

3) Bir dairenin alaninin artis hizi 4 cm?/sn dir. Yaricapi
16 cm oldugunda gevresinin artis hizi ne olur?

A= urt
Jdd . an 35
[~ 1.2 ji‘é.’clf oy e
- R v g1
=270
_ opdc _2w. L=
J4 g4
—
=
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