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 TAM SAYILARTAM SAYILAR

Z={. . . ,−2,−1,0,1,2, . . . ,z , . . . }  
kümesine tam sayı lar  kümesi  deni r.

UYARIUYARI

ℤ  kümesin in
ℤÇ={x: x=2k, k∈ℤ}={...,−2,0,2...}  ve
ℤT={x : x=2k+1,k∈ℤ}={...−1,1,3...}  

a l t  kümeler i  s ık l ık la  karş ımıza ç ıkar.
Öneml i  b i r  başka a l t  kümesi  de asal  
sayı lardan o luşan {2,3,5,7,11, . . . }  
kümesid i r.

Örnek...1 :Örnek...1 :

a,  b ,  c  b i rer  tam sayı  ve a ∙  b  = 2c -  1  
o lduğuna göre  aşağıdak i  durumlardan
hangi ler i  doğru  o lab i l i r?
a)  a  ve b tek sayı lardı r.
b)  a  ve b ç i f t  sayı lardı r.
c)  a  ç i f t ,  b  tek sayıdı r.
d)  a  -  b  tek sayıdı r.
e)  c  tek sayıdı r.

Örnek...2 :Örnek...2 :

a,  b ,  c  b i rer  tam sayı  ve a ∙  b+5 =  12c 
o lduğuna göre  aşağıdak i  durumlardan
hangi ler i  doğru  o lab i l i r?

a)  a  ve b tek sayı lardı r.
b)  a  ve b ç i f t  sayı lardı r.
c)  a  ç i f t ,  b  tek sayıdı r.
d)  a  -  b  tek sayıdı r.
e)  c  tek sayıdı r.

Leonardo F ibonacc i ,  her  sayının 
kendinden önce gelen sayı  i le  top lanarak  
b i r  sonrak in in  e lde  edi ld iğ i  sayı  d iz is in i  
keşfetmiş t i r.  
Bu d iz iye,F ibonacc i  sayı lar ı  deni r.  Bu sayı
d iz is i ,  doğadaki  b i rçok  o luşumun 
düzeninde bulunduğu varsayı lan a l t ın  
oranı  kapsar  ve b i rçok  b i l imsel  
araşt ı rmaya dayanak  teşk i l  eder.

FİBONACCİ SAYI DİZİSİFİBONACCİ SAYI DİZİSİ
0,  1 ,  1 ,  2 ,  3 ,  5 ,  8 ,  13,  21,  34,  55,  89,  144,  
233,  377,  610,  987,  1597,  2584,  4181,  6765,
. . . ,  b ,  a ,  a  +  b,  . . .

Tam sayı lar,  sayı  doğrusu  üzer inde 
göster i l i rken b i r  doğru  üzer inde b i r  nokta 
a l ın ı r.

Bu nokta,  s ı f ı r  sayıs ıy la  eş len i r  ve sayı  
doğrusunun baş langıç  noktası  kabul  ed i l i r.
Baş langıç  noktasının  sağında ve so lunda 
eş i t  ara l ık lar la  nokta lar  işaret len i r.
Sayı  doğrusundaki  nokta lar  koord inat lar ı  i le  
b i r l ik te   O(0)  ,  A(1)    şek l indedi r.

 

Örnek...3 :Örnek...3 :

Rakamları farklı üç basamaklı en büyük pozitif tam sayı ile
rakamları farklı üç basamaklı en büyük negatif tam sayının
toplamı kaçtır? 

Örnek...4 :Örnek...4 :

x, y, z birbirinden farklı negatif tam sayılardır. 6x + 3y + 2z 
toplamının en büyük değerini bulunuz.

Örnek...5 :Örnek...5 :

x, y ve z negatif tam sayılar olmak üzere 
x ∙ y = 24 ve y ∙ z = 60 ise a + b + c toplamının en büyük 
değerinin kaç olduğunu bulunuz.
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Örnek...6 :Örnek...6 :

(-72 + 160 :4) : (5 - 16 + 3)  işleminin sonucunu bulunuz.

Örnek...7 :Örnek...7 :

a, b ve c pozitif tam sayılar olmak üzere 
(2a + b + c) ∙ (a + 2b - c) = 17 ise a + b
toplamını bulunuz.

Örnek...8 :Örnek...8 :

x,y,  birbirinden farklı pozitif tam sayılar olmak üzere 
3x + 4y  = 51 veriliyor.
Buna göre x in  en çok kaç farklı değeri vardır?

Bi r  x  ree l  sayıs ına karşı l ık  ge len  noktanın
sayı  doğrusunda 0 (s ı f ı r )  a  o lan 
uzak l ığ ına x  sayıs ının mut lak  değer i  deni r
ve |x| şekl inde  yazı l ı r.
Başka b i r  dey iş le

|x|={ x , x≥0
−x , x<0

   d i r.

Örnek...9 :Örnek...9 :

|3|−|−9|+|−7|−|−6| i ş lemin in  sonucu kaçt ı r?

Örnek...10 :Örnek...10 :

x<0<y<z ise
|x−y|+|x−z−4|−|z−y+2|−|y +1|+|8−2x| i ş lemin in

sonucu kaçt ı r?

ERATOSTHENES (ERATOSTEN) KALBURUERATOSTHENES (ERATOSTEN) KALBURU

Asal sayıları bulmak için aşağıdaki gibi bir liste yapılır

1. Adım: 1 in üzerine çarpı atılır.
2. Adım: 2 yi yuvarlak içine alınır ve 2 nin tüm katlarının 
üzerine çarpı atılır (4, 6, 8, 10, 12, …).
3. Adım: 3 ü yuvarlak içine alınır ve 3 ün tüm katlarının 
üzerine çarpı atılır (6, 9, 12, 15, …).
4. Adım: 5 i yuvarlak içine alınır ve 5 in tüm katlarının 
üzerine çarpı atılır (10, 15, 20, 25, …).

Bu işlemler bittiğinde yuvarlak içine alınan sayılar asal 
sayılardır. Buna göre ilk 100 sayma sayısı içindeki asal 
sayılar; 2, 3, 5, 7, 11, ...97 olur.

Örnek...11 :Örnek...11 :

a,b ve c farklı asal sayılardır. a+b+c=106 olduğuna göre ,
a●b●c ifadesinin en küçük değeri kaçtır?

Ara lar ında asal  sayı lar  1  den başka 
poz i t i f  or tak bö len i  o lmayan ik i  veya daha 
faz la  poz i t i f  tam sayıya ara lar ında  asal  
sayı lar  deni r.  1  i le  her  poz i t i f  tamsayı  
ara lar ında asaldı r.

Örnek...12 :Örnek...12 :

5 ile 7 sayıları,
9 ile 25 sayıları,
13 ile 14 sayıları,
15, 26, 49 sayıları  aralarında asaldır.

Örnek...13 :Örnek...13 :

2x-123 ve 3y-14 sayıları aralarında asaldır.
2 x−123
3y−14

=18
42

olduğuna göre x+y kaçtır?

büyük
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ASAL ÇARPANLARA AYIRMAASAL ÇARPANLARA AYIRMA

x,  y,  z  poz i t i f  tam sayı lar  ve a,  b ,  c  
b i rb i r inden fark l ı  asa l  sayı lar  o lsun.  
k  sayıs ının k=ax

●by
●cz  şek l inde  

yazı lmasına k  sayıs ının  asal  çarpanlara 
ayr ı lmış b iç imi  deni r.

Örnek...14 :Örnek...14 :

272   sayılını asal çarpanlarına ayırınız

Örnek...15 :Örnek...15 :

x ve y pozitif tam sayılardır. y3=20● x olduğuna göre x 
in en küçük değeri için x + y toplamını bulunuz.

Örnek...16 :Örnek...16 :

x ve y pozitif tam sayılardır. y4=600 ● x olduğuna göre x
in en küçük değeri için x + y  toplamını bulunuz.

 

Örnek...17 :Örnek...17 :

645
● 15625●15

sayısı kaç basamaklıdır?

 B i r  Tam Sayının  Pozi t i f  Tam Sayı  
Bölen ler i  Sayıs ı

 a ,  b ,  c  b i rb i r inden fark l ı  asa l  sayı lar  
o lsun. k=ax

●by
●cz

i )   sayıs ının asal  bö len  sayıs ı  3 tür.
i i )  poz i t i f  (ya da negat i f )  bö len sayıs ı  :

(x+1)●(y+1) ●(z+1) tanedi r.
i i i )  tamsayı   bö len sayıs ı  :

2 ●(x+1) ●(y+1)●(z+1) tanedi r

Örnek...18 :Örnek...18 :

360 tam sayısının bölenlerini ve bölen sayılarını bulunuz.

Örnek...19 :Örnek...19 :

1400 tam sayısının tek tamsayı bölen sayılarını bulunuz.

Örnek...20 :Örnek...20 :

x bir tamsayı olmak üzere, A=2 x+720
x

 sayısı da tam 

sayı olduğuna göre, birbirinden farklı en çok kaç farklı x 
değeri vardır?

Örnek...21 :Örnek...21 :   
2x

●12 sayısının 64 tane tam sayı böleni olduğuna göre 
x sayısının değerini bulunuz.

Örnek...22 :Örnek...22 :

18●15n  sayısının asal olmayan pozitif bölen sayısı 93 
olduğuna göre n kaçtır?

p b i r  doğal  sayı  o lmak üzere ,  1  den p ye 
kadar  o lan doğal  sayı lar ın  çarpımına p 
faktör iye l  deni r  ve p!  şek l inde  göster i l i r.

Örnek...23 :Örnek...23 :

2!
1!

+ 3!
2!

+ 4!
3!

+...+ 29 !
28 !

 işleminin sonucu kaçtır?

Örnek...24 :Örnek...24 :

9! sayısı ile ilgili aşağıdaki soruları cevaplayınız.
a) Asal çarpanlarının toplamını bulunuz.
b) Pozitif tam sayı bölenleri sayısını bulunuz.
c) Pozitif tek tam sayı bölenleri sayısını bulunuz.


