ANALITIK GEOMETRI - 1
TEMEL KAVRAMLAR

ANALITIK DUZLEM

Her noktas! bir reel sayiya karsilik gelen
dogruya koordinat (sayl) dogrusu denir.

Bir P noktasi x reel sayisi ile
eslestirildiginde P noktasinin koordinati x
olur ve koordinati x olan P noktasi P(x)
seklinde yazilir.

L(2) 00) P(KX)  B(23)

A(a) ve B(b) noktalari arasi uzaklik |a-b]|
ile gdsterilir.

Sayl dogrusu Uzerinde A(2) noktasina
uzakligr en fazla 3 birim olan noktalarin
koordinatlarini temsil edecek bir ifade
yaziniz.

— <
2 X

Jx-2l €3

DOGRU PARGASININ ORTA NOKTA
KOORDINATLARI

Koordinat dogrusunda A(a), B(b) ve C(c)
noktalari verilsin.

A@ C)  B(b)

C noktasi [AB] dogru parcasinin orta
noktasi ise (|JAC| = |BC]|)

c:aZLIO esitligi gecerlidir.

Koordinat dogrusunda K(11) ile L(29)
noktalarinin orta noktasi M(m) olduguna gore

m kactir? am = 2341 ~-20
2

Koordinat dogrusunda A(-1) ve B(19)
noktalari veriliyor. Ce[AB] olmak tzere,

lac|_2 y
——== kosulunu saglayan C noktasinin
cB|” 3 S glay

koordinatini bulunuz.
A s B

—_— —— T
~( . 19

Cm20 5 =8 — C(“‘*?D

—
N—
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DiK KOORDINAT DUZLEMi

iki sayr dogrusunun dik kesismesiyle
olusan dizleme, dik koordinat dizlemi
veya analitik duzlem denir.

Yatay 2
eksen O
ekseni A
veya apsis
ekseni, 2
dikey

eksen O, 1
ekseni .
veya 2 -10] 1 2 a
ordinat
ekseni
olarak adlandirilir.0,LO, ve 0,n0,=(0] dir.
Buradaki kesim noktasi olan O 'ya
koordinat baslangici (ORIJIN) denir.

¥

HATIRLATMA

Apsisi a ve ordinatli b olan nokta analitik
koordinat dizleminde A(a,b) ile belirtilir.

K(x-3,y+2) noktasinin x eksenine uzakhg: 4
birim ve y eksenine uzakligi 3 birimse x.y
carpiminin en kiuguk degeri kagtir?

4 ly4 2=l —» y=2 y=~6
P

(x-31 =23 —> x=0 x=6

X l\y = ’-Jé &[M\/\\mﬁu"")

y
OBAC eskenar 4
dortgendir. C(6,8)
ise Cevre(OBAC) C_ 0 A
kacgtir? 9/ .

¥
o| & B X
4’;[\\10: 4"0

)
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Ornek...6 :

ABCD kare
D(6,14) ise
Alan(ABCD) kag¢
birim karedir?
AS Pa

CAD T oA
(A6l =10
A(AGCcD)= 00

ANALITIK KOORDINAT DUZLEMINDE
BOLGELER

O, ekseni ve Oy “y
ekseninin I | /\
kesismesiyle
duzlem dort (-1) (+,4)
bdlgeye ayrilir. _ a X €
- > o
. 0 )
(Eksenlerin bu .
dort bdlgeyle 0l \Y N
kesisimi bostur.) (-,-) (+,-) P
v -
©
€
Ornek...7 : 3
A(m, n) noktasi analitik dazlemin II. 2
bdlgesinde bir nokta ise B(m-n, m.n) noktasi s
hangi bélgede olabilir? =
Lo a0 L \/
3.Lb,3c
Ornek...8 :

K(m,n) noktasi analitik dizlemde 4 bdlgede
de degilse m.n nin kag¢ farkli degeri vardir?

on 32 L bidoen O olneh

=0 (dek 43¢5

Ornek...9 :
A(3k+8, k=7) noktasi IV. bélgede olduguna
gore, k nin alabilecegi farkli tam sayi
degerleri toplami kagtir?

-0

Wl <
b 645444 14241005 (2)2(=2)
=¥ é

ANALITIK KOORDINAT DUZLEMINDE
UZAKLIK

A(x,,y,) ve B(x,y,) noktalari
birlestirildiginde elde edilen dogru
parcasinin uzunluguna bu noktalara
arasindaki uzaklik denir. Sekli inceleyiniz

AY
B(X,.Y,)
Y,
W
Q—é yz_ y1
<
i i C
P . XXy 3
0 X, X,
A

ABC dik tc¢genini inceleyiniz.

|AB|:\/(AX)Z+(AY)2 ) |AB|=«/(X1—X2)2+(Y1—V2)2

Ornek...10 :
A(5,8) , B(2,9) noktalari veriliyor |AB| =?

e m'—‘fg

Ornek...11 :
A(k,2), B(-3,6) noktalari icin |AB|=5 ise k'
nin alabilecegi degerler toplami kagtir?

KAB\—,:~I(L+3§L+ 47- =5

43| . 3 =0 .
+ ¥
wéf
Ornek...12 :
A(m,m), B(4,2), |AB|=6 br ise m'nin

alabilecegi degerler toplami kacgtir?

(o) L () = g™ /—?581«»"““’
7 AUS

ZM’zng "'L{M 'X"‘LJ:O l;/TMJ}/\
Y[ 2m 40 =0 3ar\b(a’j‘l dan
M b - 12-¢ gartb‘(:g_[
SN .
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Ornek...13: BELLI ORANDA IiCTEN VE DISTAN BOLME
Dik koordinat diizleminde bir A noktasinin A) ICTEN BOLEN NOKTA:
apsisi 6 artirihip, ordinati 8 azaltildiginda bir : -
B noktasi elde ediliyor. Buna gore, |AB| kag A ve B noktalari bir do?ru|pargasm|n ug
birimdir? noktalari olmak tzere %:k olacak
sekilde bir Ce[AB] varsa C noktasina
A — (AB\ = {0o [AB] 'ni k oraninda igten bolen nokta
NS /,? denir. Sekli inceleyiniz.
B A(Xl,yl) C(X31y3) B(XZ'yZ)
Ornek...14 : hd b hd
A(-2,5) ve B(6,-3) noktalari Oy ekseni
tzerindeki bir K noktasina esit uzaklikta ise - .
K'nin koordinatlari toplami kagtir? A(SOI?)ek.B.d-g 14) noktal "
, , = talari veriliyor
( A= R\ no
S O( j) \ %:3 oraninda i¢cten bdlen C noktasinin
2},\_ (\{-S‘)L; é“z,* (3*3)’1 koordinatlari toplami nedir?
3 % byt oL =
L 28 2 Dby wtyY -
Uy sy = 1O ; a C (81
/ thye-to y=_ i BE
; 04 (~0 ==| e W e 31 & w 'L%t
Ornek...15 : o N da € 3L 2
A(3x-2, 7-x) noktasi eksenlere esit uzaklkta | J| 4. 5 (= U y= fle-U= '"?'
ise A noktasi ne olabilir? © -
o
[Bx-2\ = 13- = C (U,J’) I
T S - 2t
X= S/L‘r S /2~ 2
E
Al ) AL ;,@;>
kG == Y
Ornek...19 :
Ornek...16 : A(-5,6) , C(15,20) noktalari veriliyor. C
M(0,1) , N(-3,5) noktalari KLMN karesinin noktasi [AB] ni, Mzz oraninda icten

koseleridir. Bu karenin KM kdsegenin |BC]|
uzunlugu kac birimdir? boéliyorsa B noktasinin koordinatlari carpimi

e s | TR :

- .__._,—._..’——-/—"_'_0’_”_’_/'
L . Kkm\=aVz=52 h R
((9}13)
x 2k 20 Y 4y wya
Ornek...17 : oowof L+
A(2,-1) ve B(3,1) noktalarina esit uzakliktaki
noktalarin geometrik yer denklemini bulunuz. B([G}fo/ 5(25/?-:{')

L (y)  1pe = (6K
‘-
) () e (3 () daglenne
2 k+by-5=0

25,29 - 615
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B) DISTAN BOLEN NOKTA:

M:k olacak sekilde bir

BC|
Ce¢lAB|,CeAB varsa C noktasina [AB] 'ni k
oraninda distan bdlen nokta denir. Sekli

Eger

inceleyiniz
Ax,y,) B(x,y,)  C(X.y,)
[ 4 @ @
Ornek...20 :
A(1,-6) , B(9,22) noktalari veriliyor %:5
oraninda distan bélen C noktasinin
koordinatlari nedir?
le ke
17 C
A1) (3aL)
® L gf @ sk 287
Lo2? \e a4
C(f}-&i,
Ornek...21 :

A(9,12) , B(15,17) noktalar: veriliyor. C
AC| 2
noktasi [AB] ni, =

EORE oraninda distan

bdluyorsa Cnoktasmln koordinatlari ¢carpimi

www.matbaz.com

nedir? 9\ e,
C £(3a ) YY)
©® 6y v 5
R tv 0l
c (@~ 1n-0) = ¢ (-3,
Ornek...22 :
Sekilde ABCD ,3\Lfm_\ 4
paralel A E
I|<en|ard|r L
AE|_3 E
E_‘l ve
E(1,2) , Fe
F(10,-17) ise
C késesinin T c
koordinatlarini
bulunuz? 93
@ brxde 9 2 ll"(" 209 3
Uk da _?Tf_‘f X S
=99 -209\ = 103 ~201
{2y a-209) = (142,722

Ornek...23:

. KL IKP| 2

kilde i~==2, ——==%
sekilde LM ™" |PR] 3

ve M(1,-4), L(0,-1)
P(-4,11) ise R
noktasinin koordinatlari

K 2k pak R

carpimi nedir? (* ()
b, T~ }‘\Q’, =% | & 2« 35
w3 5 835V
-
3¢ 3=2 |/ 2 o5t
Ly Ql:: 34 gk 2615%
2

p.(-925,2¢35)
26,35-925= (%5

BiR DOGRU PARGCASININ ORTA NOKTASI

A(x,,y,) ve B(x,,y,) noktalari
birlestirildiginde elde edilen [AB] dogru
parcasinin orta noktasi C(x,, Y, ise

X1+X,

+
Xq . :yl Yo

Yo >

olarak elde edilir. Sekli inceleyiniz.

2y B(X,.Y,)
Y,
A(X,Y,) i
Y, l
LJ 1 ! M N
0 Xl XO X2
Ornek...24 :

K(5,6) ve L(-11,-8) noktalari veriliyor [KL]
nin orta noktasi D ise D noktasinin koordinat
baslangi¢c noktasina uzakligi ka¢ birimdir?

BCsst 222 )« p(27) 0003

lobl = V amz =Vio
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Ornek...25 : - Ornek...28 :
K(m+11,14), M(—2m+7,x/2) noktalarinin orta Analitik dizlemde kdse koordinatlari A(O, 2),
noktasi y ekseni tizerinde ise m kacgtir? B(-5, 3), C(8,2) D(x,y) olan ABCD paralel
— _ kenarin D kdsesinin koordinatlari toplami
M): 0 T:‘> M~ g kactir?
2
. 0482 ~Stx 24 2=y+3
Ornek...26 : x J
A(1,2), B(3,6), C(-3,5) noktalari ABC ~\2 y= \
tcgeninin koseleridir. Uggenin AB kenarina X=
ait kenarortay uzunlugu kac¢ birimdir? _
y uzuniugy ag D) > 3+l=ll

A MWB ’J—-""?)’:DC.Q,L{.)
(2 4) a (71
&AC bl =lsme e V2L
7 .
Ornek...29 :

Ornek...27 : Kdsegenlerinin kesim noktasi O(3,-7) olan

SFnkUSELPnQI?t|§:|SEI<[I}\<A?]I (3”) ABCD dikdoértgeninin dért késesinin
i ?

nin orta noktalaridir. L Ta,~2) koordinatlari toplami kactir?

M(3,x), L(a,-2), (Mm <7‘Z(Vg)

N
_/

R(-2,1), P(m,k) ve K P R X('t-?\j;?(,z_-{-}ﬂ =13
K(1,-3) ise x+a.k-m 05_3\ (m@;) (_,2“) - __L* =
kacgtir? £ yn 2.
1) -2 R S USRR o — Y24, -
o= —= 9.( 2 © b&‘\m ("H‘h_.) 3}{‘“53 = S =7
%:3 =2 % ¥ = " k=2 = -1 g e
= 2| = 64b > b
Moamz o ~L*l = 25 S| 5. (b el 6=~ 4
%4~ = = z = S| Zyz Aur(4)
;' U(;GENi_N AGIRLIK MERKEZININ
= KOORDINATLARI
s
C(X5Ys)
UYARI k]
Paralelkenar,eskenar dortgen, kare ve
dikdortgende kdésegenler birbirlerini G(x.,y
ortaladigindan bu dértgenlerde karsilikl ® 00
koselerin apsislerin toplamlari ve
karsilikli ordinatlarin toplami birbirine
esittir. A(x.y,) B(X,.Y,)
ABCD paralelkenarini inceleyiniz.
D(X,.v,) C(X,,Ys) Kose koordinatlart A(x,,y,),B(X,,Y,),C(Xs, V)
olan ABC uc¢genin agirlik merkezi
. X+ X, +X +y,+
G(X01y0)|se on 1 32 3 ) yozyl y32 y3
olarak elde edilir.
AX,Y,) B(x,)Y,)
E(Xo,Yo) kOsegenlerin kesim noktasi ise Ornek...30 :
xg=2%e XXy _YitYz_ YotV A(-8,10), B(-5, 6), C(-2, 5) ticgeninin
2 2 2 2 agirlik merkezinin koordinatlarini bulunuz?
ve buradan X +X,=X,+X, , Y, +Ys=Y,+Y, - C’I ( ng,\‘{.ﬂ»{—(—l) 10+é+§
= T3

Sies,™)
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Ornek...31:
A(x,y), B(-1,2), C(4,6) Gcgeninin agirhk
merkezinin G(-5,12) ise A noktasinin
koordinatlarini bulunuz?
Xﬁl"\'[f',-,_g yebt2 (2
=T e S
y 3 18.23)
Ornek...32:
Kdseleri A(2,4), O ve Y a
B olan OAB dik A2,4)
Ucgeninin agirlik ’
merkezini bulunuz?
@(Oxo] &)( ‘0r0> Le
A () ol 2 % B x
E( Lq:_{ci—) z(,l‘:: x> r=&
> (sl tid)
C (e 8

KOSE KOORDINATLARI BILINEN UGGENIN
ALANI

Ornek...34 :
A(0, 4) , B(-5, 4) ve C(a,b) noktalari ise
verilen ABC lc¢geninin alani 20 birim karedir.
Buna gore b nin alacagi degerler ¢carpimi

kacgtir? &
~10 ~5b
HNERIEE
o G
(ka~sb+10-0l =20
R3-SL AUV
2.
b =1L
~8b | = 0 \=
\20 ? 10,_:_“‘44
il
Lh\,L:-—Lﬁ—g

Ornek...35:
Analitik duzlemde kése koordinatlari A(-2,5),
B(1,3), C (n,4) olan ABC lc¢geninin alani 8
birim kare olduguna gore, n kag olabilir?

€
o
o
N 5|~2 g ~¢
«
Kése koordinatlari 2 3a I 4
A(X11Y1),B(X5,Y2), C(%a, Yo C(X..y.) o ~§ 5a
olan ABC iicgenin alani 373 s ~1 5 ’§/
bulunurken sekildeki gibi - | Nh=15/,
noktalar alt alta yazilir. S -
Sonra ilk noktalarinin = [M =73 N, = -H’/
ikilisi en alta yazilir ve s > 2.
ok yénindeki
carpimlar A(X,y.) B(x,.Y,)
yapildiktan sonra S \j
olusturulan iki grubun farklarinin yarisinin
mutlak degeri alinir.
Xl\ yl
Yi-% X2 ‘yz X1, ..
Ya-Xs X Y3l X5.Ys A(ABC)=Lla—bl Ornek...36 :
+ Ve X (XY Xy, 2 Koseleri A(0, 1), B(3,5), C(3, 6) ve D(-8,-3)
b olan ABCD dortgeninin alani kag¢ br? dir?
a A A ».
ACRBC) A (h oY)
Ornek...33: D - 210\ 4
Analitik diizlemde A(O, 2) , B(-5, 3) ve C(8,2) 6 { 1 ¢
noktalari ise verilen ABC li¢ggeninin alani kag 3 3 < [3 "*1{8 B
birim karedir? q ] ‘_M? 3 3 |——
- —
2t |~5 3 | -0 g \ O I Z%
WL . 2
Ng~6] — 4 br
2
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DEGERLENDIRME
5) Sekildeki ABCD paralel D L c (T’*(’[F‘})
1) Analitik diizlemde A(x - 5,3 - X) noktasi |1l bolgede kenarinda L ve F orta
bir nokta ise B(4x, x — 9) noktas| hangi bdlgede noktalar.
olabilir? [DFé (22[‘3&]7:)'( ‘13 A(-2,1) F
ve — olduguna
X~ < 0 ER gore K noktasinin
9w 20 g (+l __) - L’_‘ koordinatlari farki kagtir?
\l A -~ B
Byl o L 247 G
L 164 2
2) K(-3,3y+2) ve L(x—3,-2) noktalari analitik L‘ 4 ( ~2+4 6/ 1 )
diizlemde ayni bolgelerde ise x+y nin alabilecegi v [l 134 K ( (e - I )
en biylk tam sayi degeri kagtir? Wl \2g { §_
x-3<0  34£2.<0 ‘ h~t-0=27
+<4 3 g {~24
Z ,%/ 3 6) Koordinat sisteminde a ve b birer tamsayi olmak
X4y 1 tizere K(a,2) ve B(-1,b) noktalari arasi 5 birim ise b
s L nin alabilecegi tam sayilarin aritmetik ortalamasi
m kactir?
(= 1 2.
—= a (axy e (0-2) =5
— 2.
3) K(1,2) ve L(-3,1) noktalarina esit uzaklikta ve y S .-?, ._l.og,/:; ~3+%4(-2) b () o
ekseni tizerindeki noktanin ordinati kactir? 8 2Ll ~2/¢ 3
ol =\PL I
2 L —_
iq—&—(_\j-—l—) = 34 (y-1) § 6|
. 7) Sekildeki OKA dik ticgen
4 \jlpcﬂm iy IS 3L~Z:Y‘f\ £ ve m(KOA)=75° ve A(16,0)
24— -5 2 ise K noktasinin
g =" 2 koordinatlari nedir?
y=-5/p g
\J K (s-4i3, &)
(x )
4) Sekildeki paralel kenarda D C
A(-2,1) B(3,2) ve C(1,4) ise
BD koésegen uzunlugu kag
birimdir?
Y43 = =14 \ A B
yt L= L+ | 8)  Sekilde [OK], LOA
Ucgeninin
=t Y= 3 yiiksekligi , L(0,5) ve
- (_1,_\] \f ILK|=+5 ise A
— 2 — noktasinin apsisi
\Bb\ =V =5V2- kactir? P L X
2.0 PRI G S 4(3- A"(lof())
[ohl=V 204 80" = 10
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9) Analitik koordinat diizleminde koordinatlari O(0,0)
A(6,0) B(4,3) ve C(0,7) olan dortgenin alani kag

birim karedir? A‘Lﬁ?ﬂ) LA (L’)QD)

< ¢ D 4 3
0|4 32|8 olg 3|
o0 (VIe]
& b 3
b o
R-0 , 28-0 — 23 be"
[ =

10) Analitik koordinat diizleminde koordinatlari M(1,-3)
N(2,5) ise [MN] ni %=3 oraninda distan bdlen

K noktasinin koordinatlari toplami kagtir?

1 S

o — "
M ( /\)) C [\
(1) &%
! lé\ (‘7_-*/(— | 5'*6() £
« 2% (7t " 2 ) o
] 2 (9 .
. /L‘f’ 2 ;
¥y oow 3¢ 342 = 3 /Z a
S :
11) A(2,-1) noktasina uzakhgr B(1,1) noktasina ;
uzakhginin 2 katina esit noktalarin geometrik yer | 3
denklemini bulunuz. K () 2

K (xy)  [AKI=2]8k)

N—

m:o_m1 \

D hx A 3y1‘,_ \ Oyi-g;': O (ebsn\mh&)

12) Sekilde PRST
dikdértgendir.
R(-3,6) ve
P(-7,0)ise T
noktasinin
koordinatlari 5
carpimi kagtir? ¥

3(mLe. | MY
\HPl=3 <

\OHl:l
Tl2-0)  au-b)=-l2

KL 3

13) Sekilde m—i ,P [KR] M ('L({_\g)
nin orta noktasi ve K(1,2), g
M(21,-18) ve R(7,2) ise L
|LP]| kag birimdir? av
(i B RG)
Ly Sk 0% (n1) l
o nt (4 2e2)
L’S sl 2-94 P (Lf‘(t)
I (2%

L*( (2, 2_-\2.) ::L(lg/-—-m)
\epl= 9% & 122 = t5

14) Analitik dizlemde verilen ABC Uc¢geninin
agirlik merkezi G(6,-2) noktasidir.
B(2,-2) ve C(0,-4) olduguna gore, ABC
dcgeninin alani ka¢ birim karedir?

#4-2“2 ¥i
AUy
3 c ~B\¢ ~217T5,

PI(HC) Flﬁ@GC') (‘]_8—'-2,0>.3 ~ 2 Let
2.

15) ABC iicgeninde [NB] B
Tg|s||n|n aclortay! , CLO ro)
lecl_3 2 L
BA 2 + COO ve( ¥ 2
N(9,-6) ise A I-L) N
noktasinin Zx B
koordinatlari carpimi
kactir? A 2\

! Ix €% A ( [ )
Ay ax ¢4 AUE,-10
ax 4

16) Analitik dizlemde verilen ABC l¢geninin agirhk
merkezi G(2, 4) noktasidir. A(-1, 3) ise B ve C
noktalarinin koordinatlari toplamini bulunuz.

B(?(ng_) ((le)

part () =2 R = ;_
k,-é L 2 o
S(«Lg-’ . T = [(7
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