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KAVRAM OLARAK TUREV

BIiR NOKTADA TUREV

€ (a,b)

f:[a,b]*R bir fonksiyon ve x,
olsun. lim | f)=f(X
XX, X— Xn i
bu limit degerine.f fonk5|yonun Xo
noktasindakiiirevi denir.
f fonksiyc’()piy,;n Xo noktasindaki tiurevi f'(xo)
di(x,) d
Y (Xo) oo, X

imiti mevcut ise

x=x, Sembollerinden

biri ile gosterilebilir. Eger bir fonksiyonun
Xo noktasinda tirevi varsa fonksiyon o

noktada tlrevienebilir denir.

Ornek..1:
f(x)=x2 fonksiyonu igin x=2 noktasindaki
tirevi tdrev tanimini kullanarak bulunuz.
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HATIRLATMA:

lim f(x) dp“ée“r;nin olabilmesi igin

X=2a

=lim f(x) olmasi gerekirdi.

Xﬁa
Benzer sekilde f fonk3|yonun Xo
noktasinda turevinin yani

f(x)— .

f'(xo)=lim fx)=flxo) limitinin olabilmesi

XX, X—Xo
igin

o o i | F00=F (%)
(1) f'(x, )_xlir::( -~y ve
(2) f'(x, )=lim (_(i—_f_(_)ﬁ) Iimitlerinin

X%~ X—Xp

mevcut olmasi ve bu limitlerin. blfbll’lne
egit olmasi gerekir. i¢

Burada (1) e fonk5|yonun X=X, noktasinda
sagdan turevi (2) ye |se fonksiyonun x=xo
noktasinda soldan" tirevi denir.

Kritik noktaya, s‘ahlp fonksiyonlar eger

1. bu noktada,surekli
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Crnek...2

(x)=Ix fonksiyonun x=0 noktasinda tirevi
var midir? Bu noktadaki sag ve:sol tirevleri
hesaplayarak ara§t|rm|z

g forey = col dorey,  Torev

X x<1
X x=1
fonksiyonu x=1 noktasinda tirevli midir?

f(x)=
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f[X) 2X 3 x<1
X x=>1

fonksiyonu reel sayilarda turevii midir?

X< jgn 2x-3 erALSrdonJ dogrusaldis ve
foumland§1 f=mede hem ssrekli ” hem do sog e

el m'nHer; aymde. ﬁm sreylidv.

’qg’“ o4  xz4d ,4;/1 ' L f@nbfjmmda olex

geqellidi. Borade. ’L ineelenmesr  gereben

kel notda holdosidr,

&%) 1 vLom ﬁ‘& serekli oldusu belldr-

2. bu noktada sagdan ve soldan ayni — lmn Q%—Z)—!Q 4- ) 2x-2
tirev degerlenne sahipse, tureve KD~ x,)J_ Xt
sahiptir.’ / 2
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NOT TUREV TEGET ILISKiSi
F(xg)=lim | {6 e singe x=xo+h 4 y=ROLs"
XX, X—Xq g f(Xo+h) oy
f
alinirsa f'(xo):lim(——w——w—x") olarak .~
h20
yeniden yazilmis olur.
Rurod &4 ' R
+h
X = )(59—\’\\ 7] Brnek Xq
Xo= y=f(x)=3%#+1 fonksiyonu igin f'(5)="? Se "eh de anla
A silacagi gibi
X>3x0 fken 3, £ (rth) —o?/‘kb) (Xg+h)=1(x,)
( = [T A S ' —li T ReTT)™ 1 %) . . .
h—s 0 olmle J){S)- Z,’—-)o = () Irm( . ) limit degeri eger

varsa X=X, noktasinda gizilen tegetin

L
. cﬂ §+m, 5) edimini verir. Bagka bir deyisle f'(x,)
= hm ( ( hf( (3 (5#’)*1 "G_Ef_) degeri y=f(x) egrisine x= x, noktasinda
h=>o0 h-DO cizilen tegetin egimidir.
= i (f_s_ébii.—,'_é) (_gg), ln 2 =
V>0 h v\—ao n-50 h TEOREM ( TUREV SUREKLILIK iLiSKIisi )
. . — Bir fonksiyon bir noktada tiirevli ise o
TUREV FONKSIYONU £ noktada sureklidir.
f:[a,b]»R bir fonksiyon olsgna;;’ ©
[a,b] nin alt kimesinden R-‘ye b .
(x)=lim f(x+h )_f(x)) S o TEOREMIN SONUCLARI
seklinde ta:l::nlanmh' : o'lr:ksiyo o 2| 1 1) f(x) fonksiyonu herhangi bir noktada siirekli
n s
. Y % . . M—
fonksiyonun tirey fonksiyonu denir. ; degilse bu noktada ? vii de degildir
&) }\z/ b g 2) f(x) fonksnyonu sUrekll iken tirevli olmayabilir,
2
nok +a.(i @%’% ek Ornegin f(x)‘graflgmde késelere sahip
$ nda f(x)=x X% fonksiyonu igin f'(x) fonksiyonunu 3 0|du‘§ugnoktalarda tirev degerine sahip
(}_{\Cf\f her  hesapiayiniz, «
noltada ) v,
~ - . "ot
forey deIY‘LH//' HAeni ¥t x"almat &/yddfr, Asagidaki dérnegin sekillerini inceleyiniz.
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h->0
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< lm [ 2¢h +h2) A, )
h>0 ( Th h{':; (ﬂ ﬁi— )

=l (Zx-th)— 2540

" h0 :27

Ornek

"
a)

y=f(x) fonksiyonu x=c¢ b
noktasinda siireksiz
oldugundan tiirevsizdir.

Y x

b) :
y=f(x) fonksiyonu X=¢
noktasinda koseye sahip
oldujundan oldugundan
tirevsizd
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c) A
y=f(x) fonksiyonu x=c
noktasinda késeye sahip
oldugundan tirevsizdir.

Y

y=f(x)

A A3

d)

y=f(x) fonks:yonu X=C
noktasinda*kdseye sahip
oldugundan turevsizdir.

e)

y=f(x) fonksiyonu x=c
noktasinda tegetin egdimi
sonsuz oldugundan
tirevsizdir.

| A

(a,b) arallgf da y=A(x)/fonksiyonu kag

noktada tureve s

VNON©

ip degildir?
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f(x)=
) X¥—x+a C
fonksiyonu R’ de turevll ise a
segilmelidir?

Demel b ponasznc sibr g b
c\paer do‘{ Honr )oa&dm:]ab X?’X—ka niy)
koks dd‘ Bode AZO O}maj/n, ngebtil;)f
Az Pl-liac 2O

O™ daco
1 —Uad O
{1 L&
"(7\4 -
AL seqmolid),
Omek..11: 7 e QIM’J,W
f(x)-_-{ﬁx*'axz x<0
2kx+c+1 x>0

fonksiyonu Reel sayilar kiimesinde turevli
ise c kagtir?

a‘nasil

bx xox™ del‘('C»—e‘f;.')“:;}OOIl/\OM opa/)Lfr/o/)
O\dd‘(\dl/\ém teni 7Lamm o’al(l( /C/I/)Ja
hern gorel i bem Joreylidirler:
Rucda kf’f/‘t[ nolte  sbr inwelpmelidr.

Tom zé&(o,sod:lcfc!a ssrells rse sdvde do
swe‘elf okuguny  ssylsyer sorv.
ol Ly swcu,'.

Iim &) =L(o) Jw 496()

’ >0~
R00)= Dhotc4l=ced

[
DO

oDm 2b0scAt=c4 4

C+4=0 ise

2
linn OQ()L) =60+c0,0 =
*DO
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DEGERLENDIRME

lim |~
X ; x—4

~Y x4

e (2029)

T ¥ ¥

- 3y

1) f(x)=3x+5 olmak Uzere,

= ,)M <
Y24

xzu

—

-

2) f(X) 3x2 ise hm (__(_x_'_*ﬂrz__f(__)) =2

o ( S = 2 ) o (st 5 ;4;\

I [ 6y +3k"~) (et Th
hao < [ )O (%( Hz )) &
Xo:Q Ql&'lm E.
Lim (a% L, )}4 (J’&)»ﬁh) 5
X %o . *-2 z

v
N—

ZS (X2 +4)

= Iim (75 23) P
22\ T2 /Ty %7

5) Yanda grafigi
verilen y=f(x)
fonksiyonunun
reel sayilarda kag
noktada tlrevi
yoktur?

6) Yanda grafigi
verilen y=f(x)
fonksiyonu igin, P
(-3,4) arahginda
kac noktada
surekli oldugu
halde tiirevi
yoktur?

1
i X
-3 -2 —1& 1 3 4
N

g=reklr olduy“d halde

QIM x=R /D""Oflﬂdc‘
igpeu: yeldur.

Ru glolille -2 ve x-4 'de de forev
Yoldtur oeﬂ%} © roltalerdo ,{..;reu. de
I ¥ —degildir. Rrze
7 f(x S i fonksiyonu R\{a,b] de | ssreblr olop
mrgv! se m nasil segilmelidir? \Jsreur O'Irﬁm
R-Sa bl de Joreuli  ise ol faler

%! Qol

o ve b Ae&eﬂu' )OOddaa: e ~
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T T bsls  ver. ony ZO elmali.
ogOf\'éQ&Oﬂ 4) =%, %0
scretl fonksiyonu x=0 nok[ta);md:t(lrevli midir? A= 'ol'lh ac DO
[im (ogfw()-ng(xo)) _ //m =0 m3>o‘%
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