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LIMIT SUREKLILIK BOLUM 1

FONKSIYONLARIN LiMITi

SOLDAN YAKLASMA

aekr olsun. a Saylsma a sayisindan
daha kuguk degérIer ile yaklagtyorsak
bunu x-a <ile belirtiriz.

i

a

4 Ornedin; x-5  yazdifimizda sirasiyla
x degerlerini 4.5 , 4.9 , 4.99 gibi degerler

o aldiginy disuniaruz. Burada x sayisi 5 e

¢ok yakin fakat 5 den kiigUk bir sayidir.

a sayisina, a saylsmdan daha buyuk
{ defderler ile yaklasiyorsak bunu  x- a*

» R

degerler aldigini dusant

; edilmi5 saylllr.»«

Bnr noktada sagdan ve soldan yaklasimi bir

ornekte inceleyelim.

f(x)=3x+5 fonksiyonu igin x degiskeninin 4
sayisina yaklasirken aldig: degerler tabloda

ile belirtiriz.
| . ——p
a X%
Srnegin sekilde x-5" yazmissak
sirasiyla x degerlerini 5.5 ;5.1 ,5.01 gibi

raz.
Burada degerler x saytSma ne kadar

| yakin segilirse x% 5* o kadar iyi temsil
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: f, (a,b) araliginda tanimli bir fonksuyon
. olsun. f(x) fonksiyonu,.x deglskem b ye

lim f(x)=L He belirtilir.
ox=b
| Sekli mceleynmz AY

i SOLDAN LlMlTlN SEZGISEL VTANlMl -

bu araliktan yaklasirken L gérintd

deferine yaklaslydrsé f fonkswonun b
noktasinda soldan limiti L, dir denir ve

y=f(x)

» SAéDAN LIMITIN SEZG!SEL TANlMl

‘el
‘\

verilmistir.
f(x)=3x+5
4o — 4 — 4t
38 | 39 | 399 401 |41 | 42
164 | 167 | 1697 | 17 | 17,08 17,3 |176
f(x)=3x+5

x defiskeni 4 e
yaklasirken y~3xu+5
degeri 17 sgylsma
yaklasm»@géiédlr.
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- f, (a,b) araliginda tanimli bir: fonksuyon
~ olsun. f(x) fonksiyonu, x dediskeni a

: sayisina bu arahiktan sayi degerleri

. alarak yaklagirken gérdntu olarak L,

degerine yaklagiyorsa f

. fonksiyonun a */ 4y

" noktasinda €agdan y=H(x

‘ limitine L dir denir, \)

fa nokjasmdakl safdan L yfr :

[ limit'sembolik olarak i
limf(x)=L,, ile belirtilir. """ Ly i
x-a" ._.b_h—i ———} X |

ki ||m|t tammmda da Iumltlermden

- bahsedilirken fonksiyonun bu noktada
 tanimli olmasi gerektiginden

. bahsedilmiyor!

Bir fonksiyonun bir'c noktasinda sagdan
| limiti L, soldan, |Imlt degeri L, ve

L L—L

ise fonks;yonun ¢ noktasinda limiti
vardir.ve'L dir denir. Sembolik olarak

' ~||mf( )=L ile ifade ederiz.
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Asagida verilen 3 6rnegi inceleyiniz.

x=c noktasinda

‘ =f
sol limit b ve ey & ﬂ_\z/y()()

sag limit a

X

0 c >
X=c noktasinda AY
sol limit b ve sag limit b y=f(x)
oldugundan x=c igin limit b ﬂ ______
dir.
Burada x=c igin ;X
fonksiyonun tanimsiz 0 ¢

olmasi limiti olmasina

engel degildir.

lim f(x)= lim f(x)=b.

x3c* X3¢

dolayISIyIa_l‘fm'f‘(x)zb olur.

X3C

x=c noktasinda

sol limit a ve

sag limit a oldugundan

X=c igin limit a dir.

\

of ¢

x=c i¢in fonksiyon goruntisinin Jlimitle esit

o %

olmamasi bu noktada fonksiyanun' limiti

olmasina engel degildir.
lim f(x)= lim f(x)=limf(x)=a

i, il XHC

X=C X2C

Limit degeri\ni"ﬂ}e ayn! noktadaki gorinti
degeri ara;‘s?'“%liski fonksiyonlarin sirekliligi

gen da incelenecektir.
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—
T —

% s
Yanda grafigi verilen
fonksiyon igin
istenen limitleri
bulunuz.

o)

x>-2" -
lim f(x)=2 [~2

x+-2* o

lim f()()Z"

X33 % -

lim f(x)=2 ("'4>

x»3*

Yanda grafigi verilen

fonksiyon igin istenen

limitleri bulunuz?
lim f(x)=? /

X>-2"

lim f{x)=? .
x»-2*

lim #(x)=2
X5-2 4

f(2)=2

lim f(x)=2 (3" 0"

Vx
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UYARI LIMIT ALMA KURALLARI :

TEOREM 1

| Bir f(x) fonksiyonu AV
(a,b) aralhifinda i

tanimlanmis olsun
f(x) fonksiyonunun
X=a noktasindaki
sag limiti

fonksiyonun o

f polinom fonksiyon veya x=a noktasi f
fonksiyonun kritik noktas: dedilse
(rasyonel fonksiyanlar'igin paydanin
kdklerinden biri, _ért;all fonksiyonlar igin
sinir noktalary, ,'&mutlak deder veya

noktadaki limitidir. Y77 b logaritma fonksuyonunun icini 0 yapan
x=a noktastnin sol i i R¢ degerler)
tarafinda fonksiyon a 0 b

I|m,ftx)— I|m f(x)=limf(x)=f(a) olur.

oldugundan sol
limite bakmaya gerek yoktur.

Ayrica x= b noktasindaki sol limit
fonksiyonun o noktadaki limitidir.

x=b’ nin sa§ tarafinda fonksiyon tanimsiz
oldugundan o noktada sag limite
bakilmaz. Sekli inceleyiniz.

(&B' Jere \c.odcn 9)

=2 , 2 87

(11

y
Grafige gore istenen 4 f\ | .
limitleri bulunuz 2 U %/ guire Pg‘jd",)
lim f(x @ & lim x“+x+In(x—3)=? = & -1'(;/ '{“eﬁ (14,2)
X o x4 4% 7
X0~ (‘3 7 +u +&7(
5 29 + ©
£
S| TEOREM2 -
z L, M ,c ve k- burer reel sayl ve limf(x)=L
% 1) llmvg(»x)—M olsun.
& X‘Q?:“'"’
2) lim (f(x)Fg(x))=LFM
A 3) lim (f(x).g(x))=L.M c¢arpma kurah

Grafige gore istenen 72

5
limitieri bulunuz. [fx)) L
) 4) ym(—é(—)()-):ﬁ (M # 0)

Jm 1= A 5) limk.f(x)=k.lim f(x)=k.L

im 1(x)=2 (§) - 6) lim YT(X)={T, JCer

X3~ ol x'—>a

lim f(x)=2 @ 7) |'m cft¥l=ct :

x»3* 8) hm logf( )= log(llm f( )) Iog(L),IogLelR
l'i‘;'f 7;;0%”}2‘ bonile 9) I|m f(x)=L, nmg( J=L ve f(x)<h(x)<g(x)

ise Ilmh( ), L qur

x=2a %

esit dggi ("
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erpe  koqahm,
NOT Srnel = S

\/x —vx+22) H = JC‘?"J—;"’Z’L
x>4  V2x+17 ' _‘;th)‘g_u_f'4"}"‘—’

. e Jle-2422

3
‘«é

Limit hesaplari yapilmadan varsa
dnceden sadelestirmeler yapilmahidir,

| f@(mom 0 (oby»nclmy H"f””“ l'om

:IT 5x —'.‘ ,5 f 5//

olimom @ ldug mr‘m oere
F ? lrojéw,

ix/g,i

Ilm (3x —7x +12x+21) ?
x=20
=20% 3.0%2412.042)

= 2y
Crnek..43 ; polmom  © Iduﬁm&m 8
lim (4x*-5x+13)=?  Yesre konur:
_’_Als’l,g'u+4g £
= 36 —20 4 K. S
= 2.9 U
// .
Oroek...14 ; 3346( Jonke e |
, X 2 < polnom Fonk . |+
lim (5% +x“—4x+8)="? Secire bonw. |g|-
X2~ iy .
= 52422.4,143
;:9§ 4+u & 44 = 4l
% lim“f{5—x)="?
= 2U// \) x»>2* * 21 !
‘ uere Imgorsak /3!“" 1(& 3 R o/)m: 2/
Srmek..15: e kogalun . x=29% ilken
lim (X(:XS")‘]-) 2 +2 _(.'( '()4..(44-4 5-%X — 2—0‘u/’ ){/_':Q'ff(s’)() :ap/za - h%/
x-32 - P [ _—
2-3 ' Brek.21: ., Y
=-2ly y=1)
: lim fof(x)="? v i;;::'?"“" ‘3‘
i w x»27 !
ééﬁ'r! !’oaa‘cm ) )'m2 Up('ﬁ(ﬁ) :
;f Tl U I X"’) :
(V3-3) ? _ -3 . .
x»4|x x+1| xgr /lamla"&
' G- 4 l Solden  gsrants
Y afterdl ~4le yidel.
\6 - Jz2-3 denii=47 olu/-
/ ”/ n // (
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549 =3y

% 9:&/&/‘: —4'e solden
asrontc de  adalemb 3le j(def

do(adtS(dla @uep 2 o(.j/
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DEGERLENDIRME
1) lim (%)z%— ise a>0 sqy;“s;‘kagtlr? lim (f(x).g(x)—3f(x)+2)ejb\g ise
g,u.mx CO&a\mm 1 ( lesr: (f(x)+g(x)) ka(;‘ol(abilir?
m Fer). | ) — m 2#6) + 1 —
Aror 200 Macp*) /V"' ) — b ) fgaz o
Ha—% VAS /_ 3L+2 o

25
: e;,.5,,.(fé*’*’?’?.‘f%#,ﬁ.::aéf?//

2)

lim (2x3+ax+5)=0 ise a sayisi kagtir?
X1

32_(,‘»02, kO&G\lm .
21%al+5=0

Aerin 3) lim 2. ]
. e
’ i " ~ %
30__'_ 7 ii'_._. v{ |
B ’ ;._L. 4
% :
4) lim log(x—3)="

X2

f('g’z log (r—g) = log 'ﬂg% ( x—z)t]

- imit _.,%i?k,,'

lim In(x— 3)—

X4

,M L(’n (2‘—3’&' n [//m (x—J’)’l
=4[ 3]

= éh4 :0714

5)

N
_/
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e
N—

-2 -1

(/,,2)@ 4)—0 = 22 wqe l=d

7) Ilm(x —2x%%4+3x +4) \ //'M (f{»)-@{;)) 242-(
X2
Yerire kogalm. o %JO 444=2

8)

9)

. OlGIlef'
- 279 2243222+(1

-2// 9,76+Z u+u o

= 12+l ,u,//
im ( x—5 )_7 o 2@/,: Q%a“m‘”m
e X +25 = = _____

o8 5o =Y
a) lim f(x)=? _
X257
b) lim f(x

//
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10)

13)
ABCD bir dikddrtgen

ve G noktast bu

dikddrtgenin agirhk

merkezi olsun. F
ABCD ic bdlgesi
bir noktadir. %

o (259

FsG

plracs)= 40:3m =m0 (Dalons = .32

x
S

11) 20 -

o 2 Llen?)

/)r\g 00{)(3) 00((0)'5
o Plot)  —u .
& () C 2 'MQ//
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%

—
N

12) ‘&
lim fofof (x)=?

x=>—1"

linn @oﬁ) (9(*)\) =
24t

X glderben {'e sogden
/I/m/}ﬂ{f) aalembl g,f rooly

(doften ©'a s°g §dan
l:mq»

&r) alleale 2 OlW{( -
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