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LIMIT SUREKLILIK BOLUM 10 Ornek...3 : x>0" x ')O
: a.e* ; o
FONKSIYONLARDA SUREKLILIK f(x)={ sinx .
g\;w; X ' 4 //VV) Qa(f) J(a)
BIR NOKTADA SUREKLILIK & P fonk3|yonu x=0 noktasmda surekh |se a a. e
f:AcR olmak uze - J\ =2 R bir fonksiyon 4;“-‘('
olsun.,
2 a—
aeA olmak Ugf&r«e, lim f(x)=f(a) oluyorsa o //
. x=a |
f fonksiyonu a noktasinda sireklidir Poddoj: S“f‘ PN britile
denir,:Bir noktada siirekli olmayan o “—x no hq‘u\dda f(x) Jenimle olrmt‘«fl
;onkswona 0 noktada sUreksiz bir fonksiyonu hangi noktalarda siireksizdir? fﬁ'” Ssreksidy
onksiyon denir. )
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Tanima gore f a da sirekli ise:
1) ffonksiyonu a da tanimli,

2) lim f(x) var ve

X=>a

3)

lim f(x)=f(a)
X=a
kosullarinin t¢l de gergekleéﬁnelidir.
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Ornek...1 :
Grafigi asagidaki glbg«o
noktasinda sirekli m,gdlr’?

fonksiyonlar x=a

1 y=109
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TANIM KUMESINDE SUREKLILIK

50,443 do 53“.'%5

AcR ve f:A 2 R bir fonksiyon olsun.

Her xeA igin f fonksiyonu sirekli ise f
tanim kiimesinde sirekli bir fonksiyondur
denir. Ornedin polinom fonksiyonlar
tanim kiimesinde sirekli olan
fonksiyonlardandir.

SAGDAN VE SOLDAN SUREKLILIK’

1. e soldan sirekli

2.

%é,’z '&3

Blr fonksiyonun bir noktada sirekli
olmasi igin sagdan ve soldan sirekli
olmasi gerekir.

QA-b Yernl S noldosinde <ogdon
i?ﬁm?e%‘;:ﬁ a-5h ol .JAS covelddr ,KS
X = X<
f(x)= | ax+4 Xx=5 i’g’s‘fw =2 (5) olhol
(b=3)x+4a x>5
fonksiyonu 5 noktasinda sagdan.. sur(ekh ise
a b kacgtir? ,3) 5+la = 5a+l
ex. —L Mma
%k tom noua(dd: ssrebls Sb-1S+la= Sa+4
deseqdi  sol Iim 9 b-a= 14
UREKSIZLIK a 'S -
IcR ve f:I = f0'§k5|yonu aeR olmak

izere x=a noktasmda surekli degil ise f
fonksnyonu x%’"a noktasinda streksizdir

L RSy 44
223 _ L
3%-u
—5-6—- ——c,fq 12, Swuf Matematik Konu Anlatimi 2014-2015 1’4
- 6 -
oz 2 )
a=-23



LiMiT - 10
{ FONKSIYONLARIN SUREKLILIGI )

b/ 0)mom onl'r:yan

sorelesa
ST > xLo olen hergelde sorebldr.
BAZI FONKSIYONLARIN SUREKSIZ OLDUGU - x<0
NOKTALARI BULMA e) t(x) oy 0 O { sh ’ mU'om ran
1. Rasyonel Fonksiyoniar %" -q ' lirm Pexl= &
f(x)=P(x)/Q(x) ve P(x) ve Q(x)polinom D ey §,£/ X0
fonksiyonlar ise Q(x)=0 oldugu Jepen X=-2 e <= Q-Cl¢ lina Ptr)= 2--0
noktalarda f de tan?rﬁ’snz olacagindan Sorelcipdyr, Q_ + T
bu noktalarda fénksiyon sireksizdir. 4 b:»‘laermde yol, ¥20
linnrcy OP(O): o

fonksnyonun sireksiz oldug';u
XL Sx+b=
(x-3) (»11=0
%=2 e ¥=2 novalainda
gorelgrdy. |

B +6
noktalari bulunuz.

2. lirrasyonel Fonksiyonlar:
)=Xg(x) fonksiyonu g(x)=0 igin
sureklidir.

Ornek...?

—_— 2
Ve “_ f(x)=%2x—3 ve g(x)=—>— fonksiyonlari £
2{ 1) O X "'X o
X< (4% hangi noktalarda sireklidir? ¢ ©
2(1-R,4t0)=0 ¢ 25330 ;Lrs dinde screbls |o
%20, x=4 ¥=-1'de 2*7’§_ G dawj a
=0, =4 , N xZ %“’“ oo =
Sorblesrr : [%,)/ cs
3. Pargal Fonkswonlar :Dallari E
qusturan“fenksnyonlarla beraber kritik 2
noktalarda (yani fonksiyonun kural 2
dedigtirdigi noktalarda) sureklilik olup 2

olmadlgl arastirtimalidir.
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BIR NOKTADA SUREKLI FONKSIYONLARIN m= l0&
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fonksityonu reel sayilarda strekli ise m degeri

kagtir? -
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AcR olmak tzere f:A > Rve g:A 2 R
x=aeA da sirekli iki fonksiyon ise f £ g,
f.g , f/g ve k.f (keR) fonksiyonlari da
surekli olur. 5,

KAPALI BiR ARALIKTA SUREKLI FONKSIYONLARIN
OZELLIKLERI I

WY

f:[a,b] » R tanlm‘zk{)mesmde sirekli bir
fonksiyon ise.. 4

L
1) f fonksiyonu bu aralikta sinirhidir. Yani
VXER i;;in |f(x)|<B olacak sekilde BeR

var(%j:r *

2) f fonksiyonu [a,b] araliginda
maksimum ve minimum degerlerine
sahiptir.

kontrol e delim sinx_ - <0
X ! 3) a<xi1<xz2<b igin f(x1)==f(x2) ise
F(o)= lrlot]= O f(x)={ In(x+1); x=0 3 ce (xa.x2) Byle ki 1(6) e ((f(x2).1(x2))
[ fod)= 4- x__ .
Xlao—‘?e[) x*-1 '\_>X>o>o \,sigegmdz. .
| cp() noktada s(]rek5| dir? "0 1 N 7 Ornek...11 :
o dl¥) =2 / =4 iqmn ge A t:1-2,1] » R f(x)=x2+3x fonksuyonu X
x->0* ) aeé).#-/w qQ()() '}/%{“«p -4 o | L eksenini keser mi?
'V ) ' &(
*20 o savekg bopregmde olmodigidan Jt-2) (D43, (—2)*;— L, E- -7

b izl poete

P al ad\
_________________ \m!m.é‘hnw
' Fonksiyonlarin surekl%clﬂuklan araliklarni
yaziniz? v 2Cosr=0 (osx=2
boyle bir x Qok,

sinx
b) h(x )_2 COSX
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a) f(x)= 3x—5x¥a2

c) u(x );Vx —-x-12 d) v(x)=¥x-12

PA) = 1%
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ve payassd. peEERLENDIRME

Yopen degeles e : @<\ ?L
f(x)= }2‘_:‘2‘2"# /Q%i@( x+2

Jenimng 1> '1)
sSreksiadiv. ) =

fogksiyonuzw sireksiz yapgn-«walegerle)r(i

soreksiy x degeslers

(-2,6) 563 y

a0

‘-f(x)=«/9—|4x—12

fonksiyonunu surekli yapan x degerleri nedir?

0<% & — [4n-12]

- ,Za & x& 2l
Jlx-12] £ 2 | )
S.S\rdclfdw
—A £ by A clej?o/"Z/
32L& Ux—HLH2 L4112 2 ’2,‘.1
RPN ) o

fonksiyonunun siirekli oldugu enibiiylik kiime

nedir? B
Ganed dereceden ek 'le Jar ne@%@‘”’-’é olablrr.

Sadece mdo sk /oleal,d./,

P

g(x)=log,_,(Inx)
fonksiyonunun surekli oldugu en biiyiik kiime
nedir?

Lo cﬂ?ml,q 4)

@D x-224
X+3

@ x-2,0
Y2

>0 olmals -

G
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tenims 1> (s sreksn)olor .

e nokto ke

H:)rﬂ'

_~—_dglerleri kag tanedir? ...

X2

f(x)=24"* .
fonksiyonunu siireksiz yapan x;dééﬁ'eﬂeri nedir?

osled oQML;.éy) Mgé/dg covebldv .
Bildesinde 3-S50 Jp Lpede

5)

Soreks’ydir.
xS
K= .S\Jg—/
2_ : <3
6) fx)={ axeb i  xe3 £(3)=3atb
bx+2 ; x>3

sirekli bir fonksiyonsa a ve b yi bulunuz?

Lim £z 3L0=9-a  Limdo)= b3+2-3b12

%3 23
soveled; g@nk;u&n - Lrible pottakda de
sovelk (dir - _
g —az Setb=Sbrz = o/ getk=3
Ja=loth  Zot+b-3pe2 So s~ 4
S=latb 3a-2bey 3o Z2b=2
*)“(:3‘“&‘ Ha=70
_ a=22
7) f(x)= <=3 n
4 X>3 = !-‘3——
fonks@ygﬁu*tam olarak 2 noktada siireksiz bir \“

foqlgg}iyo”hsa ave b yi bulunuz?

> OFamea X=3] jgs

&2 dahnde Sore kli.
X’L};O /\ol‘}ak/lm{c\ 1y Pex) ;ﬁ(z) = I oeff)

Y17 x>3t

— ot _ 2b-L
2-3z0 o ak
N 3 \/ ~
xe 15 ) alge sgow
e VI 2
Demel swd.ﬂ%o[da, 7S ke 0=3b-1

sinx

&Y b %//

g()()—1*2cosx P
yonunu [0,2x ) arahdinda sureksiz yapan x

W ,bﬁd.a‘jy S/ﬂ/ Mo 110 oo,
’fcmmSI}I yoni Sareksirdir-

{14 2losx =0

CoSk= ’»,i

x=120° veger 240°
2 tone
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9) f(x)=Vx*=7x—m o
Jf Cl fonksiyonu tim reel sayilarda sué;gklmse m nasil
8k 74 Camre  gecilmelidir? 9
poaritd olral,. A= ( ﬁr) 2, 1,(-m)<O
@UT\U’\ Mln ‘fuméa
K cdsaqis ) . Um <= u‘:g
porif olmul e w m< ’—(-*-c\-—
DLO owp e olnnali. /
ksk O,’mml‘ . g ) - “""'wy U
me “10) Grgﬁge gore f(x) fonkS|yonu 1 -
(-2,6) aralijinda sirekli y=l(%)
oldugu x tam sayi degerleri Y
toplami kagtir? :
.__§~4 04,2 (453'&5&6&!;, TN X

——j/-(O —174/+7+L4+§ :/“/

11) Grafige gore
__ 1
g(x)= 1+f(x)
fonksiyonu
(-8,9)

—

araliginda kag x -~
reel sayl de@jenig o
icin %"

“Paddo'jl 5'10 r  stireksizdir?- AN
Yapon SRPG) dod > e d G oz,
Sm?: cpl(f‘ ), Ge@ﬂ‘zsdona L nolfade

" Loshigucon 4 notede
Pc‘ddﬂ 5112/ Ol"(

)= -4

g 'de goreksiz olur. //

12) Grafige gore
y=f(x)
fonksiyonu reel
saylarda kag x
reel say! degeri
igin

ho Ualwa sireksizdir?
kg, Eimlers verisek

K
kv Dg polidada _gp(e]g%ﬁm& noldalore mceleag[,

13) Sekilde y=f(x) fonksiyonun
grafigi veriliyor f(x)+g(x)
sureklidir.

Buna gore g(x) fonksiyonu ”i?
nasil bir grafige sahip S O\ a X
olabilir, giziniz? v o 3\
)
Braole oty
\, j[é?b/l" (@/& O , X3
,30‘3“1\_5 }ermc Ar)= J &, *=3
4 ; as X
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Genel Kot

LIMITIN FORMEL TANIMI (EPSILON-DELTA) TEKNIGI

AcR f:A = R bir fonksnyo%ﬁé acR ve
LeR olsun. o

Ve>0 igin |x~a|<s=>|f(x)~ ~Lf<e kosulunu
sa@layan 5>0 sayisl gﬁlunablllyorsa

x - aigin f fonksiyontn limiti L olur .Bu
tanim geometrik alarak verilmistir

ww.mathaz.com

N

-Burada anafikir, verilen her delta sayisi i¢gin
a sayisini igeren reel sayi araligl ne kadar
daraltilirsa daraltilsin, f(x) degerierinin de L
yi igine alacak bir aralija hapsedebiliyorsak
hmlt L dir deriz.

inceleyiniz (GEOGEBRA BAGLANTISI)
Srnek...12 :

f(x)=x+2 fonksiyonu igin

ﬁfeu edex{é; *am’ﬂm bilicler, Imtles

avficer .
v b5 g e solithmd et 7 R incclsp bililer.
ama %’6@{& a) we Ab) fanmh &7/’ %,?g&*
o
Cihin=> hem qp(C) Janm e Jeq’ l"emck1
sog!,'yn, col I;M,}c it &'7/
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https://www.geogebratube.org/student/m16251



