DiZILER-1
Dizi KAVRAMI

_ DiziLErR

Tanim kumesi pozitif tam sayilar kimesi
olan her fonksiyona dIZI denir.

Ornegin f:Z* R, finl=n? ifadesi bir dizi
belirtir.

Diziler deger kimelerine gore
adlandirilirlar.

Dizinin deder kumesi reel sayilar ise,
diziye reel sayi dizisi denir.
Dizi genel olarak f:Z* <R olmak lUzere,
tanim kumesi; {1, 2, 3, ..., n, .} ve
goéruntd kumesi;

flZ* I={f(1), f(2), f(3) f(n), . . .} dir.

yerine (an) ,(bn),
(xn) seklinde gésterilir.

Diziler genellikle, f(n)

Ornegin f:Z* 2R, finl=n? dizisini (a,)=(n?)
biciminde veya (a,|=(1,4.9,...,n%,...Jolarak
yazilabilir.

Bu dizide bazi terimler

a,;=1, as=9, a,=100

%(an)-(ahaz,aa... a.,,...)
. seklinde yaszlanda

] a; dizinin birinci terimi

| ap dizinin ikinci terimi

- as dizinin Og¢lncd terimi

| andizinin n inci terimi veya genel
| terimidir.

| (kisaca f(n)=a, dusunular)

Ornek...1:

o 1 -
Genel terimi; a,=— olan dizi

n+1

111 1 . -
(a,)= (2 S Trarvey ) seklinde yazilabilir.

5rnek§.,2 .
(a) ( 781 Ifadesi bir dizi belirtmez ¢unki

bu ifadeyi tanim kimesi pozitif tamsaytlar
komesi degildir.

N
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Ornek...3:

Asagidaki ifadelerden hangileri bir dizinin

genel terimi olabilir?
1
&= 2—200

nN=90 >

b,=tan(n°)

1 f\:j. = C ‘:Z

n"—n
d,=log,(100-n) N=(0D =% Cl Tole) =)
_600—-n n=-60|
\ &= e -
ol ~
t=nm klp & TGl r\ega’rif
o0labilir.
Ornek...4 :
Genel terimi w,=n’+1 olan dizinin O¢lincd
terimi kacgtir?
N Yedne 3 422802 .
Wq= 3t =40
Ornek..5:

Genel terimi r,=n*-n+2 olan dizi igin ilk t¢
terim toplami nedir?

ri =1-442 =2
- 8-242 =%
Ornek...6 :

Genel terimi u,=n! olan dizide 10.terim 8.
terimin kag¢ katidir?

U(O :(OI

. 36

C———

/O! T (O.s =90

§ —
? 8! ~7
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Ornek...7 :
Genel terimi —/N+2  n<10 TR
imi a, (n—Z R olan dizi igin

8+ag—a,, kagtir?

38:8-[—2_ =1} ij.“'lO’_X
g,o = lo-2=9 —
Ornek...8 :
Genel terimi a:{2”‘3 n=1mod2 , .n dizi
" |n%+1 n=0mod2
icin ag+agz—a,, kactir?
,9-2 = (B
29= 2973 = 5 3010,
Qm::lﬁil = Lo — ()
E
Ornek...9 : 2
Genel terimi a,=2+4+6+..+2n olan dizi igin N
V57 24U t6 810 i
= 2.(142+.%5) :
= 2-2:b = 30 s
b)a,,—a,=? 2 .
(2tut- - +2:10) - (244+-.+2.9) J
. \
= 243

=20

>

Ornek...10 :
Genel terimi a,=1.2.3..n olan dizi icin a,
teriminin sondan kag basamagi 0 dir?

9-25 P 925., C(On-A

5 % @
oL

—
r

Ornek...11 :
Genel terimi xn:2nn+—13 dizisinin kaginci terimi
% olur?

In-3 _ F

n+y Y

Ornek...12 ;

(a,,)—(1gn—_nz)dizisinin kag terimi pozitiftir?
n(l9-0n) = 0,19

(In -ﬂ?’ > ®)

“{n2+13n
2412
N N 5 '3
S b

1,2, 8 — (gtedm

Datma (+)

S T (s () O \ O\ O\ A I LA

Ornek...13 :

Q'gl oo

(c,,):(nz%mg)dizisinin kag terimi
tams:yldlr? ‘ {\+u +
Sa4l0 | n+
T\l+ n l
N +En Ny s
n< 412
Un+1o
Un+y
- Jadet

6,
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Ornek...14 : Ornek...19: ,
o) n?-3nat| oo _ 1 Genel terimi d =2"(n+1)! olan dizide ardsik iki
PuJ= n+1 Izisinin kag terimi Hen {"' terimden biri dlgerlnln 12 katidir. Bu
kaguktar? —2 3 HS li‘.—— terimlerden kuguk olani ka:;tlr'7 ,2
. n-1a K+ 2=
2043, L /—mommwt dott _ipo= 2% (a+2) | :72'(”)
_—/ -
6 %) da =
Wdatl ow/ V\/j ] Jy =26l < (k120 =1920
T ’ — iNDIRGEMELI Dz
‘ - 273, ‘ -
| 2_,__&2_&92—9—» 2B l5eb Bir terimi kendinden 6nceki bir veya
In+L btenm birkac terim cinsinden tanimlannan
Ornek...15 : e—— dizilere indirgemeli dizi denir. Bu
' (2 o e - elemanlar arasindaki bagintiya da
! n(::j]ir’(?n 4n+13) dizisinin en kugik terimi indirgeme bagintisi denir.
i = :_b_ = ’("-{) :2_ / . '
2o, 2 ) Ornek...20 :
| Uygun sartlarda tanimhi  (a,) dizisinin
g| elemanlari arasinda a,,s—@;4=n bagintisi
n=23 =» loz, = (-3+03 o| varve a,=9 ise a, kagtir?
= o n=4 = Q3-94 =1
Ornek...16 : = 2 ner =7 A5-d13 =2
(bn)z(g—nz—7n) dizisinin en bayuk terimi nedir? 2 - 2 3
I e *‘(2"4) = =45 : n=3 274' dz ~ds5 =
N € NV ol g A3 - = 6
N
n=4 = b, = 3" '7— \J 9
= 9 1 = '5
( anek.i.’t?: / ——
b,|=(13—-n?) dizisinin en ¢ok kag terimi &
(-20,20) arasindadir? Ornek...21 :
Uygun sartlarda tanimhi  (a,) dizisinin
-20 i ‘?)-ﬂ?' ,LQO elemanlari arasinda am1=4.a2+5 bagintisi
n=4,2/3, (-(1‘7\/}( varve a,—% a8 8y kegli?
Ayt = Ants Qg'-é=!§§
4 q
Ornek...18: At =3, =5 B 15|
Genel terimi a,= %:_1 r?(;ﬁtk olan dizi igin q 3‘ = o
ilk 4 terim carpimi kagtir? 31 - 8{ =5 q
al :‘2'{:1 23 '-21 =__§E’
32 = 2:2 "‘ :3 t (,'
dg = 2:2 =6 !
12.8inif Matematik Konu Anlatimt ' S /
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DIZILERIN ESITLIGI

iki dizinin esit olmasi i¢in ayni siradaki

. terimleri birbirine esit olmalidir.

| (an) ve (b,) iki dizi olmak uzere her
pozitif n tamsayisi i¢cin a,= b, ise (a.) ve

 (ba) dizilerine esit diziler denir ve bu

esitlik (a,) = (bn) olarak yazilir.

Ornek...22 :

(b ]___(3n+12
" n+4
dizilerdir ¢unki bu dizilerin genel terimleri
esit ve 3 tur.

dizisi ve (k,)=(3.cos2nx] dizisi esit

DiZILERDE iSLEMLER

r

1. Toplama ve Cikarma

iki diziyi toplamak veya gikarmak icin bu
dizilerin genel terimlerinde toplama ve
citkarma yapilir.

(@,)%(by)=(a,2b,)

2. Carpma -~ Bolme

Iki diziyi garpmak i¢in bu dizilerin genel
terimleri ¢arpilir.

(@, (b,)=(ay.b,)

Iki diziyi bélmek i¢in de bu iki dizinin
genel terimleri bélunar.

aibuj={2 b.r0

Bir diziyi sabitle carpmak icin de bu

dizinin genel terimini sabitle carpmak
yeterlidir.
c(a,)=[c.a,)

(a,)=(n+2),(b )-(3—-—) dizileri igin istenen

dizileri hesaplayiniz.

@+b) 42 4B-0 = D45
2 o
fa).b) @+2), { 3-4)-= Ta-nt+6-n

g
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e

SONLU pizi

|
A
|

—11 2.3,..p/kumesi bir p elemanli sonlu

kume olmak tizere tanim kiimesi
,=11,2,3,...p] olan her diziye bir p terimli

sonlu dizi denir.

Ornek.. 24
A,=[123,..100/f:A,»R, fln)=a

,=n? genel
terlmlyle verilen d|2| 100 terlmll sonlu bir
dizidir.

Ornek...25:
(b,)=(13-n?)sonlu dizisinin tum terimleri -100
den buyukse en kucguk terimi kagtir?

12-n% ¥ —L00

nl L 3
A= 4,2,--- .. 40
big = 2 -lor = -8+
Ornek...26 :
(a,)=(v16=nsonlu dizisinin en ¢ok ka¢ elemani
vardir?
. =B €
'/2/ --—-16 ——-) d,b eer?m
Ornek...27 :

(an)=(tan(n°))sonlu dizisinin en ¢ok kag¢ elemani
vardir

fan90 27

J—/vzr ~— = 83 "'"7 83
tedm

-—
=

L\

SABIT Dizi

Batun terimleri birbirine esit olan dizilere
sabit diziler denir.

(an)=(-2,-2,-2 -2,...)

d|2|sm|n her ter|m| -2 oldugundan sabit
dizidir.

n+2
B2t Ypsb £ b-n = An 2
12.8inif Matematik Konu Anlatirt
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Uyan

(a,)=(P(n}) yani polinom tipinde bir dizi
sabitse dizide n igeren terimler varsa bu
terimlerin katsayilari 0 olmahdir.

Ornek...28 : N
(sn)z((S—k}n2+(2m+11n—m.k+5] dizisi sabit dizi
ise s, kactir?

3-—k =0 :lm'“:O
L:?) M = =1
g = (-l),3+5 =13

Uyan

; (an)z(%rr:—;) yani rasyonel ifade tipinde bir

| dizi sabitse dizide pay ve paydada n

. iceren terimlerin esit dereceli olanlarinin
I katsayilari orantili olmalidir.

Ornek...29 :

3n+15

) dizisi sabit dizidir
n+5

(pn)=(

Ornek...30 :
(Xn):(an+3) dizisi sabit dizi ise a kagtir?

n+7
-3 3 =2
i

d
1 +

Ornek...31 :
— 2—
(x,,):(fa—zw) dizisi sabit dizi ise a +b

bn+7

N
-

—
N—
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Ucgensel sayilar: 1 den n ye kadar
al’gdgl$lk sayllarin toplamini veren sayllara
ticgensel sayilar denir.

1,3,6,10,,, sayllari iggensel sayilardir

®
Y )
@ YY)
@ 0.0. 3
o A -
e ©0 o006 o006 ®:- 0 ®
1 3 6 10 Di%il

Karesel sayilar: Ardisik 2 tggensel
sayinin toplami bir kare sayidir.
1+3=4=22

3+6=9=3?

Fibonacci dizisi, her sayinin kendinden
O6ncekiyle toplanmasi sonucu olusan bir
sayl dizisidir.

0 n=0
Fn= 1 n=1

F(n—1)+F(n—-2) n>1
F=1.1.2.8,5.8,...

Bu sekilde devam eden bu dizide sayllar

birbirleriyle oranlandiginda altin oran

ortaya c¢ikar, yani bir sayi kendisinden

énceki sayiya bslindagunde altin orana
V5+1

gittikge yaklagan bir dizi elde edilir.

kactir? 5
e nin otsa Yyt 0 ooy
=2

-2 .4 b=-%
—— 2

b 4 3

oth = 2-F =295
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Dizt KAVRAME B _—
DEGERLENDIRME 6) Genel terimi (a,)= (n2+;n+2) olan dizisinin ilk
1) a,,—am:-g- ve a, =-12ise a,, kactir? 10 terimi toplami kagtir? Q (\4—2_) (n-\-()
AT g 3 - = -
Q, ~d1 =2 Qo ~dag 2% | ap = .41‘— =
g s A & 4 _ v L
o1 —5 "2 3 Jag ===+ | @ = :1'— -—3!- Qo "t 12 "
2573-324 = 3 =33 |gqp-1cd1 L-L ==
§ - = 29 2 ol (2
3 _ 32 .13 =27 : 7) (a)=(lk+2)n*+2m+1jn’*~(k. m—p|n+5) dizisi
26~ d2 a .9_ * sabit dizi ise a, kagtir?
2) [cn]z(n 3 )drzasmm kag terimi tamsayidir K42 =5 Dentl :.L‘D 23 :S/
31 aeS ~125 ¢ 2 kit E =-2 iy = <2 /
N5 n*-5n +25 e Al L p=E EPES
"‘Snl !\45 - 7_.3\,[1? ’ 1 P;j—
~ B350 A =20 ) A, ST ——
_____53-;—- n =120 8) {kn)=( on ) dizisi sabit dizi ise x kagtir?
+25a4125 s - = 2,2‘
m=(WJdizisinin kag terimi : __3_ = =LK bx
negatiftir? " -2 3 X :_2;7:
n. (0%-90 -3) 2 a Y
Qa7 g 9) (a,)=[3n-2), (bn]=(1 +%) dizileri igin ¢,=(a,—4.b,)
3 dizisinin ikinci terimi kagtir?
0/%b a=? 1.2 L ; Ca = 3, - Uby
2z d “ef/ . 3,0-2 - 4.(+2)

4) (b,]=(sec(n°)] sonlu dizisinin en gok kag
elemani vardir?

y-u2 ==Y,

. Cos §0=90 10) (u,}=(24-n2-4n) dizisinin en biyiik terimi
Sec(n ) - —'L r(wet):lir? :
Cosn (- /\
-— = == _Ll
nel 2,383 >8tedn r VAN
5) k birtamsa imi B = 24 -4 '=l3
y1 olmak lizere , genel terimi { =
8,=13n+1  nosksq Olan dizisinin ik g
2+¢3n  n=3k+2 11) (un]=[3n2—19n+7}dizisinin en kiguk terimi nedir?
terimi toplami kagtir?
= = (=18) =
Q{ = =3 \Uﬂ:u fire- "'(_',L_‘ ) - 3,4
92:‘-2"‘3-7—:8 —r-EL—————- 331-'3?)_\.1
1 = 23 -5H4%
9 J f\ e {5"{ NN
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