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MUTLAK DEĞER  MUTLAK DEĞER  

MUTLAK DEĞERMUTLAK DEĞER

TANIMTANIM

Bir  x  ree l  sayıs ına karşı l ık  ge len  
noktanın sayı  doğrusunda 0 (s ı f ı r )  a  o lan 
uzak l ığ ına x  sayıs ının mut lak  değer i  
deni r  ve |x| şekl inde yazı l ı r.
Başka b i r  dey iş le

|x|={ x , x≥0
−x , x<0

   d i r.

UYARI UYARI 

Uzakl ık  kavramı taşıyan mut lak değer in  
eş i t i   ASLA NEGATİF OLAMAZ .

Örnek...1 :Örnek...1 :
|3|−|−9|+|−7|−|−6| =?

Örnek...2 :Örnek...2 :
|√5−1|−|1−√5|=?

UYARI UYARI 

|x|  in  EN KÜÇÜK  değer i  SIFIRdır.

Örnek...3 :Örnek...3 :
|2x−3|  ifadesinin  en küçük  değeri için  4x+3y=21 ise 

x.y çarpımı kaçtır?

Örnek...4 :Örnek...4 :
a, b,c,d ∈R olmak üzere, 

|2a−5| + |4+3b| + (2−c)2+√d+1 = 0  
ise  a.b+c-d ifadesi kaça eşittir?

Örnek...5 :Örnek...5 :
x<0<y<z ise |x−y|+|x−z|−|z−y|−|3−y|+|8−3x| =?

Örnek...6 :Örnek...6 :
x,y  ve z  poz i t i f  gerçek sayı lar  o lmak üzere
1
x

> 1
y
> 1

z
 o lduğuna göre,  |x−y|−|x−z|−|z−y|  

i fades in in  eş i t i  nedi r?

Örnek...7 :Örnek...7 :
x=1−√5, y=√5−2,  ise |x+y|−|y−x|−|x| =?

Örnek...8 :Örnek...8 :

x∈ (1
5

,
1
3)  ise ||1−5 x|−4 x|+|3 x−1| =?

Örnek...9 :Örnek...9 :
x<|x| ,   y 2 <y ,  a<a 3 <a 2  i se 

|x+a|+|1−y−x|+x−y+a =?

MUTLAK DEĞERİN ÖZELLİKLERİMUTLAK DEĞERİN ÖZELLİKLERİ

1)  |x|0

2)  |x|=|−x|, |x−y|=|y−x|

Örnek...10 :Örnek...10 :
|x−3|=−x+3     |y+1|=y+1

ise x  in  en büyük tamsayı  değer i  y  n in  en 
küçük tamsayı  değer inden kaç faz ladı r?
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Örnek...11 :Örnek...11 :
|x−3|+|x−5|  i fades in in  en küçük değer i  

kaçt ı r?

Örnek...12 :Örnek...12 :
|2x−8|+|x−3|  i fades in in  en küçük değer i  

kaçt ı r?

Örnek...13 :Örnek...13 :
120

|3x−20|+|x−2|
 

i fades in in  en büyük değer i  kaçt ı r?

3)  √x2=|x|

Örnek...14 :Örnek...14 :
x<0<y o lmak üzere,  
√9 x2+√4 y2−√x2−2 xy+y2  i fades in in  eş i t i  nedi r?

Örnek...15 :Örnek...15 :
√a2−4a+4+|b−7| =0 ise  a.b çarpımı  kaçt ı r?

Örnek...16 :Örnek...16 :
√x2−8 x+16=12y−y2−36  ise x+y kaçt ı r?

4) |x . y|=|x|.|y| |x
y
|=|x|

|y|

5)  ||x|−|y||⩽|x+y|⩽|x|+|y|

Örnek...17 :Örnek...17 :
x≠0 o lmak üzere,  

|−8 x|−|2 x|−|−3x|
|−3x|

 kesr in in  

değer i  kaçt ı r?

MUTLAK DEĞERLİ DENKLEMLERMUTLAK DEĞERLİ DENKLEMLER

6)  |x|=a ⇒x=a veya x=−a

7)  |x|=|y| ⇒ x=y veya x=−y

Örnek...18 :Örnek...18 :
|3x−2|=16

denklemin in çözüm kümesin i   bu lunuz?

Örnek...19 :Örnek...19 :
7.|9−2x|+14=0  

denk lemin in çözüm kümesin i  bu lunuz?

Örnek...20 :Örnek...20 :
||3 x−1|−6|=13  

denk lemin in çözüm kümesin i  bu lunuz?

Örnek...21 :Örnek...21 :
|x−1|−|−3 x+7|=0  

denklemin in çözüm kümesin i   bu lunuz?
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Örnek...22 :Örnek...22 :
|x−5|+|2x−10|=21  

denklemin in  çözüm kümesin i  bu lunuz?

Örnek...23 :Örnek...23 :
|x2−4|−|6−3 x|=0  

denk lemin in  çözüm kümesin i  bu lunuz?

MUTLAK DEĞERLİ EŞİTSİZLİKLERMUTLAK DEĞERLİ EŞİTSİZLİKLER

8)  |x|<a ⇒−a<x <a

Örnek...24 :Örnek...24 :
|4 x−2|<10  

eş i ts iz l iğ in in  çözüm kümesin i   bu lunuz?

Örnek...25 :Örnek...25 :
|2x−3|12

eşi ts iz l iğ in in  tamsayı lardak i  çözüm kümesin i  
bu lunuz?

Örnek...26 :Örnek...26 :
|x−5k|<4

eşi ts iz l iğ in in  çözüm kümesi  ( ─n,24)  ise k─n 
kaçt ı r?

Örnek...27 :Örnek...27 :
||2x−3|−5|14

eşi ts iz l iğ in in   çözüm kümesin i   bu lunuz?

9)  |x|>a ⇒ x>a veya x<−a

Örnek...28 :Örnek...28 :
|x−2|>10  

eş i ts iz l iğ in in  çözüm kümesin i   bu lunuz?

Örnek...29 :Örnek...29 :
|5x−3|3  

eş i ts iz l iğ in in  çözüm kümesin i   bu lunuz?
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Örnek...30 :Örnek...30 :
      |x−4|+|2x−8|−|20−5 x|32  

eş i ts iz l iğ in in  çözüm kümesin i   bu lunuz?

10)  b<|x|<a ⇒b<x<a veya −a<x<−b

Örnek...31 :Örnek...31 :
3<|4x−1|<12

eşi ts iz l iğ in in  çözüm kümesin i   bu lunuz?

Örnek...32 :Örnek...32 :
1<|6−x|13

eşi ts iz l iğ in in  çözüm kümesin i   bu lunuz?

Örnek...33 :Örnek...33 :
1

|x−2|
>1

8
 

eş i ts iz l iğ in in  çözüm kümesin i   bu lunuz?

Örnek...34 :Örnek...34 :
|x+1|−5
|x−2|

<0

eşi ts iz l iğ in in  çözüm kümesin i   bu lunuz?

Örnek...35 :Örnek...35 :
9<(2x+1)236  

ise x  hangi  ara l ık tadı r?

Örnek...36 :Örnek...36 :
|2x−5|<13  ve 3x+2y─8=0  o lduğuna göre  y  

sayıs ının hangi  ree l  sayı  ara l ığ ında o lduğunu
bulunuz?
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KRİTİK NOKTAKRİTİK NOKTA

11)  |x−k|  i fades inde mut lak değer in  kökü
olan k  sayıs ına kr i t ik  değer  deni r.

Örnekte ∣x−5∣  i fades i  kr i t ik  değer ine 
göre parça lanmışt ı r.  İnce ley in iz .

Örnek...37 :Örnek...37 :
Aşağıda  ver i len mut lak değer l i  i fadeler i  k r i t ik  
nokta lar ına  göre parça layınız .

1. |3x−12|

2. |3x−4|

3. |2x−1|+|x+1|

UYARI  UYARI  

Standar t  denklem ve  eş i ts iz l ik  t ip ine uy-
mayan denklemler  veya  eş i ts iz l ik ler in  çö-
zümünde kr i t ik  noktayı  s ık l ık la  ku l lanı r ız .

Örnek...38 :Örnek...38 :
|x−6|+x+3=9  

denklemin in çözüm kümesin i  bu lunuz?

Örnek...39 :Örnek...39 :
|x+|x||=0  

denk lemin in çözüm kümesin i  bu lunuz?

Örnek...40 :Örnek...40 :
|x−5|+|x−2|=3  

denk lemin in çözüm kümesin i  tam sayı lar  
kümesinde bulunuz?

Örnek...41 :Örnek...41 :
|3x−2|+2 x<28  

denk lemin in çözüm kümesin i  bu lunuz?
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DEĞERLENDİRME DEĞERLENDİRME 

1) |18−8:2+3|+|−9.−2−14|  =?

2) x=|1−√5|, y=|√7−2|, z=|√7−√5|  ise
|x−y|−|z−y|+1 =?

3) x2<x  ise |x−1|+3|x−2|+2|x−3|=?

4) x, y ve z çeşitkenar üçgenin herhangi üç kenarı 
olmak üzere,  |x−y−z|+|x−y−z|−2 (x−y+z)
ifadesinin eşiti nedir?

5) |x−3|=3−x , |1+ y|=y+1  ise x in en büyük 
tamsayı değeri, y nin en küçük tamsayı değerinden
kaç fazladır?

6) a sabit bir sayı olmak üzere, |5x−3|=2 x−a  
denkleminin kökler toplamı 0 ise a kaçtır?

7) |3x−1|<11  eşitsizliğini sağlayan tamsayıların 
toplamı kaçtır?

8) 17<|7−6x|  eşitsizliğini sağlayan tamsayıların 
toplamı kaçtır?

9) 2⩽|2 x+7|<17  eşitsizliğini sağlayan tamsayıların 
toplamı kaçtır?

10) |x−2|<|x+2|  eşitsizliğinin çözüm kümesi 
hangisidir?

11) k sabit bir sayı olmak üzere |x−5k|<4  
eşitsizliğinin çözüm kümesi (-n,24) ise k-n kaçtır?

12) 1
|x−2|

> 1
9

 ise x in tamsayı değerleri toplamı kaçtır?
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13) |x2−2x|=|x−2|  ise x in   değerleri toplamı kaçtır?

14) √m2−9+|n3−8|+(p−3)42+|6+x|=0  ise m.n.p.x 
ifadesinin en küçük değerini aldığında m+n+p+x 
kaçtır?

15)  1800
|x+1|+|3x−12|+|2 x−4|

 

ifadesinin en büyük değeri kaçtır?

16) |a+2|<6   ve a-3b=7 ise b nin alacağı kaç tamsayı 
değeri vardır?

17) |x−3|+|x+1|=10  denkleminin çözüm kümesi 
nedir? 

18) |x−3|+x+2<7  eşitsizliğinin çözüm kümesi nedir?

19) √a2−4a+4=6b−b2+9  ise a.b kaçtır?

20) |a−45|−|a−35|  i fades i  kaç fark l ı  tamsayı  
değer i  a l ı r?

21) |b|−b=0, a2<a ,a+c<0  İse   
√a2 b2 c2+a .√b2c2+c.√a 2b2=?

22) x2−4 x+4<49  eş i ts iz l iğ in in  çözüm 
kümesinde kaç asal  sayı  vardı r?
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