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f (x)=|x|   FONKSİYONU  FONKSİYONU

MUTLAK DEĞER KAVRAMI MUTLAK DEĞER KAVRAMI   

Herx∈ℝ  iç in   |x |  i fades i   x  in  mut lak 
değer i  d iye okunur.

 ∣x∣={ x , x≥0 ise
−x , x<0 ise

olarak tan ımlanm ış t ı r.

(Burada x=0  değer i  iç in  eş i t l i k  başka b i r 
sat ı ra   yeni  b i r  da l  o larak yaz ı lab i l i r  ya 
da var  o lan ik i  sat ı rdan b i r ine ek lenebi l i r )

Gerçek say ı la rda f (x)=|x |  fonks iyonunun 
graf iğ in i  ç izerek özel l ik ler in i  ince leyel im.

|x|={
x , x≥0 ise

0 , x=0 ise

−x , x<0 ise

olduğundan x>0 iç in  y=x ,  x<0 iç in  y=─x 
doğ ru lar ı  ç izer iz .  x=0 iç in  y=0 ve (0,0)  
noktas ın ı  graf ik  üzer inde o lacakt ı r.

Ni te l  öze l l ik lere bakarsak
 x  = 0 iç in  f (0)  = 0 o lduğu görü lür.  Buna 
göre f  fonks iyonunun s ı f ı r ı  s ı f ı rd ı r.  

x≠0,  iken f (x)>0;  x=0 iken f (x)=0 o lduğu 

görü lür.

f  fonks iyonunun işaret  özet i  ve ar tan l ık 
azalan l ık durumu tab lodaki  g ib id i r.
 

f (x)=|x |  fonks iyonu ,x>0 iç in  ar tan ,  x<0 
iç in  azaland ı r.  

f (x)=|x |  fonks iyonunun görüntü kümesi  b i r 
maksimum değer  içermez ,x=0 iç in  
min imum değer i  0  d ı r.  Dolay ıs ıy la  (0 ,0)    
min imum noktas ıd ı r.  

f (x)=|x |  fonks iyonunda fark l ı  x  değer ler i  
iç in  ayn ı  y  değer ler i  e lde 
edi leb i leceğ inden bu fonks iyon b i re─bi r  
değ i ld i r.  (Yatay doğ ru  test i  i le  kont ro l  
ed i leb i l i r. )

MUTLAK DEĞER FONKSİYONUMUTLAK DEĞER FONKSİYONU

∣f (x)∣={ f(x) , f (x)≥0 ise

−f(x) , f (x)<0 ise

biç iminde tan ımlanm ış   y=| f (x) |  
fonks iyonuna f (x)  fonks iyonun mut lak 
değer  fonks iyonu deni r.  

Mut lak değer l i  i fadelerde mut lak değer in  
iç in i  s ı f ı r  yapan değer lere kr i t ik  nokta 
deni r.  Her  mut lak değer l i  i fade kr i t ik  
noktas ına göre parça l ı  fonks iyon o larak 
yaz ı lab i l i r.

ÖNEMLİ  ÖNEMLİ  

y=f(x)  ver i ld iğ inde y=∣f(x)∣  fonks iyonunu 

ç izmek iç in  y=f (x)  in  graf iğ inde x  
eksenin in  a l t ında ka lan parça lar ın x 
eksenine göre s imetr iğ in i a l ı r ız.

Örnek...1 :Örnek...1 :
y=f(x) graf iğ i aşağıdaki g ib i o lan fonks iyon
iç in  y=∣f(x)∣  graf iğ i  ç iz i lmiş t i r  ince ley in iz .

                 

Örnek...2 :Örnek...2 :
  y=f (x)  graf iğ i  aşağıdaki  g ib i  o lan 
fonks iyonlar ı  iç in y=∣f(x)∣   graf iğ i  ç iz i lmiş t i r  

ince ley in iz .
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Örnek...3 :Örnek...3 :  
 y=f (x)  graf iğ i  
ver i l iyor.
Buna göre,
y=∣f(x)∣  

fonks iyonunu 
ç iz in iz .

           

Örnek...4 :Örnek...4 :

y=f(x)  in  graf iğ i  
ver i l iyor.  Buna
göre,  y=∣f(x)∣  

fonks iyonunun 
graf iğ in i   ç iz in iz .
  

Örnek...5 :Örnek...5 :

y=f(x)  ver i l iyor.  
Buna göre,  y=∣f(x)∣  

fonks iyonunun graf iğ in i  
ç iz in iz

  

Örnek...6 :Örnek...6 :   
y=|2 x−14|  fonks iyonunu i )  parça l ı  yazarak 

i i )  s imetr i ler i  ku l lanarak ç iz in iz .  Ni te l  
öze l l ik ler in i  be l i r t in iz .

Örnek...7 :Örnek...7 :     
y=|3 x+5|  fonks iyonunun graf iğ in i  ç iz in iz .  

Ni te l  öze l l ik ler in i  be l i r t in iz .
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y=2x-14 çizilirken önce y=2x (dikey açma-germe) sonra y=2x-14 ,14 aşağı
kısaca 
y=-(2x-14) çizilirken y=2x-14 x eksenine göre katlanır

Nitel özelliklere bakarsak
y=|2x-14| fonksiyonunun sıfırı x=7 , minimum değeri 0, 
minimum noktası (7,0) dır. Maksimum değeri yoktur 
 x>7 için f(x) artan,  x<7 için f(x) azalandır. Bu fonksiyon 
bire bir değildir.

Nitel özelliklere bakarsak
y=|3x+5| fonksiyonunun sıfırı x=-5/3 , minimum değeri 0, 
minimum noktası (-5/3,0) dır. Maksimum değeri yoktur 
 x>-5/3 için f(x) artan,  x<-5/3 için f(x) azalandır. Bu fonksiyon 
bire bir değildir.
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Örnek...8 :Örnek...8 :   
y=−|x+5|  fonks iyonunun graf iğ in i  ç iz in iz .  

Ni te l  öze l l ik ler in i  be l i r t in iz .

Örnek...9 :Örnek...9 :     
y=|x−2|+3  fonks iyonunun graf iğ in i  ç iz in iz .  

Ni te l  öze l l ik ler in i  be l i r t in iz .

Örnek...10 :Örnek...10 :   
y=|2 x−3|−5  fonks iyonunun graf iğ in i  ç iz in iz .  

Ni te l  öze l l ik ler in i  be l i r t in iz .

Örnek...11 :Örnek...11 :
y=g(x)=x+3 fonks iyonu ver i l iyor.
Buna göre,  y=f (x)=|g(x)|−5

fonks iyonu i le  eksenler  aras ında ka lan 
bölgenin a lan ı  kaç b i r im karedi r?
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ötelenir

Nitel özelliklere bakarsak
y=-|x+5| fonksiyonunun sıfırı x=-5 , maksimum değeri 0, 
maksimum noktası (-5,0) dır. Minimum değeri yoktur 
 x>-5  için f(x) azalan,  x<-5  için f(x) artandır. Bu fonksiyon 
bire bir değildir.

Nitel özelliklere bakarsak
y=|2x-3|-5 fonksiyonunun x=-4 ve -1 olacak şekilde 2 tane sıfırı vardır
  , minimum değeri -5, 
minimum noktası (3/2 , -5) dır. Maksimum değeri yoktur 
 x>3/2  için f(x) artan,  x<3/2  için f(x) azalandır. Bu fonksiyon 
bire bir değildir.

not: eksen kesimleri için x=0 için y , y=0 için x değerleri bulunur.

y=x 3 br yukarı
eksen altını katla

5 br aşağı

Nitel özelliklere bakarsak
y=|x-2|+3 fonksiyonunun sıfırı yoktur , minimum değeri 3, 
minimum noktası (2,3) dır. Maksimum değeri yoktur 
 x>2  için f(x) artan,  x<2  için f(x) azalandır. Bu fonksiyon 
bire bir değildir.
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DEĞERLENDİRME DEĞERLENDİRME 

1)  y=f(x) veriliyor. 
Buna göre,
 y=∣f(x)∣

fonksiyonunu çiziniz?

2) Grafiği verilen y=f(x) 
fonksiyonu için 

g(x )=
|f (x )|

2
 

fonksiyonunun 
grafiğini çiziniz

    
3) y=−|6−3 x|+4  fonksiyonunun grafiğini çiziniz. 

Nitel özelliklerini belirtiniz.

4) y=g(x)=2x─1 fonksiyonu veriliyor. Buna göre, 
y=f (x)=2.|g(x)|−6 fonksiyonu ile eksenler 

arasında kalan bölgenin alanı kaç birim karedir?

5) y=|ax+b|+k  fonksiyonunun (k sayısının  alacağı 

durumlara göre) nitel özelliklerini belirtiniz.

6) y=−|ax+b|+k  fonksiyonunun (k sayısının  

alacağı durumlara göre) nitel özelliklerini belirtiniz.
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Nitel özelliklere bakarsak
y=-|6-3x|+4 fonksiyonunun sıfırları 
x=2/3 ve x=10/3 tür. yoktur , maksimum değeri 4, 
minimum noktası (2,4) tür. Minimum değeri yoktur 
 x>2  için f(x) azalan,  x<2  için f(x) artandır. Bu fonksiyon 
bire bir değildir.

grafikte minimum olan nokta
düzlemde her yerde olabilir, 
grafiklerde gelişigüzel 
yerleştirilmiştir. x=-b/a değerine bilinmelidir.

Nitel özelliklere bakarsak
y=|ax+b|+k fonksiyonunun 
k>0 için sıfırı yoktur ,
k=0 için x=-b/a olacak şekilde bir tane
k<0 için x=-b/a -k, -b/a+k  olacak şekilde iki
 tane sıfırı vardır. minimum değeri k, 
minimum noktası (-b/a,k) dır. Maksimum 
değeri yoktur   x>-b/a  için f(x) artan,  
x<-b/a  için f(x) azalandır.
 Bu fonksiyon  bire bir değildir.

Nitel özelliklere bakarsak
y=-|ax+b|+k fonksiyonunun 
k<0 için sıfırı yoktur ,
k=0 için x=-b/a olacak şekilde bir tane
k>0 için x=-b/a -k, -b/a+k  olacak şekilde iki
 tane sıfırı vardır. maksimum değeri k, 
maksimum noktası (-b/a,k) dır. Minimum 
değeri yoktur   x>-b/a  için f(x) azalan,  
x<-b/a  için f(x) artandır.
 Bu fonksiyon  bire bir değildir.


