INTEGRAL-4
BELIRLI INTEGRAL

BELIRLI INTEGRAL KURALLARI Ornek...4 :
1 jf(x)dx:—}f(x)dx J;(x3+5x2_7x+4)d}x=? 0
: ’ ’Ki_ -+g" —}XL +4¥
L 3 2 ~\
2 }f(x)dx 0 U puy 3 -—4)
a 0 - ¢ 3 T
b - IO?
3. [k.f(x]dx=k. [ f 12
4. [(f(x)xg(x)dx= [ f(x)dx= [ g[x)dx
Ornek...5 :
5 ff(x)dx j (x)dx+}f(x)dx, c<b {(3x+ )dx ? )
a a Cc L
N 2x7 4 X .
6.(b-a).min(f(x))<}f(x)dx=0<(b- c = ¢
a).max(f()) o 34+ 4 = %
(&)
' ¢
7. f:la,b]>R stirekli bir fonksiyon ve o
d Ceilica [ elhl p
o Flixli=flxlise !f(x)dx_F(b) Fla =
olur. E
z UYARI
Ornek...1 : fﬁé‘ Ux = F(’A ol 2 dDevgisllzen degi§tirme|yapilllc(j|§]|nda yeni
3 7 2 eJiskene gore sinirlar tekrar
[ fix)dx=4ve [ f(x|dx=9ise [ fx)dx=2 hesaplanirsa eski degiskene dontimeden
/2 ( ) ( )3 F (’Z_) FG’) ?\) integral hesaplanabilir
— /f-(3)-F D=L - = |
- (3 = ..
[EGI-F 3‘( N Ornek...6 : ) x|l 2 2
FQ@Q)-F(MN =— r Uz X
. ) [ (x—2dx=" sio |
Ornek...2: . . 5 Sy - d x
Uygun kosullarda ffx)dx:4ve [ f(x)dx=9 ve J_l O‘LJU’ U’} l\ o
jf( )=21 |seff o 3 -
F(5).F (b 7’:(‘5 F =7
F(D-F ()= )
”’/F(’ﬂ F (2) ALI Ornek...7 :
FS)-Flo)= n-2\= -8 fx+5x+1 (2x+5)dx=" J‘?uléu
Ornek...3: ° De XS+ 1 N
[xax=2 x* ’2- 2 1Y s do= Jx45 o \ 210
1 2 b~ z = x| O { g il 3
NN = 342
1 ;

12. Sinif Matematik Konu Anlatimi



















INTEGRAL-4
BELIRLI INTEGRAL

Ornek...8 : . . VA Ornek...12 :
fx5+x3dx=? }Z~ 4—.,%; \ 2:_ & ff(x)dx=5 ise 1(7—f(x))dx=?
-2 —_ 2 7 3
3 F - () d x
ﬁ@ J 3 e «Faf\h“j‘?’\ = O J;‘. ’j; «)f
— 3
<9 = FI-R2-5 7
/Z Fx LL 5 +.3-3 5 Z
Ornek...9 :
flxl54dx:? = O
S
Ak ,F}NJ}‘jon
NeY _{1(,&- x> Ornek...13:
Ve ay A
' .~>< e [ flax)dx= 6o|sej1f ) dx=2 Aij,(‘(x\ X
AF(.—-)A- ('-7() = [4—- < N(: ) c ’ p=bx » 2 g
x4 0 Z;l“:aM vy o & ,x\o— 269
Ornek..10: N j‘g‘“”)'%:w e §-240
[ x. é(+1dx 2 y= ¥l g 3 =-232
’ duz 2xddx £ j 'F[“H“ = 240 ;
Ll_i’,_‘_ 5 7
2
¢Jl | 2 9 l 5 L,_) z
J uj c!U T U [ 8
2 Z L \/
= e
X .
Ornek...11 : 256 %r_%c;k...m.
Grafigi verilen y=f(x) Y% dex integralinde x=u'? donusumu
fonksiyonunun grafigine 7 =0 1 VX . .
5 X yaparak tekrar integrali yaziniz (u>0)
gore ffx+x.f‘(x))dx:? 4 o LJ\Z x|  25¢
j (xjc(,d] X Jde =12 U "Ju vlf s = 3k
3 5
Ve 2
X L&) ‘3_ 55(5) 3.;(33 j <u -u”)‘(Lu"Ju
! BE
. 2S5~ \'2
= 17 3 11
/g 11 y L < ~-J )c‘ld

12. Sinif Matematik Konu Anlatimi 216

































INTEGRAL-4
BELIRLI INTEGRAL

Ornek...15:
y=f(x) fonkiyonu reel sayilarda tirevli ve x=2
noktasindaki tegeti x ekseniyle pozitif yénde
45° lik acl yaplyorsa ve x=3 ekstremum
noktalarindan birinin apisisi ise
& xf(x)—f"(x)

[ XXX gy g

3 g \ ( 3
flegyo s21,

F@=0 ()= Asoks =]

OZEL TANIMLI FONKSIYONLARIN INTEGRALI

integrandinda parcali fonksiyon veya
mutlak degerli fonksiyon igceren
integraller integralin alindigr sinirlar
icerisinde kritik nokta iceriyorsa gore
parcalanarak integralleri alinir.

f:la,b]*Rfonksiyonu [a,b] araligindaki
bulunan sonlu sayidaki a¢,a:,az,...,an
saylilari igin sureksiz ise bu noktalara
gore |ntegral par(;alanlr

Yani ff Jdx= jf dx+jf Jdx+.. +jf

a, 8

Bu parcalamayi genelde parcali
fonksiyonda veya mutlak degerin kritik
noktasinda ihtiya¢ duyarsak yapariz

G o S R

3 Y 3 2 2
Ornek...16 : a
y=f(x) fonkiyonunun Rty E
grafigi sekildeki gibidir Ny ©
5 3 P :
J flx)+x.f(x)dx =" ) f o
’ ;r/\f\ | ‘ » X «
E(’G(“ }] 3 5 £
? i \_spi3) 3
ift], =5as-34 :
bt g 03 ““‘5‘ '2 \)

— (§.6<3

Ornek...17 :

t
f(x —4x-5)dx integralinin alacag! sonug en

Ornek...18 :
_[le* x=0; ‘
f(x) [x o0 ise if(x)dx
~7 L ot _
j xdy = ¥ \ e 4-lk
-4 2 =4 2
— b

Ornek...19 :

x2 x<2
f(x)= 2<x<3 fonksiyonu igin ff
x+1 x=3

Jz 2Jx + fL Xdx + Jg (x) s
v
e kel

V.
kuguk deger kacgtir? =
F(‘”C j;_ 24Tt jr‘ﬂh:7 4
| ..
Fls +2%2-44- 3 0 Ornek...20 :
14l = e
(+-l: f;(\; ==l ( '{j f(x)=|§§:1 ;:Oolse ff
11T
AT
t=5 Sdx 4 [ @
F(5)= 2550 -15 = e Ju Jo
3 (0 2
X “ A4 X'\?‘\c
s
12. Sinif Matematik Konu Anlatimi O"“("” ~ \\Lﬂ«\r }-v-O 3[6
+12 =12















iINTEGRAL-4
BELIRLI INTEGRAL

Ornek...21:
f(x):[)z(:lx>ox<oise :faf(x+2]dx
-3 |
y= A2 i_\—‘—j—
Ju=dx T
~| 2
J3 _Clu)Ju ~ J (‘,(,J,[).lx _)l XJ.X
—~1
0 v \ JPr
Pl ‘ﬁ 5 -3°
7
Ornek...22 : "
[ ixe2iox S*(»HZ\J% = ,X_af(zx\c
0 o Z
348 ~0 = b
<z ()
£
=]
o
Q
©
Ornek...23 : §
¢ |x—1]dx 2
0 | €A } =
j S (xd) + j (x-1) dx
@ 1
J‘é Xq—&-x \)

Ux ~tf(>< )

0 ( (A
""-)-(i +5§' + l‘z "5: \l
5 4 5 4 ‘
T b 5 5 4
bl =13/
Ornek...24 :
[ (2x=3]|x|dx

-1

[ C (D). x dxt f(zx— ) x
(

O( 2x +37\J)\ ~+ j (9‘7( hgx) Ax
_2><3 +3~s l° 22

\
-\ =z lO

)
f 2%

3
2

o-Cyn) +l3)-

=3
—
4

Ornek...25 : ] (
Ly2_ X
[ X ,1_@, (x+2)d
¢ [x—2]
- (sc- Q
S
= - (24
2
faed .,—9
- - -0) = —=—
- ( w11 ) -%’
Ornek...26 :
Reel sayilarda strekli
olan f fonksiyonunun y
turevinin grafigi veriliyor. y=f(x)

f(3)-f(2)="

| 2 X<0 X
Fe=
-1 x»0
3
f Fl(r)]X’ /2 _ldx = —XIZ
* =-(3-2)

- —
—

12. Sinif Matematik Konu Anlatimi

4/6





















_},-

INTEGRAL-4
BELIRLI INTEGRAL

—/F (V-F(2)=-3

[pe)das Fl)+cC
DEGERLENDIRME3 [ ye1dx = Gﬁ 4+ <

1) [fxJdx=10ve [g[x

(i(4.f(x)+3g(x))dx).(!(5.f(x)—4g(x))dx)
). F(=10 6 G)- G (2)=b

Q[Fm ~F ]+ 3[C )~ GC.?]}(S [F6)- 'CQY

= 4(@:{7\4(1]]

dX 8 ise

(L,o 4-9-!;\ .( 50—32.)
664 (% = 1152

2) lff(x)dleo, ve lfsg(x)dx:B ise

N
7

[ [

N —
8. 2 =53¢
—Z

F Q) -FF)

3) }f(x)dx:—3ve }f(x)dx:S ise jf[‘x;)‘dx:?

—
N—

FEA-FGB)=5

(- FEF) =¥
/"'Z

4)

P S—

f(x )Jdx = evefs 3.f( ))dx ?

j 5 *{f 'F(")(l)(
G, = 3.4
5~—|3:~"\3

www.matbaz.com

X L
= ' ¢ B
- _]_(l-—_l.o_.:. ,Z-L:L
3 ¢ é 3

i = ¥4$ 3
8 L(X+5)“dxz? Cl.:; Sx j_“—}_;-’—"

e
ara\‘
7) f S+sin’x)dx="2 O
O
.FMIUIJU\ —4

8) Tf(%)dxz% ise j'(x+3—4.f(2x))dx=?
0 X <4~‘A0 ueTx K\O -
V= Yook du=adx w0 4
L
Y| 2@ 12 t .,.[( (chu
Srea | Jo Je:
5*{@]2‘-“:26- :’);,:*3*]0
o - 3 — LP -—!7'_.
4 =17 - 2.
fo ‘F(U)‘Ju -»’8"2&
= ~\b 4,

12. Sinif Matematik Konu Anlatimi

5/6





























INTEGRAL-4
BELIRLI INTEGRAL

9) ff\/x \/__3 ise f5xf(X7)d =? 13) f(x)= :)1(” 15;13 fonksiyonu |c;|njf
0% dued o u**l.& Ju= xdx x—1 x>3
y= = =&
2 % i7 2 J f
2ple 2 [ )J 4 adx | O
Ku I( {1 o Z j (W ' j 4
jz‘,(.(u),QUc'u _3 SJ\L{(U)JUSS'}E x—\—x l L [ ,;_7(22'..)43 g
| I3 —
[Pm=2 :Jig—é, 2 4-(3—4){(%%3) 2
[

VX x)
10 dx integralinde x=u® donusumu
) f( g ® 14) f(x)::1+2X x=4 , fonksiyonu |g|nff (x+3)dx
yaparak tekrar integrali yaziniz, 3x X< =

¢ ny L b4 3 U= Xt3 ,i.l__"i
=V ——‘Jr"‘——‘_’ U= XTI
LJ,——(uUu dus dx du=dy via ¢

2 4 5, — A b
j <u3__u Lo’du = 6j ws j £ W) du :f %Jufrc({*‘?-u)u{q
B A ”
¢
3 u’)‘ { & u-HJz\
£ =40
11) y=f(x) fonkiyonueel sayilarda tirevli ve x=1 N Z 9 4
noktasindaki tegeti x eksenine paralel ve x=5 4 -
deki tegetify- o dogrusuna dikse =? ; 15) {|x—2|dx f(a(&l)ofx 4]16( Z)Clx
J‘f”T(X)dx+J' - dx .{"(\\'—_O \ g 5 0 \ K’L _2y \ &
51{,\5 N 4 £EO="3 ) T T *
oM ‘ =
f C x* ) 2 { -)’ 1 ( 3) (Z."'Lt]
| ( o | . illii) _£0) (_—24# i
INEES )= oA _Lu:_;;
X - U __
T INUA ’ —/Z'

y 16) fx|x 2|dx

f --)((x 7_)4): ‘(‘f %(""2)ch

~_

f(»x—&x)&x +j s ZK)CJX

12) y=f(x) fonkiyonu n grafigi

sekildeki gibidir
5
| f(x)+x.f*(x)dxintegralinin

-

3
degerini bulunuz

5 43 L 2
f Bew]'= 20, V. S
=5 (9-2¢0) EEEE 4%4),(%_,4)
PP g % =

12. Sinif Matematik Konu Anlatimi 6[6









































