INTEGRAL-1
TEMEL INTEGRAL KAVRAMLARI

BELIRSIZ INTEGRAL

f: A2R fonksiyonu XEA igin
df(x) _
dx

tiirevlenebiliyor ise f'(x) olur.

df (x)=f(x).dx
diferansiyeli denir

ifadesine f fonksiyonun

Buifade dy=f'(x).dx olarak da yazilabilir.

Ornek...1:

y=x’+3x+5 fonksiyonunun diferansiyeli , dy
nedir?

CJM = (Q- X"F}\ J"A

Ornek...2:

x=(t*+3t=2)° ise dx nedir?

dx = 73 (+L+'3+—’L§'L, (2 ++3)

integral alma islemi tiirevi veya
diferansiyeli belli olan fonksiyonun
kendisini (ilkelini) bulmak i¢in yapilan
islemdir.

Tarevi f(x) olan F(x) fonksiyonuna ,f(x) in
belirsiz integrali (ilkeli) denir.

Yani F '(x)=f(x) ise F(x) ye f(x) in ilkeli
denir ve bu

[ f(x)dx=F(x)+c ile gésterilir.

integrand  jikel

integral «———J f(x). ax=F (x)+e — integral
semboli _ sabiti
Integral
degiskeni

Ornegin f 2 X dx= X2+C
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INTEGRAL ALMA iSLEMININ OZELLIKLERI

Jaf(x)dx=a [ f(x)dx

[ flx)xg(x)dx=[ f(x)dx = [ g[x)dx

[ f(x)dx = [ f(k)dk= [ f(m]dm ...

TEMEL BELIRSIZ INTEGRAL ALMA
KURALLARI

Birgok ilkel tireve ait kurallarin tersine
cevrilmesiyle elde edilir. Bunlarin bazilari
soyledir :

Xn+l
f xX"dx==—+c, n#—1
n+1

Ornek...3:

fxzdxz?a )é3 va

Ornek...4:
Jax=2 = X+ ¢

Ornek...5: 2
Jloce = [xidx=x

-2

Ornek...6 | =
[Vxdx=2 x/lqlso :é—x t+<

; V
Ornek...7 : _ 3/ 4
Logeer [ % Adx=bxTC
f4X3dx ? \(
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\
s § e =[x
Wix Y 2940
ePX ke
2.3

Ornek...10 :
J Z(k+1)xk)dx:?

§ (|+ 1%+ 373”) dx
L y(,}_!v -

— <

XA X

]

) la,
Or w1l
[ -

4X ———

“x

rC

Ornek...12 :

Teorem f %dx:lnh (x)|+c olduguna gore

f%dx integralini hesaplayiniz
X“+5

In (X5 5) + 2

TUREV INTEGRAL VE DIFERANSIYEL
iLiSKISi

1 ([ flx)ax=lx]

2 d(_ff(x)dx):f(x)dx

3 ([ d(f(x)dx))=f(x)+c
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Ornek...13:
%(f xzdx):? x%

=

Ornek...14 :
d(fxzdx):? 740'5l$<

=

Ornek...15 :
[d(e)=2 vt ¢

—==

Ornek...16 :
[dbe)+ [ d(%—xz)

2
Tl x4 = | +¢
Xer X

Ornek...17 :
Qf(x). xzdx:%ﬁ—3x +1\|)se f(2)=?

/?()‘)LX/L.: Xs"fb
2o b = 23
s = 2%
.
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Ornek...18 : DEGERLENDIRME
f(x|=[d(x*-2)ise f1(9)=2 i
—? QL]:_ YA C 1) f(g:l(k+1)xk)dx
\ it ~
J{(K\—?— J(Qx.(.&xz)Jx
£\ (9) =11
XL-" 7}* c

Ornek...19:
f(x)= [ [x?~3x+1]dx ise f(x) fonksiyonun x=4 de /7

tegetinin egimi nedir?
‘(?(\;: 7<L'—3X"\’\
o ()= Lotz

= 5 2) [ dx=2
4 dx = X <
: A=
a
Ornek...20 : £
X _ 2 —
P_QL (f(m f(x))dx—Zx —3x+2)se f(x)=? g
Q\ x N
©
X gl = Hn :
N ] >
't- (4)('\';) .(X't"}_) E- 3) I(S)gx#)dx ?
pos :
= £ f ( B 5+ ><Jx
X
U qu'l'ix M e
X
Ornek...21:
Teorem. iki kez tiirevienebilir y=f(x)
fonksiyonunda f  ''(x)=0 denkleminin tek kath
koklerine dénim noktasi denir.
f(x):f(4x2—2x+3)dx ise f(x) fonksiyonunun 4) f6 xz(xz—%x+2)dx:?
dénum noktasinin apsisini bulunuz 5
| 2 J(é K%, 25 12 % )Jx
_F ()C\ - (-rx ~ 2%~ 3
W5 ix-2 =9 "Q,—?'-——-:"\" {xF _1x" + 2 x +¢
§oAxs - y b s T4 3
% A S
s 2 %
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5) ffonksiyonu (2,3) noktasindaki tegeti x

ekseniyle pozitif yonde 45 derecelik aci
yapiyor ve f'{x)=2x-3 ise f(0) kagtir?

pin=3 g2 = i -4
‘?‘(ﬂ"’f& n3)dx = PR S _?‘ () s h=bdez )

Pt —4

fb)= f(xz‘—?x 43)dx =——§3 "3_’;’1—+3x—kc]
£ Q= %—-— (4i4d=3 > I = ‘/3

-‘F(@): J"“/}
—_—=

6) f(x) fonksiyonunun grafigine x=1 noktasinda
cizilen tegetinin egimi 4, f'(x) = 6x + 2 ve f(1) =
2 olduguna gore, f(2) kaga esittir?

Flm: J‘(‘%"ﬂux = 35l dn+ ¢ ’q‘(ﬂ“’q

\
£)= 3q24c= b — c=—|

fre)= JBxH2x-0dx = en=x+d
£O= Al-tad =2 — Jd=1

. ~2 = 1
f (D= 8+b-2 i =

7) y=f(x) fonksiyonunun her x gercel sayisi igin

birinci tiirevi (8x2-6x- ) dir. A(1,2]ef ise

f(m)dx:? =?
X2

.F(x\:j (Fxex )

>
« = 8% Ayt €
3
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JRE ¢
fleg sae =1ore =k

} e
f(jfé—“""‘ ~X )dlx _ fg_x 3+ 13—;)4,

—
N—

x’)_
= ? i ng"er— T <
2 2 Y
= _bx* 2w -F + <
= 3%

8) J (£(x))dx=mxZ+nx veriliyor. f fonksiyonun déntim
noktasi A(%,O) dir . Bu fonksiyonun x=1 deki

tegeti x ekseniyle pozitif yonde 45° yapmaktadir.
Fonksiyon x=-2 de minimum degerine sahip
olduguna gére (m+n) kagtir?

£z e

’

72

\( ) . ~MHN =S
L= mxraxs ¢

’F\(”:’l — r\/\—’cf\-(‘C:{ /"‘,
£'(2) =0 Lttt c= O

'gM/\-r\:"‘l

Lin=-\ =2 A=

A

P(x) bir polinom fonksiyon ve

P(x|[ P(xJdx=2x*+9x?+11x+3.ise bu

polinomun katsayilar toplami kag olabilir?
PG\ J Pladaz 24T hr 13
PIX) T my~n

fgen) J G =

9)

(Moxctn) ( 0t yAC)
z-

3
m? Xs + QC’“" +,’l’.‘.)-{» X (Mc+n’-)+ 0 e =29k lx
2 7 2 3 _,1\3
’,3.2_’2 Tma =g mernzll Ne=
2 2 \ a=-] C"‘—l)
Mzl A3 o< (mew2, a==3, ¢=

P

d () =33

:830(% =3X*e
)

—-—

11) [(d(x*+4x+y21])=?
ihxs C

==

l

x)jse f fonksiyonuna x:%

5
ix)dx=%X—

12) (f (x2-1] 5
noktasindan gizilen teget x ekeniyle pozitif
yonde kac derecelik ag yapar ?

(¥L~l) L)z x4~ |
1a@():xz«kl
'FYY)C 3 X

)= 7 2
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