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TEMEL İNTEGRAL KAVRAMLARITEMEL İNTEGRAL KAVRAMLARI

  BELİRSİZ İNTEGRAL BELİRSİZ İNTEGRAL 

 f : A →ℝ  fonks iyonu x∈A   iç in  

türev lenebi l iyor  ise
df(x)

dx
=f '(x)    o lur.  

df(x)=f '(x).dx  i fades ine f  fonks iyonun 
d i ferans iye l i  deni r

Bu i fade dy= f '(x). dx  o larak da 
yazı lab i l i r .

Örnek...1 :Örnek...1 :   
y=x2+3x+5  fonks iyonunun d i ferans iye l i  ,  dy 

nedi r?

Örnek...2 :Örnek...2 :   
x=(t2+3 t−2)3  ise dx nedi r?

İntegra l  a lma iş lemi  türev i  veya 
d i ferans iye l i  be l l i  o lan fonks iyonun 
kendis in i  ( i lke l in i )  bu lmak iç in  yapı lan 
iş lemdir.

Türev i  f (x)  o lan  F(x)  fonks iyonuna , f (x)  in
bel i rs iz  in tegra l i  ( i lke l i )  deni r.  

Yani   F ı (x)= f (x)  ise F(x)  ye f (x)  in  i lke l i  
deni r  ve bu 

∫ f(x)dx=F(x)+c  i le  göster i l i r.

Örneğin  ∫2x dx=x2+c

İNTEGRAL ALMA İŞLEMİNİN ÖZELLİKLERİİNTEGRAL ALMA İŞLEMİNİN ÖZELLİKLERİ

∫a.f (x )dx=a∫ f (x )dx

∫ f (x )±g (x )dx=∫ f (x )dx±∫g (x )dx

∫ f (x )dx=∫f (k )dk=∫ f (m)dm...

TEMEL BELİRSİZ İNTEGRAL ALMA TEMEL BELİRSİZ İNTEGRAL ALMA 
KURALLARIKURALLARI  

Birçok i lke l  türeve a i t  kura l lar ın  ters ine 
çevr i lmesiy le  e lde edi l i r.  Bunlar ın  bazı lar ı
şöy led i r  :

∫ xndx= xn+1

n+1
+c,n≠−1

 

Örnek...3 :Örnek...3 :   
∫ x2dx=?

Örnek...4 :Örnek...4 :   
∫dx=?

Örnek...5 :Örnek...5 :   

∫ 1
x3 dx=?

Örnek...6 :Örnek...6 :   
∫√x dx=?

Örnek...7 :Örnek...7 :   

∫ 1
4√x3

dx=?
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∫ f ( x ) . dx =F ( x )+ cİntegral
sembolü

integrand ilkel

İntegral 
değişkeni

İntegral 
sabiti
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Örnek...8 :Örnek...8 :   

∫ 1
5√ 3√ 2√x

dx=?

Örnek...9 :Örnek...9 :   
∫ (x+x3−4 )dx=?

Örnek...10 :Örnek...10 :   

∫(∑
k=0

2

(k+1)xk)dx=?

Örnek...11 :Örnek...11 :   

∫ 1
4√x

dt=?

Örnek...12 :Örnek...12 :   
Teorem ∫ f ' (x )

f (x ) dx=ln|f (x )|+c  olduğuna göre 

∫ 2 x
x2+5

dx   in tegra l in i  hesaplayınız

TÜREV İNTEGRAL VE DİFERANSİYEL TÜREV İNTEGRAL VE DİFERANSİYEL 
İLİŞKİSİİLİŞKİSİ

1 d
dx

(∫ f (x )dx )= f (x )

2 d(∫ f (x )dx )=f (x )dx

3 (∫d( f (x )))=f (x )+c

Örnek...13 :Örnek...13 :   
d
dx

(∫ x2dx )=?

Örnek...14 :Örnek...14 :   
d(∫ x2dx )=?

Örnek...15 :Örnek...15 :   
∫d (x2 )=?

Örnek...16 :Örnek...16 :   

∫d (x2 )+∫d(1
x
−x2) iş lemin in  sonucunu bulunuz.

Örnek...17 :Örnek...17 :   

∫ f (x ). x2dx= x6

6
−3x+1  ise f (2)  kaçt ı r?
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Örnek...18 :Örnek...18 :   
f (x )=∫d (x2−2) ise f ' (9)=?

Örnek...19 :Örnek...19 :   
 f (x )=∫ (x2−3x+1)dx   ise f (x)  fonks iyonun x=4 de 
teğet in in  eğ imi  nedi r?

Örnek...20 :Örnek...20 :   

∫( x
x+2

. f (x ))dx=2x2−3x+2 i se f (x)=?

Örnek...21 :Örnek...21 :
Teorem. İk i  kez türev lenebi l i r  y= f (x)  
fonks iyonunda f ı ı (x)=0 denklemin in tek  kat l ı  
kök ler ine dönüm noktası  deni r.  

f (x )=∫ (4x2−2x+3)dx  ise f (x)  fonks iyonunun 
dönüm noktasının  aps is in i  bu lunuz

 DEĞERLENDİRME DEĞERLENDİRME

1) ∫(∑
k=1

2

(k+1)xk)dx

2) ∫( x+1
2x+2)dx=?

3) ∫( 8x3−5x2+7
x2 )dx=?

4) ∫6 x2(x2−1
3

x+2)dx=?
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5)  f fonksiyonunun A(2,3) noktasındaki teğeti x 
ekseniyle  pozitif yönde 45 derecelik açı 
yapıyor  ve  f ' '(x )=2x−3  ise f(0) kaçtır?

6) f(x) fonksiyonunun grafiğine x=1 noktasında 
çizilen teğetinin eğimi 4, f ıı(x) = 6x + 2 ve 
f(1) = 2 olduğuna göre, f(2) kaça eşittir?

7) y=f(x) fonksiyonunun her x gerçel sayısı için 
birinci türevi (8x2-6x) dir. A (1,2 )∈f  ise

∫( f (x )
x2 )dx=?  

8) Teorem. İki kez türevlenebilir y=f(x) fonksiyonunda 
fıı(x)=0 denkleminin tek katlı köklerine dönüm noktası 
denir.

 ∫ ( f '' (x ))dx=mx2+nx  veriliyor. f fonksiyonun dönüm 

noktası A(−1
2

,0)  dir . Bu fonksiyonun  x=1 deki 

teğeti x ekseniyle pozitif yönde 45o yapmaktadır. 
Fonksiyon x= ‐2 de minimum değerine sahip 
olduğuna göre  (m+n) kaçtır?

9) P(x) bir polinom fonksiyon ve
P (x )∫P (x )dx=2x3+9x2+11 x+3  ise bu 
polinomun katsayılar toplamı kaç olabilir?

10) ∫( d(x3)
x2 )=?

11) ∫ (d(x3+4x+√21))=?

12) ∫ (x2−1) . f (x )dx=x5

5
−x  veriliyor. Buna göre  

y=f(x) fonksiyonuna  üzerindeki A(1
2

, yo) 

noktasından çizilen teğet x ekseniyle pozitif 
yönde kaç derecelik açı yapar ?
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