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ORTALAMA DEĞİŞİMORTALAMA DEĞİŞİM

Şekl i  ince ley in iz .

or ta lama değiş im 
f (x2)− f (x1)

x2−x1

 o larak  

tanımlanı r.
f (x2)− f (x1)

x2−x1

 i fades inde x2=x1+h al ın ı r  ve

h sayıs ına  küçük değer ler  ver i l i rse an l ık  
değiş im e lde edi l i r

Or ta lama hız ,  konum değiş imin in  
zamandaki  değiş ime oranıdı r.

Örnek...1 :Örnek...1 :   

Yukar ıda x(konum) t (zaman)  graf iğ i  ver i len 
b i r  hareket l in in  

a)  1 .  ve 3.  saniye ler  arası  or ta lama hız ını  
bu lunuz.  

b)  3 .saniyedeki  an l ık  h ız ın ı  bu lunuz.  Bunun 
iç in   t=3  ,  t=3+h anlar ı  iç in  önce or ta la  
or ta lama hız ı  ,  sonra da  hesaplanan bu hız ın  
h çok küçük değer ler  a l ı rken değer in i  
hesaplayınız

BİR NOKTADA TÜREVBİR NOKTADA TÜREV  

 f : [a,b]→ℝ bi r  fonks iyon  ve x 0  ∈ (a ,b)  

o lsun.   lim
x→x0

( f(x)−f(x0)
x−x0 ) l imi t i  mevcut  ise  

bu l imi t  değer ine f  fonks iyonun x 0  
noktasındaki  türev i  deni r.  
f  fonks iyonun x 0  noktasındaki  türev i  f ı (x 0 )  

y ı (x 0 ) ,
df (x0)

dx
,  sembol ler inden 

b i r i  i le  göster i leb i l i r.  Eğer  b i r  fonks iyonun
x 0  noktasında türev i  varsa  fonks iyon o 
noktada türev lenebi l i r  deni r.   

Örnek...2 :Örnek...2 :
 f (x)=x²  fonks iyonu iç in  x=2 noktasındaki  
türev i  türev  tanımını  ku l lanarak bulunuz.

HATIRLATMAHATIRLATMA: : 

lim
x→a

f (x) değer in in  o lab i lmesi  iç in

lim
x→a−

f (x)= lim
x→a +

f (x) olması  gerek i rd i .  

Benzer  şek i lde f  fonks iyonun x 0  
noktasında türev in in  yani

f '(x0)= lim
x→x0

( f (x)−f (x0)
x−x0 )  l imi t in in  o lab i lmesi  

iç in   

 (1)  f '(x0
+ )= lim

x→x0
+ ( f(x)−f (x0)

x−x0 ) ve 

(2)   f '(x0
− )= lim

x→x0
− ( f (x)−f (x0)

x−x0 ) l imi t ler in in  

mevcut  o lması  ve bu l imi t ler in  b i rb i r ine 
eş i t  o lması  gerek i r.  

Burada (1)  e  fonks iyonun x=x 0  noktasında
sağdan türev i  (2)  ye  ise fonks iyonun x=x 0

noktasında so ldan türev i  deni r.  
Kr i t ik  noktaya sahip fonks iyonlar  eğer  
1 .  bu noktada sürek l i  
2 .  bu noktada  sağdan ve so ldan aynı  
türev değer ler ine  sahipse,  türeve 
sahipt i r.

12. Sınıf Matematik Konu Anlatımı 12. Sınıf Matematik Konu Anlatımı 11//44

w
w

w
.

m
a

t
b

a
z

.
c

o
m

dy
dx x=x0

x

y y=f(x)

x
1

x
2

f(x
1
)

f(x2)

0

Δ y=f (x2)−f (x1)

Δ x=x2−x1

t

x y=f(t)=2t2+3

1 3

21

0

5



TÜREV − 1 TÜREV − 1 

KAVRAM KAVRAM 

Örnek...3 :Örnek...3 :
f (x)={2 x−3 x<1

x2 x⩾1
fonks iyonu ree l  sayı larda  türev l i  mid i r?

Örnek...4 :Örnek...4 :   

f (x)={x3 x<1
x2 x⩾1

fonks iyonu x=1 noktasında türev l i  mid i r?

Örnek...5 :Örnek...5 :   
 f (x)=|x| fonks iyonun x=0 noktasında  türev i  
var  mıdı r? 

NOTNOT

f '(x0)= lim
x→x0

( f (x)−f (x0)
x−x0 ) i fades inde x=x 0 +h 

a l ın ı rsa  f '(x0)=lim
h→0 ( f (x0+h)−f (x0)

h ) olarak  

yeniden yazı lmış o lur.

 

Örnek...6 :Örnek...6 :     
 y= f (x)=3x+1 fonks iyonu iç in  f ı (5)=?

TÜREV FONKSİYONUTÜREV FONKSİYONU  

 f : [a,b]→ℝ bi r  fonks iyon  o lsun.  
[a ,b ]  n in  a l t  kümesinden ℝ  ye 

f '(x)=lim
h→0 ( f (x+h )−f (x)

h )
şekl inde tanımlanmış fonks iyona f  
fonks iyonun türev fonks iyonu deni r.

 

Örnek...7 :Örnek...7 :     
 f (x)=  x²+1  fonks iyonu iç in  f ı (x)  fonks iyonunu 
hesaplayınız .
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TÜREV TEĞET İLİŞKİSİTÜREV TEĞET İLİŞKİSİ

         

Şek i lden  de anlaşı lacağı  g ib i

f '(x0)=lim
h→0 ( f (x0+h)−f (x0)

h )  l imi t  değer i   eğer

varsa x=x 0  noktasında ç iz i len teğet in  
eğ imin i  ver i r.  Başka b i r  dey iş le f '(x0)    
değer i  y= f (x)  eğr is ine  x= x0  noktasında 
ç iz i len teğet in  eğ imid i r.

TEOREM  ( TÜREV SÜREKLİLİK İLİŞKİSİ )TEOREM  ( TÜREV SÜREKLİLİK İLİŞKİSİ )

Bir  fonks iyon  b i r  noktada türevl i   ise o 
noktada sürekl idir  .   

TEOREMİN SONUÇLARI TEOREMİN SONUÇLARI 

1) f(x) fonksiyonu herhangi bir  noktada sürekli 
değilse bu noktada türevli de değildir.

2) f(x) fonksiyonu sürekli iken türevli olmayabilir  .  

Örneğin f(x) graf iğ inde köşelere  sahip 
o lduğu nokta larda türev değer ine  sahip 
deği ld i r.  

Aşağıdak i  örneğin  şek i l ler in i  ince ley in iz .

Örnek...8 :Örnek...8 :   
 
a)
y=f (x)  fonks iyonu x=c
noktasında süreks iz
o lduğundan türevs izd i r.

b)
y=f (x)  fonks iyonu x=c
noktasında köşeye sahip
o lduğundan o lduğundan
türevs izd i r.

c)
y=f (x)  fonks iyonu x=c
noktasında köşeye sahip
o lduğundan türevs izd i r.

d)
y=f (x)  fonks iyonu  x=c
noktasında köşeye sahip
o lduğundan türevs izd i r.

 

e)
y=f (x)  fonks iyonu x=c
noktasında teğet in  eğ imi
sonsuz  o lduğundan
türevs izd i r.

 

Örnek...9 :Örnek...9 :   

(a ,b)  ara l ığ ında y=f (x)  fonks iyonu kaç 
noktada türeve sahip deği ld i r?

 
  

Örnek...10 :Örnek...10 :

 Şek i lde  graf iğ i  ver i len  y=f (x)  fonks iyonunun 
kaç noktada türev i  yoktur?
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Örnek...11 :Örnek...11 :
 f (x)= 3

x2−x+a
fonks iyonu R’ de  türev l i  ise a nası l  
seç i lmel id i r?

 
  

Örnek...12 :Örnek...12 :
 f (x)={6x+ax2 x<0

2kx+c+1 x⩾0
fonks iyonu Reel  sayı lar  kümesinde  türev l i  
ise  c  kaçt ı r?

DEĞERLENDİRMEDEĞERLENDİRME

1)  f(x)=3x+5 olmak üzere,  lim
x →4 ( f (x)−f (4)

x−4 ) =?

2) f(x)=3x2 ise lim
h→0 ( f (x+h )−f (x)

h ) =?

3) f(x)=x3 fonksiyonu için türev tanımını kullanarak x=2
noktasındaki türevini bulunuz.

4)  f (x)={x2 x<0
3x x⩾0

fonksiyonu x=0 noktasında türevli midir?

5) Yanda grafiği
verilen  y=f(x)
fonksiyonunun
reel sayılarda kaç
noktada türevi
yoktur?

6) Yanda grafiği
verilen  y=f(x)
fonksiyonu için,
(-3,4) aralığında
kaç noktada
sürekli olduğu
halde türevi
yoktur?

7) f (x)= mx+2

mx2−x+3
 fonksiyonu ℝ∖{a ,b} de  

türevli ise m nasıl seçilmelidir?
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