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 SÜREKLİLİ SÜREKLİLİKK                                    

FONKSİYONLARDA SÜREKLİLİKFONKSİYONLARDA SÜREKLİLİK

BİRBİR  NOKTADANOKTADA  SÜREKLİLİKSÜREKLİLİK  

A ⊂ R iç in  f :A → R bi r  fonks iyon o lsun.  

a ∈ A olmak üzere, lim
x→a

f (x)= f(a ) oluyorsa

f  fonksiyonu a noktasında sürekl i  
deni r.  B i r  noktada sürek l i  o lmayan 
fonks iyona o noktada süreksiz  bir  
fonksiyon  deni r.  

Tanıma göre f  a  da sürek l i  ise:
1)   f  fonks iyonu a da tanıml ı ,

2)  lim
x→a

f (x) var  ve

3)  lim
x→a

f (x)= f(a )  

    koşul lar ın ın  üçü de gerçek leşmel id i r.   

Örnek...1 :Örnek...1 :
Graf iğ i  aşağıdak i  g ib i  o lan fonks iyonlar  x=a 
noktasında sürek l i  mid i r?

        

       

   

Örnek...2 :Örnek...2 :

 f (x)= { x2+a ; x⩾3
x2−x
x2−4

; x<3
 

fonks iyonu x=3 noktasında sürek l i  ise a 
kaçt ı r?

Örnek...3 :Örnek...3 :

 f (x)= { a.e x−1 ; x=0
1+sinx

2+x
; x≠0

 

fonks iyonu x=0 noktasında sürek l i  ise a 
kaçt ı r?

   

Örnek...4 :Örnek...4 :
 f (x)= √41

x3−x
 

fonks iyonunun sürek l i  o lduğu en geniş  
kümeyi  bu lunuz.

TANIM KÜMESİNDE SÜREKLİLİKTANIM KÜMESİNDE SÜREKLİLİK

A ⊂ R ve f :A → R bi r  fonks iyon  o lsun.  

Her  x ∈ A iç in  f  fonks iyonu sürek l i  ise f  

tanım kümesinde sürek l i  b i r  fonks iyondur  
deni r.  Örneğin  po l inom fonks iyonlar  
tanım kümesinde sürek l i  o lan 
fonks iyonlardı r.

SAĞDAN VE SOLDAN SÜREKLİLİKSAĞDAN VE SOLDAN SÜREKLİLİK

1) lim
x→a−

f (x)=f (a ) i se f  so ldan sürek l i

2) lim
x→a+

f (x)=f (a )  ise f  sağdan sürek l id i r  

deni r.
B i r  fonks iyonun b i r  noktada sürek l i  
o lması  iç in  sağdan ve  so ldan sürek l i  
o lması  gerek i r.

   

Örnek...5 :Örnek...5 :

f (x)= { x2−a ; x<5
ax+4 ; x=5

(b−3)x+4a ; x>5

fonks iyonu 5 noktasında sağdan sürek l i  ise 
a−5b kaçt ı r?
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SÜREKSİZLİKSÜREKSİZLİK  

 I ⊂ R ve f : I → R fonks iyonu a ∈ R olmak 

üzere  x=a noktasında sürek l i  deği l  ise f  
fonks iyonu x=a noktasında süreks izd i r  
deni r.

BAZI FONKSİYONLARIN SÜREKSİZ OLDUĞU BAZI FONKSİYONLARIN SÜREKSİZ OLDUĞU 
NOKTALARI BULMA NOKTALARI BULMA 

1)  1)  RASYONEL FONKSİYONLARRASYONEL FONKSİYONLAR : :

f (x)=P(x) /Q(x)  ve P(x)  ve Q(x)pol inom 
fonks iyonlar  ise Q(x)=0  o lduğu 
nokta larda  f  de tanımsız o lacağından bu 
nokta larda  fonks iyon süreks izd i r.

   

Örnek...6 :Örnek...6 :       

 f (x)= 5x−3

x2−5x+6
 fonks iyonun  sürek l i  o lduğu en

geniş  kümeyi  bu lunuz.

2)  2)  İRRASYONEL FONKSİYONLAR:İRRASYONEL FONKSİYONLAR:

f (x)=2n√g(x)    fonks iyonu  g(x)⩾0  iç in  

sürek l id i r.

Örnek...7 :Örnek...7 :       

f (x)=12√2x−3   ve g(x)= x2

x2−x4  fonks iyonlar ın ın  

sürek l i  o lduk lar ı  en geniş  kümeler i  bu lunuz.

3)  3)  PARÇALI FONKSİYONLARPARÇALI FONKSİYONLAR : :

Dal lar ı  o luşturan  fonks iyonlar la  beraber  
kr i t ik  nokta larda  (yani  fonks iyonun kura l  
değiş t i rd iğ i  nokta larda)  sürek l i l ik  o lup  
o lmadığı  araşt ı r ı lmal ıd ı r.    

      

Örnek...8 :Örnek...8 :

f (x)= {
sinx
x+1

; x<0

ln(x+1) ; x=0
x

x2−1
; x>0

 

kaç noktada süreks izd i r?

Örnek...9 :Örnek...9 :       
Fonksiyonlar ın  sürek l i  o lduk lar ı  en geniş  
kümeler i  bu lunuz.  

a)  f (x)=3 x2−5 x+2                 b)  h(x)= sinx
2−cosx

c)  u(x)=√x2−x+12                d)   v (x)= 3√x−12

e) t (x)= { x2−x ; x⩽0
x2−x
x2−4

; x>0

Örnek...10 :Örnek...10 :

 t (x)= { x2−9
x−3

; x≠3

m.cos(x−3)
x2+9

, ; x=3

fonks iyonu ree l  sayı larda sürek l i  ise m değer i
kaçt ı r?

BİR NOKTADA SÜREKLİ FONKSİYONLARIN BİR NOKTADA SÜREKLİ FONKSİYONLARIN 
ÖZELLİKLERİ ÖZELLİKLERİ 

A ⊂ R olmak üzere  f :A → R ve g:A → R 

x=a ∈ A da sürek l i  ik i  fonks iyon ise f±g   

f .g  ,  
f
g

 [g(a)≠0 ] ve k . f   (k ∈ R) 

fonks iyonlar ı  da sürek l i  o lur.

KAPALI BİR ARALIKTA SÜREKLİ KAPALI BİR ARALIKTA SÜREKLİ 
FONKSİYONLARIN ÖZELLİKLERİ FONKSİYONLARIN ÖZELLİKLERİ 

f : [a ,b ] → R tanım kümesinde sürek l i  b i r  
fonks iyon ise
1)  f  fonks iyonu bu ara l ık ta  s ın ı r l ıd ı r.  Yani

Her  x ∈ R iç in  | f (x) |<B o lacak  şek i lde 

B ∈ R vardı r.

2)  f  fonks iyonu [a ,b]  ara l ığ ında 
maksimum ve min imum değer ler ine  
sahipt i r.

3)  a<x 1 <x 2 <b iç in  f (x 1 ) ≠ f (x 2 )  ise    

    ∃  c ∈ (x 1 ,x 2 )  öy le  k i  

    f (c) ∈ ( ( f (x 1 ) , f (x 2 ) )  

   

Örnek...11 :Örnek...11 :       
f : [−2,1]  → R f (x)=x²+3x  fonks iyonu x  
eksenin i  keser  mi?
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DEĞERLENDİRMEDEĞERLENDİRME

1)   f (x)=√x2−4x−12

x2

sürekli olduğu en geniş kümeyi  bu lunuz.

2)   f (x)=√9−∣4x−12∣  
fonksiyonunu sürekli yapan x değerleri nedir?

3)   v (x )= 3√ x−1

x2−1
 

fonksiyonunun sürekli olduğu en büyük küme 
nedir?

4)   g(x)=logx−2(lnx)  
fonksiyonunun sürekli olduğu en büyük küme 
nedir?

5)
 

f (x)=2
x2

x3−5

sürekli olduğu en geniş kümeyi  bu lunuz.

6)   f (x)={ x2−a ; x<3
ax+b ; x=3
bx+2 ; x>3

 

sürekli bir fonksiyonsa a ve b yi bulunuz?

7)   f (x)= { a
x2−7

; x<3

ax
x +2

; x=3

bx−2 ; x>3

fonksiyonu tam olarak 2 noktada süreksiz bir 
fonksiyonsa a ve b yi bulunuz?

8)   g(x)= sinx
1+2cosx

 

fonksiyonunu [ 0,2π )  aralığında   süreksiz yapan x
değerleri kaç tanedir?
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9)   f (x)=√x2−7x−m  
fonksiyonu tüm reel sayılarda sürekli ise m nasıl 
seçilmelidir?

10) Grafiğe göre f(x) fonksiyonu
(−2,6) aralığında sürekli
olduğu  x tam sayı değerleri
toplamı kaçtır? 

11) Grafiğe göre

g(x)= 1
1+ f (x)

fonksiyonunun
sürekli olduğu
en geniş 
kümeyi
bulunuz.?

12) Grafiğe göre
y=f(x)
fonksiyonu reel
saylarda kaç x
reel sayı değeri
için
süreksizdir?

13) Şekilde y=f(x) fonksiyonun
grafiği veriliyor f(x)+g(x)
süreklidir. 
Buna göre g(x) fonksiyonu
nasıl bir grafiğe sahip
olabilir, çiziniz?

Limit konusuna katkıları için araştırınız
Salih Zeki
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