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  As imptot lar  fonks iyona sonsuzda teğet  
o lan doğru veya  eğr i lerd i r.  As imptot lar  
genelde     kes i r l i  ve kök lü fonks iyonlarda 
vardır.
1 .  Düşey asimptot

lim
x→a

+

f(x)=±∞ , lim
x→a

−

f (x)=±∞

eşi t l ik ler inden b i r i  sağlan ıyorsa  x=a   
doğrusu f (x)  fonks iyonun  b i r  düşey 
as imptotudur.

 

Uyarı  1     
Düşey as imptot lar  genelde  rasyonel  
fonks iyonlarda paydanın  kökünde 
karşımıza  ç ıkar  ( logar i tma fonks iyonun 
da düşey as imptot lar ı  g ib i  fonks iyonlar ı  

har iç  tu tuyoruz)   fakat  f (x)=
P(x)

Q(x)
biç im inde b i r  fonks iyon  iç in  Q(a)=0 
o lması  x=a nın  düşey as imptot  o lması 
iç in  tek  başına ye ter l i  deği ld i r.   Bu 
nok tada l imi t ler in  en  az b i r i  ±∞  
o lmal ıd ı r.

Örnek...1 :Örnek...1 :
Eğr i ler in  düşey as imptot lar ın ı  bu lunuz.

1) f (x)=
x+3
x−2

2

2) f (x)=
x3

−2x2
+x−2

x2
−4

-2

3) f (x)=ln(x−2)

2

4) f (x)=
x3

+x
x2+9

Yok

 Yatay ve Eğik Asimptot lar  :  

y=f (x)  fonks iyonu ver i ld iğ inde  
lim
x→∞

[ f (x)−g(x)]=0, lim
x→−∞

[ f(x)−g (x)]=0 olacak 

şek i lde  b i r  g(x)  po l inom fonks iyonu varsa 
bu pol inoma derecesine göre   yatay ,eğ ik 
veya eğr i  as imptot  deni r.

2.Yatay Asimptot  
 lim

x→∞

[ f (x)−c]=0, lim
x→−∞

[f (x)−c]=0 olacak  

şek i lde  sabi t  b i r  g(x)=c pol inomu varsa 
bu fonks iyona f  fonks iyonun ya tay 
as imptotu  deni r.

Başka b i r  deyiş le  lim
x→∞

[ f (x)]=c  veya 

lim
x→−∞

[f (x)]=c  ise y=c  doğrusuna y=f (x)  in 

ya tay as imptotu deni r.

Şeki lde lim
x→∞

[ f (x)]=c  

o lduğundan ,
y=c  yatay as imptot tur

Not  f (x)=
P(x)

Q(x)
 fonks iyonunda 

 (  P ve Q b i rer  po l inom) durumlar ı  
ince leyel im

1.   derP=derQ ise başkatsayı  oranı  yatay 
as imptot tur.

2 .   derP<derQ ise y=0 ya tay as imptot tur  

3 .derP>derQ ise ya tay as imptot  yok tur.  
Eğr i  veya  eğik  as imptot  vardı r
 

Örnek...2 :Örnek...2 :
 Eğrilerin yatay asimptotlarını varsa  bulunuz.

1) f (x)=
7
x

0

2) f (x)=
2x2

+73x+4
x2−x

2

3) f (x)=
5x3

−3x5

x2−x5+√2

3
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4) f (x)=x2−3x+4
x+2

yok

5) f (x)=53x

0

6) f (x)=log2(16x−3x
2x+5 )

yok

7) f (x)=√x2
−x+x

1/2

8) f (x)=x+
3
x

yok

9) f (x)=
πx2

+x+1
ex

0

UYARIUYARI

f (x)=
P(x)

Q(x)
=A(x)+

B(x)

Q(x)
 i fades inde y=B(x)  

derecesine göre  yatay,  eğ ik  vveya eğr i  
as imptot lardan b i r id i r

3.Eğik Asimptot  
y=f (x)  fonks iyonu iç in  

lim
x→±∞

[f (x)−g(x)]=0   o lacak  b iç imde 1.  

dereceden b i r  g  fonks iyonu 
bulunabi l i yo rsa bu  fonks iyona eğik  
as imptot  deni r.

Şek i lde y=f (x)  
fonks iyonunun eğik  
as imptotu y=ax+b  
doğrusudur

Örnek...3 :Örnek...3 :

Fonksiyonlar ın  eğ ik  as imptotunu bulunuz
   

1) f (x)=x2+2x+5
x+1

y=x

2) f (x)=
3x2

+6x+2
x−1

y=3x+9

3) f (x)= x3

x−1

y=x 2 +x+1

NOTNOT

 a>0 iç in   f (x)=√ax2
+bx+c fonks iyonunun 

eğik  as imptot lar ı   y=√a∣x+
b

2a∣
olmaktad ır.

Örnek...4 :Örnek...4 :
 f (x)=√x2

+8x−4 fonks iyonunun eğik  
as imptot lar ın ı  bu lunuz

y=x+4,  y=-x-4

Örnek...5 :Örnek...5 :
 f (x)=√x2

+5x+1 fonks iyonunun eğik  
as imptot lar ın ı  bu lunuz

y=x+2,5   y=-x-2,5
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Örnek...6 :Örnek...6 :
 f (x)=2x−3+√x2

+2x fonks iyonunun eğik  
as imptot lar ı  hangi  nok tada kes iş i r?

( -1, -5)

4.Eğri  Asimptot  
Eğer  y=f (x)  fonks iyonu iç in  
  lim

x→±∞

[f (x)−g(x)]=0 ve der [g(x) ]>1 

o luyorsa g(x)  e  eğr i  as imptot  deni r.  

Şek i lde y=f (x)  
fonks iyonunun eğik  
as imptotu  
y=ax 2 +bx+c eğr is id i r

Örnek...7 :Örnek...7 :

 f (x)=x3+1
x

 eğrisinin eğri asimptotunu bulunuz.

y=x 2

Örnek...8 :Örnek...8 :

 f (x)=
x3

x2
−x−12

fonk iyonunun as impot lar ı  ve x 

ekseniyle  s ın ır land ır ı lmış  bö lge ler in  a lan ı  kaç 
b i r im karedi r?

14,5

Örnek...9 :Örnek...9 :

 f (x)=
nx2

+(2+n)x+3
x

fonksiyonun asimptotlarından biri 

y=3x+m ise m-n kaçtır? 
2

Örnek...10 :Örnek...10 :

 f (x)=
5x2

nx2
−3x+2

fonks iyonun sadece ya tay 

as imptotu var  ise n nas ı l  seç i lmel id i r?
n>9/8

Örnek...11 :Örnek...11 :
f (x)=y  fonk iyonunu iç in  lim

x→∞

[ f (x)−5x]=e  ise 

bu fonk iyonunun hangi  tür  as imtotu kes in l ik le 
vardır?

y=5x+e

Örnek...12 :Örnek...12 :
 f (x)=

mx−2
x−n

fonks iyonu A(3, -2 )  ye  göre 

s imetr ikse (m,n)  kaçt ı r?
( -2,3)
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DEĞERLENDİRME  DEĞERLENDİRME  

1) Düşey ,yatay eğik veya eğri asimtotlarını 
bulunuz

a) f (x)=
x+7
x−3

x=3,y=1

b) f (x)=
x2

+2x
x2+x−6

y=1,x=-3,x=2

c) f (x)=
x+2∣x∣
3x−6

x=2,y=1,y=-1/3

d) f (x)=cotx
k .π

e) f (x)=
x

2+sinx
yok

f) f (x)=log(x2
−16)

x=-4,x=4

g) f (x)=7−x

y=0

h) f (x)=√x2
−4x−2x

y=-x+2,  y= -3x+2

i) f (x)=
2x3

+3x2
+5x+4

x2−1
 

x=1,  y=2x+3

j) f (x)=√x2
+5x

y=x+2,5 ,  y=-x-2,5

k) f (x)=3x+2.√x2
+3x

y=5x+3,  y=x-3

2) f (x)=√x2
−4x  fonkiyonunun asimpotları  ve y 

ekseniyle sınırlı  bölgenin alanı kaç birim karedir?

4

3)  f (x)=
(n−3)x2

+(n+1)x+3
x+2

fonksiyonun eğik 

asimptotu yoksa yatay asimptotu nedir? 

y=4

4)  f (x)=
mx2

−2
x−n

fonksiyonu A(4,1 ) ye göre 

simetrikse m.n kaçtır?

1/2

 12. Sınıf Matematik Konu Anlatımı  12. Sınıf Matematik Konu Anlatımı 44//44


