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EŞİTSİZLİKLEREŞİTSİZLİKLER

f (x)≤0, f (x)≥0, f (x)>0, f(x)<0  i fade ler ine  
eş i ts i z l i k le r  den i r.

Örnek...1 :Örnek...1 :
3x−8<0  eş i ts iz l iğ in i  çözünüz.  f (x)=3x−8 

fonks iyonunun işaret in i  x  değişkenin in  
değiş imine  göre ince ley in iz .

Bi r inc i  dereceden  doğrusa l  eş i t s i z l i k le r  
d ış ındak i  eş i t s i z l i k le r i  çözmek  i ç in  ver i l en  
i faden i n  i şare t i n i  i şare t  tab losu ded i ğ imiz  
tab loda özet l e r i z .

f (x)=ax 2+bx+c  İFADESİNİN İŞARETİ İFADESİNİN İŞARETİ

durum 1  ax2+bx+c=0 , b2−4ac<0

Örnek...2 :Örnek...2 :
x 2 +2x+10 i fadesin in  işaret in i  ince ley in iz

a ≠ 0 ve a,  b ,  c    o lmak üzere ∈ ℝ
f (x)  = ax 2  +  bx +  c   ver i ls in
∀ x ∈ℝ , f (x)<0⇔ a<0 ve Δ<0
∀x ∈ℝ , f (x)>0⇔a>0 ve Δ<0

durum 2  ax2+bx+c=0, b2−4ac=0

Örnek...3 :Örnek...3 :
x 2 +6x+9 i fadesin in  işaret in i  ince ley in iz

durum 3  ax2+bx+c=0, b2−4ac>0

Örnek...4 :Örnek...4 :
x 2 −x−12 i fadesin in  işaret in i  ince ley in iz
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ax2+bx+c a'nın işareti

x -∞ ∞x1=x2

a'nın işaretia'nın işareti

x -∞ ∞x
1

x2

a'nın işaretia'nın işareti a'nın  
işaretinin zıttı
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Genel leme

Eşi ts iz l ik  soru lar ı  çözülürken;
a)  Eş i ts iz l ik  i fades i  çarpanlar ına  ayr ı l ı r.
Eş i ts iz l iğ in  b i r  taraf ı  s ı f ı r  o lmal ıd ı r.  
Eş i ts iz l ik te  sadeleşt i rme yapı lmayıp,  
or tak çarpan parantez i  ku l lanı l ı r

b)  Her  çarpan s ı f ı ra  eş i t len i r.  Kök ler  
küçükten büyüğe doğru yazı larak tab lo 
yapı l ı r.

c )  Herhangi  b i r  ara l ık tan  kök o lmayan b i r  
değer  a l ınarak i fadede yer ine yazı l ı r  ve 
bu ara l ığ ın  işaret i  bu lunur.

d)  Bulunan işaret ten  i t ibaren kök 
gördükçe işaret  değiş t i r i l i r.  Ç i f t  kat l ı  
kök lerde işaret  değiş t i r i lmez.
(x−a)2 n.(x−b)2m+1=0  İ fades inde x=a ç i f t  kat

ve x=b tek kat  köktür.  (m,n tamsayı )

e)  Çözüm kümesi  yazı l ı rken soru lan  
sorunun eş i ts iz l ik  yönüne bakı l ı r  ve bu 
işaret  tab loda bulunur.  Rasyonel  
i fadelerde paydayı  s ı f ı r  yapan değer ler  
çözüm kümesine a l ınamaz.

f )  Kök ler i  ree l  o lmayan çarpanlar ın  
sadece işaret ler i  d ikkate  a l ın ı r.

g)  Mut lak değer l i  i fadeler in  sonucu poz i t i f
o lduğundan mut lak değer l i  çarpanlar ın  
kök ler ine ç i f t  kat l ı  kök muameles i  yapı l ı r  
ve işaret  değiş t i r i lmez.  ( is ten i rse  mut lak 
değer l i  çarpanlar  ve ç i f t  kat l ı  kök ler  
tab loya yazı lmayabi l i r  ama kök ler i  çözüm
aranı rken unutu lmamal ıd ı r )

h)  İk i  veya daha faz la  eş i ts iz l iğ in  
o luşturduğu eş i ts iz l ik  s is teminde ayr ı  ayr ı
çözümler in  kes iş imi  a l ın ı r.

Örnek...5 :Örnek...5 :
(x−1 )(x−2)(2x+5)⩽0  eş i ts iz l iğ in in  çözüm 

kümesin i  bu lunuz

Örnek...6 :Örnek...6 :
(x−3)2(x+2)3<0  eş i ts iz l iğ in in  çözüm kümesin i  

bu lunuz

Örnek...7 :Örnek...7 :
x3−x<0  eş i ts iz l iğ in in  çözüm kümesin i  bu lunuz

Örnek...8 :Örnek...8 :
x3−8

x2−x−6
⩽0  eş i ts iz l iğ in in  çözüm kümesin i  

bu lunuz

Örnek...9 :Örnek...9 :
x2−4 x−32

x2−4
⩽0  eş i ts iz l iğ in in  çözüm kümesin i  

bu lunuz
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Örnek...10 :Örnek...10 :
(x−5)4(x+2)13

(x−2)3. x2 <0  eş i ts iz l iğ in in  çözüm kümesin i  

bu lunuz

Örnek...11 :Örnek...11 :
2
x
⩽x

2
 eş i ts iz l iğ in in  çözüm kümesin i  bu lunuz

Örnek...12 :Örnek...12 :
∣x+5∣.(x2−8x+12)<0  eş i ts iz l iğ in in  çözüm 

kümesin i  bu lunuz

Örnek...13 :Örnek...13 :
a ve b  b i rer  ree l  sayı  o lmak üzere ax−b

x−a
⩽0  

eş i ts iz l iğ in in  en geniş  çözüm ara l ığ ı  [3 ,5)  ise 
a.b kaçt ı r?

Şeki lde 
ver i len 
y=f (x)  

eğr is in in   tab losunu 
yapal ım.  Bunun iç in  x  

eksenin  üzer indeki  nokta larda  y  n in  
poz i t i f ,  x  eksenin in  üzer indeki  nokta larda
y n in  0  ,  x  eksenin in  a l t ındaki  k ıs ımda da
y n in  negat i f  o lduğunu b i lmek  yeter l id i r.
Özet lersek  

Örnek...14 :Örnek...14 :

 f (x)>0 
eş i ts iz l iğ in in  
çözüm kümesin i  
bu lunuz

Örnek...15 :Örnek...15 :
f (x)

x2−16
⩽0   

eş i ts iz l iğ in in  
çözüm kümesin i  
bu lunuz
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Birden faz la  eş i ts iz l iğ in  o luşturduğu 
s is teme eş i ts iz l ik  s iz temi  deni r.  Eş i ts iz l ik  
s is temler i  çözülürken b i r  tab loda 
iaşaret in in  ince lenmesi  gerek l i  görü len  
i fadeler i  içerecek kadar  sat ı r  yapı l ı r

Örnek...16 :Örnek...16 :
2x−1>0
x2−x<0

 eş i ts iz l ik  s is temin in çözüm kümesin i  

bu lunuz

Örnek...17 :Örnek...17 :
x2−x−6>0
x2−5x<0

 eş i ts iz l ik  s is temin in çözüm kümesin i

bu lunuz

Örnek...18 :Örnek...18 :
−9⩽x2−4x−5<7  eş i ts iz l iğ in i  sağlayan 

tamsayı lar ın  top lamı  kaçt ı r?

  AX  AX22+BX+C NİN İŞARETİ+BX+C NİN İŞARETİ

Örnek...19 :Örnek...19 :
 Her  x  ree l  sayıs ı  iç in  x 2 −(m−1)x+m+2 >0 
o luyorsa m hangi  ara l ık tadı r?

Örnek...20 :Örnek...20 :
(a−3)x 2 −12x−3 i fadesi  da ima −6 dan büyükse 
a hangi  ara l ık ta  o lmal ıd ı r?
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İKİNCİ DERECEDEN DENKLEMİN KÖKLERİİKİNCİ DERECEDEN DENKLEMİN KÖKLERİ

Örnek...21 :Örnek...21 :
mx 2 −(2m−3)x+m+2=0 denklemin in ree l  kökü 
yoksa m nası l  seç i lmel id i r?

Örnek...22 :Örnek...22 :
(m+2 )x2+4x+m−3=0  denk lemin in  kök ler in in  z ı t  

işaret l i  o lması  iç in  m nası l  seç i lmel id i r?
(x1<0<x2)

Örnek...23 :Örnek...23 :
(m+2 )x2+(m+3)x+1=0  denk lemin in  kök ler in in  

poz i t i f  işaret l i  o lmasını  sağlayan m değer i  var  
mıdı r?

Örnek...24 :Örnek...24 :
x2−(p+2)x+p+4=0  denk lemin in kök ler in in  

negat i f  işaret l i  o lması  iç in  p  nası l  
seç i lmel id i r?
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DEĞERLENDİRMEDEĞERLENDİRME

1) a<0<b<c  olmak üzere (ax−1)(bx−1)
(cx−1 )

<0  

eşitsizliğinin çözüm kümesini bulunuz

2) x3−4 x>0
x2−x<6

 eşitsizlik sisteminin çözüm kümesini

bulunuz

3) x2−(m−1)x+m+2 ifadesi x in reel sayı değerleri
için daima pozitif oluyorsa m hangi 
aralıktadır?

4) a≠0 olmak üzere  ax2−3x−a=0 denklemi için 
hangileri doğru olabilir?

1. eşit iki kök vardır
2. iki pozitif kök vardır
3. köklerden biri sıfırdır
4. aynı işaretli iki kök vardır
5. zıt işaretli iki kök vardır

5) x2+(k+2)x−k−6=0  denkleminin kökleri x1 ve 
x2 dir. x1<0<x2  ve |x1|<|x2|  ise k nın en geniş 
değer aralığı nedir? 

6) (x+2)f (x)
3x−4|x−2|(x3+1)

⩽0

eşitsizliğinin çözüm
kümesini bulunuz
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