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MQD KAVRAMI {DENKL%K}

|ave btam sayilar arasmdakl fark bir m
| pozitif tam sayisina tam béliinebiliyorsa

" bu sayilara m moduliine .gore denktir

u denir ve a= b(modm) yazmr

Yani meZ’, ml(a b} ©Sa=b (mod m) dir

. 18=8{mod5) ,18=—2(mod5)

1823:(m0d5
B-3=5.¢ k&7
Bf=5 ¥ ez
f-(-2)=5.9 YPEiL

x=3 (mod5) denkligini saglayan x tam
sayllarinin ¢ézim kiimesini bulalim.

x=3 (mod5) oldujundan

x=3+5.k (keZ) yazilabilir.

k=...—-2,—-1,0 12’3'*” tam sayilari igin

X= oo, — 7, — 23813 ,18,.... degerlerini alacag
icin gozum ‘kiimesi { ..... -7,-2,3,8,13,18,,...}
dir. :

Burada elde ettigimiz bu kiime 5 ile
bélinddgunde 3 kalanini veren tim tam
saytlarin kimesidir. (Genel kiilltir olmasi
acisindan bu kimeyi 3 ile gosterdigimizi ve
tam olarak soyle yazdigimizi belirtelim;
Z/5igin 3=(.....,—7,—2,3,8,13,18,....} dir.)

{Bu gosterim matematikie kalan siniflasn
kiimesi olarak isimlendirilir ve sdyle
tanimlanir.

“meZ’ olmak Uizere, tam sayllarin m’ ye
bélimunden kalanlarin kiimesi. Z/m seklinde
gdsterilir. 5.4

# Maemank Ko Andatim

?wX:S_IL — K= ?‘QQ

24= modm) denkligini saflayan kag tane m

4
tam sayi degeri vardir? (m>1)

Quy=~L=mel — v =20 .
Al

M 2.0 nia, po},d'} bokandin (i)

20 =25 — pby= (){H)=¢

\ -5 G - = 5 ;LCj‘E/‘
g| x+3=7 (mode) denklijini saglayan 50 den
| kiglk kag tane x dogal say! degeri vardir?
L 2 g

’;: 3y ==\ ' 6

< X= AN Y s X, B, 49

/] . ‘

E a‘i\h{\ éﬁk’iﬁf 3

= =

z

z

2x+3=3x+2 (mod5)

Y, denkligini saglayan iki basamakli en blyik
ve en kilglk pozitif tam sayilarin toplami
kagtir?

: 107
Zesd - (Bx)=5k
x4\ =Sk
96 41| =w@F
—
&

x=2 (mod5) ve x=2 (mod7)
denkliklerini saglayan dc basamakli en kiigiik
pozitif tam sayi ka(;,ttr’?

KD _«g[(m .lLE-:Z—-
X=1= }m m & -

X2z =Ly =Fn =

167

w2 =73 S-f v E A

3
foa = 10F (3lay)

iie
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Farnels 2
3 Lo PP 4

[ 5 e
10-m=4 (modm) - -

denkligini saglayan 20 den kiigik kag tam

sayl vardir?

yazilabilir.

10~ ra =ty = onts \L k € ?
i)--ﬁ'“\:* e e,
e 6|
)‘“ N My - T i
Aﬁ?% ¢

mi_L - SA@(}M
I 1l
it X m E$|tl|g|nde X=m. y+k ve
i x=k=m.y oldugundan x
|- y  sayisinin m modline gére
| —— dengi bulunurken sayl
| k modiile bolintp kalan
I

23456=x (mod9) denkliginde x kag olabilir?

i} ‘..,mz‘géﬁ?,;gzéﬁ,?G,”(“
T DadatyS+b f A }
= 70— 140= 2
k= U ped9) o x= 1+3h e &7
P v }‘]”.u
{ 1 &
13826=x (mod11] denkliginde x kag olabilir?
23, -02,-000,210 0%
¥ g+
‘38_1 6 Iy-5= lG
-+ _3—___2 x = o] aod it
+1 +
L)!’M,g G x= 0+l k€7~
16895685 =x (mod8) denkliginde x kac
olabilir?
f,-32,-3.5,13.21...1
éa’f},,
b lss x= 5 ecod €
. x= 538k e 77
g: M}‘z,‘a‘ i
Cumarte5| gu"nunden 500 glin sonra hangi
gin 0Iur'7 '
Salt
SUO
U (31— lagl qun Jefidimes
_—’ré
K =3l
= , A=
*—3”‘;;, 3gr @ Cominlot+ 59V
o J;ﬁ;ﬂ

L=

A
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9 gunde bir ndbet tutan bir kigt ilk nébetini
sali giint tutmustur. 8.ndbetini hangi gin

tutar? o
Sorbowmne

Ina {;{.’-“g” — B.rdbet

6 gin gall§|p 2 gln tatil yapan bir isci,

ise
Sali giini basladigina gore, 11, tatil giin

hangi gundar?
Cumé
5 \(a
QGGC\Q&}W Qaﬁc GG,
1
ik e 5 MO\,_ 4 g+ 13\5‘:’\

L8kl = gon (U gin 27 )

hb= 4 Rl
Bt 4 iM»{z‘—:'.mef*fd:
Mg = Mg

b 3
rnei

5 Ocak 2016 nin Sali glini oldugu bir yilda,
27 Temmuz hangi gline rastlar?

& b gdvald
Q06— Subsk 29 sundur,
Ocsle. Wb M N M H T
74 29 v %0 3\ 30 2%
T r ot o3 2r 6
Lo lanld™

@l+3+a+3+z+e =21
3 EQHJ i;u/!

1a }m deArd Ada\!-{—{, = (‘{ofm»v?zﬁ

11, Syul Matematik Kong Antalime
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MOD OZELLIKLERI

k bir tamsay1 ,
x =y (mod m)

1) x tk = ytk (mod m)
2) k.x =ky (mod m)

4) x.u=yv (mod m)
5) x" = y". (mod m)

ax=b (mod m) denkl

7) m asal ve (a,p)=1is

| Teoremi)

us=v (modm)iken

Px+tu=yxy  (modm)

6) meZ*a,b €Z icin ebob(m,a)=1 ve

dederi p ise bu denklemin ¢déziim kimesi
{p+tk.m : k €Z } dir. Ayrica b | (m,a) ise
cozum var aksi halde yoktur.

(burada daha kic¢ik kuvvetlerde de 1
bulunabilir) (Fermat Teoremi)
8) m asal ise (m-1)!=-1 (mod m) (Wilson

nenN*

eminde x'in bir

e a™ =1 (mod m)

27=x (mod9) denkliginde x kag olabilir?

|

o

L]

, 8=8 nodd
=

il T 2w TR R
L9 g 5100 W W .

1904*"=x (mod5) denk

fﬂOi( ‘5/.{ macJ(";)

1903 199%
(Gl ’ = f{

1
7 :‘E(
E{?,_:,‘L [{

1904 =1 et &
(1850 daly ledxhe kuvvete

Nok ot doromice e
{9y el dei

Eﬂﬁ?—

o
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A

liginde x kacg olabilir?
4

nod

7

2004 st

n
=

14*=5 (mod9) denkligini x iki basamakli kac
farkl dogal sayr deferi vardir? -

| e =
ih= 5 WAS),.;)';@ ‘= 5 aod 9

P ':"'5(‘ 5(,!;(: __ hkw lequily

&f 3 (6l J%
5= & :
5i 2 |"'("{" :l3,13,2:5/.(|/9}

VR S

7 T8

Grnek., 19
4x=3 (mod5) denkleminin ¢6zim kimesini
bulunuz ? {2}

hx =3=5%
l{f, = ‘5i¢+3

w= 145 > 9
ﬂ\—\iﬂ hx=? (WJS‘)
Jeddes I il qwfaim
ho (x=3) ped T 00
bx = 12 '

- :J/ med S
(«@“f@‘l L“SW;S‘& aed T de corpmnl ket Lo )
Y2 L oaed ('l(.l{'ii.wa g")

addule )

11, Gl Matematik Konu Anlahimi
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sayisinin birler basamagrkactir?

1
vl 10
(W0 o i
Wz (7 {aed (00
146;u+421°3+163145x (mod5) ise x kagtir?
LASE S | R 3
e i S
{IZ,: i —=
ol o) ( we 3
W= QZ:%! 37z 3
754
2°=3 =
j’-(::. j i,
o My el S
=) U+3+i~: § =3 mod ¥
22;0 +1453101
saylisinin birler basamag: kagtir?
3‘3 3 wo i W 315‘4 (’)Z)DO:LL' )\n; n
"= 92 o aedtO —=
sy = 2
S.J " 59 (32" 3!
72'=3 =2
17- 4= acdtO ==Y
I =
3 4/4,,;

67420743574 +1287=x (M0d13)
olduguna gore, x kag olabilir?

B - S N
AL b;f(%f»..e(;z)+(—|) =0
L e |

11, Sumt Matematik Korw Anlatm
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DEGERLENDIRME

1) 49563125 =x (mod 7) ise X k:ag, olabilir?

(
34,23 - 2 3 b .
L9963 2 3
Geb42 -3 F-10t§H2 =3 il F

2) 4x+3=6 (mod 7) denkligini saglayan en
kilglik pozitif x tam sayisi kactir?
&
fex3-4=TFe € Z
Ly = Ju+3

- ux=d 7l x=b
"}

3) O+ 11+20+3+..+23=x(mod 5)
denkliginde, x'in dederi kagtir?
ol =1 e N
z 3 .
1= > “ \ .
AR XN > !
|__’é gf 1= b ped §

O

51 ve p\a"f’)‘

4) x iki basamakl bir dogal sayidir.
x =3 (mod 4)
x =3 (mod 5)
olduguna gére, x' in alabilecedi en bilylk ve
en kuguk degerler kactir?

)(a—j):[f\p "\J{fl
K—d = 57T 562—

,-4‘{1 57 = x-3= 200 €Y

)( lOL 3
T ’ A & !.f
q 23
> 7) (HIM}

)

{2 oy b e)
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5) INTEGRALINTEGRALINTEGRAL ....
seklindeki bir yazilista 976461. harf nedir?
WTECLAL — B 1 delowr,
9F6 4 = 5.0 nedd z_,é;f«:?’

! et o |57
5o b f =y st
2a ‘*‘"{ S

6) Bugln ginlerden sall ise 340 giin dnce
ginlerden nedir?
:;L(OE OJ} cima
J l‘f o 2.0 9
! 2 g

i i gpiye 6. '

(g #Ld P S el “'"Z,“
Sé”“*‘f _ Cuma .

7) KPSS Sinavt 23 Eylul Pazar gini
yapilacaktir. Sonuglar 25 gin sonra sonra

duyurulacaksa, bu hangi giin olur?

nersembe
25 L4 eodF
Poydm + L gun ’;PWJW(”‘?’

www.matbaz.com

—
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8) 1 Aralik'in Pazar giinl oldugu bir yilda, yeni
yilin ilk gini hangi giine rastlar?.

© gargamba

a4 5\3/1 ol 3\,f\iﬁffléﬂmcfﬁr~?
=3 _wredt

9) 5 Ocak 2016 nin Sal glint oldugu hir yilda, 1
Nisan hangi giine rastlar?

cuima

10) Daire satin alan bir kisi 140 aylik bir kredi
cekmis ve ilk taksitini Mart ayinda yatirmistir.
Bu kisinin taksitleri hangi ayda bitecektir?

ekim
IWOE 8 nediz (gl 3 5)
Mant Ny, M M T A E E
L4 3 4 ¢ ?-Bg

Lo laalsn X&g" 4&1(/8!”‘ /l/(s’f“He\
loph gl

1 Sl Matematik Kora Antalime
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11) 6 ve 15 giinde bir ayni limandan sefere ¢ikan
iki gemi Pazar gunil beraber sefere
ctkmislardir. Bundan sonra ikinci defa beraber
sefere hangi giin gikarlar? ¢

persembe
615 > 30 jink birkar,

% \_/,’\_J

30 30

C 0= rad F

porsm+ 4 =
N

i
.

00

fesden e

12) Persembe giinil saat 13:00" | gdsteren hir

saat, 2010 saat sonra hangi gun ve saati
gOsterir? b«b! .
Qpabdl /7"4 let W _Pé’i'gemb&; 11:00
201 aly
191 e il ?/97”9 55&1\ [faat
30 %3 T Jan pa
=X R s
— 13 |
s 1
b B BF nars — Tgen St

Per semlee
1309

—

13) Bes glinde bir nébet tutan asker, ilk ndbetini

- ?‘(’E{}i}ﬁLE& &%E?ME"E %‘{ ?'"wa %Z;?ﬁi,a 4 iVE iﬁlZﬁn LIMLER! ~ DEGERLENDIRME |

7
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4 Tsin —hogad :ene-bl 94

.

14) Herhangi bir yilin Temmuz ayinda 5 tane
Pazartesi giinii vardir. Bunlardan t¢lintin
tarihi tek say! olduguna gore, ~9 Temmuz hangi

giin olabilir?
p?"_l( ?,2;4— (}_é_({ ? N i%j;;a g
‘ g l/ 3 712 19
p) ‘_‘1 whoe 23 39
P ot
soly

15) 6 giin calisip 2 glin tatil yapan bir isci, ise Sali
glinii basladigina gére, 21. tatil giinii hangi

glndiir?
+3 ;gf rsembe
GGG4GGET, GLGaGETT

t A glol

kB =Ny x= 30
. \)f;w F7. poadoe
37( g Sal « 36 gondo’
g (vt?)
.53111-3, = é}ex—wm&z

16) 36! +511= x (mod 37)
denkliginde, x degeri kag olahilir?

O qﬂcig?"ﬁwl‘(‘)m Teorced

sali giini tuttuguna gdre, 25. ndbetini hangi L1\ . o
giin tutar? 36+ = | 53 36
‘carsamba KE}E}E"E —l= 36 ~o Jf" ’
f..«ah”’r'uj— M%i) EME ;,—, . 17 anb ‘ 5l = O md 3 .
J:}l\ 5 ) ) LS -——~-u-‘m.."...".‘._._
20,5 = (20 g oo —
24,5 = |20 5 ’7@
nd = 1 wd?
Ak = e
7
I Siuf Matemark Ko Antatims o N 6;5
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it b!dka 92, foh [ ulan,



