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  f :A→B  ye tanıml ı  b i r  f  fonks iyonunun 
ters in in  de b i r  fonks iyon o lab i lmesi  iç in ,  f
fonks iyonunun b i re  b i r  ve ör ten  o lması  
gerek i r.

f :A→B ,  y=f(x)  fonks iyonu b i re  b i r  ve 
ör ten  o lsun.

f− 1 :B→A ,  y=f − 1 (x)  ters  fonks iyonu da b i re
b i r  ve ör tendi r.

Önce,  t r igonometr ik  fonks iyonlar ın  b i re  
b i r  ve ör ten  o lduk lar ı  b i r  ara l ığ ı  
bu lacağız .  Sonra,  bu ara l ık ta  
t r igonometr ik  fonks iyonlar ın  ters  
fonks iyonlar ın ı  tanımlayacağız .  Hangi  a l t  
ara l ığ ı  kabul  e t t iysek,  ters  t r igonometr ik  
fonks iyonlarda,  da ima kabul  ed i len  o 
ara l ık ta  iş lemler imiz i  yapacağız .

1) ARKSİNÜS FONKSİYONU1) ARKSİNÜS FONKSİYONU

f : [−π
2

, π
2

]→[−1,1]

x→y=sinx
 fonks iyonu b i re−bi r  ve 

ör ten  o lduğundan ters i  de  b i r  fonks iyon 
o lur.  
f−1 :[−1,1]→[−π

2
, π
2

]

x→y=sin−1 x
 o larak  tanımlanmış 

fonks iyona s inüs fonks iyonun ters i  deni r.

Kısaca sinx=y⇔ x=sin−1 y=arcsiny    o lur.

Örnek...1 :Örnek...1 :
g(x)=s inx   ve f (x)=arcs inx fonks iyonunun 
graf iğ i   [−1,1]  ara l ığ ında ç iz i lmiş t i r  
ince ley in iz .  (  B i rb i r ler in in  ters i  o lan 
fonks iyonlar ın  y=x doğrusuna göre  s imetr ik  
o lduğunu hat ı r layınız  )

Örnek...2 :Örnek...2 :

arcsin(1
2) =?

Örnek...3 :Örnek...3 :

arcsin(√3
2 ) =?

Örnek...4 :Örnek...4 :

arcsin(−√2
2 ) =?

Örnek...5 :Örnek...5 :

cos(arcsin( 4
5)) =?

Örnek...6 :Örnek...6 :
f (x)=arcs in(3x−2)  fonks iyonunun tanıml ı  
o lması  iç in  x  hangi  ree l  sayı  ara l ığ ından 
seç i lmel id i r?

2) ARKKOSİNÜS FONKSİYONU2) ARKKOSİNÜS FONKSİYONU

f : [0,π]→[−1,1]
x→y=cosx

 fonks iyonu b i re−bi r  ve 

ör ten o lduğundan ters i  de b i r  fonks iyon 
o lur.  
f−1 :[−1,1]→[0,π ]

x→y=cos−1x
 o larak  tanımlanmış 

fonks iyona kos inüs fonks iyonun ters i  
deni r.
Kısaca cosx=y⇔ x=cos−1 y=arccosy    o lur.
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Örnek...7 :Örnek...7 :

arccos(1
2) =?

Örnek...8 :Örnek...8 :

arccos(−√3
2 ) =?

Örnek...9 :Örnek...9 :
f (x)=arccos (3 x+2)−4  fonks iyonun ters i  o lan 

fonks iyonu bulunuz?

Örnek...10 :Örnek...10 :

sin(arccos(−√2
2 )) =?

Örnek...11 :Örnek...11 :
sin(arccos(x)) =?

3) ARKTANJANT FONKSİYONU3) ARKTANJANT FONKSİYONU

f :(−π
2

, π
2

)→ℝ

x→y=tanx
 fonks iyonu b i re−bi r  ve ör ten 

o lduğundan ters i  de b i r  fonks iyon  o lur.

f−1 :ℝ→(−π
2

, π
2
)

x→y=tan−1 x
 o larak  tanımlanmış 

fonks iyona tan jant  fonks iyonun ters i  
deni r.

Kısaca tanx=y⇔ x= tan−1 y=arctany   o lur.

Örnek...12 :Örnek...12 :
arctan(√3) =?

Örnek...13 :Örnek...13 :
arctan(−1) =?

Örnek...14 :Örnek...14 :

sec(arctan(3
4)) =?

4. ARKKOTANJANT FONKSİYONU4. ARKKOTANJANT FONKSİYONU

f :(0, π)→ℝ
x→y=cotx

 fonks iyonu b i re−bi r  ve ör ten 

o lduğundan ters i  de b i r  fonks iyon o lur.

f−1 :ℝ→(0,π)
x→y=cot−1x

 o larak tanımlanmış 

fonks iyona kotanjant  fonks iyonun ters i  
deni r.

Kısaca cotx=y⇔ x=cot−1 y=arccoty    o lur.

Örnek...15 :Örnek...15 :
arccot (1) =?

Örnek...16 :Örnek...16 :

cos(3π
2

−arccot(1
2)) =?

Örnek...17 :Örnek...17 :
tan (arcsin(0, 6̄)) =?
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DEĞERLENDİRMEDEĞERLENDİRME

1) tan(arccos(−√2
2

)) =?

2) arcsin(1
5)+arcsin(−1

5 ) =?

3) arccos( 1

√7)+arccos(−1

√7 ) =?

4) f(x)=4+3sin(5x+10) fonksiyonun tersi olan 
fonksiyonu bulunuz?

5) f(x)=4+3arcsin(3x−2) fonksiyonun tersi olan 
fonksiyonu bulunuz?

6) (arccos(2x+ 5
6))= π

3
  ise x kaçtır?

7) A=arcsin( x
2 x+3 )=arctan( x

2 x+2)  ise x kaç 

olabilir?

8) tan( π
2
−arcsin(−1

2 )) =?
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