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PERİYOTPERİYOT

Mevsimler,  haf tanın günler i ,  dünyanın 
güneşin et ra f ındaki  hareket ler i  
tekrar lanı r.  Bu tür  o lay lar ın  per iyodik  
o larak meydana geld iğ in i  söy leyebi l i r iz .

Matemat ik te  de bazı  fonks iyonlar ın  
graf ik ler i  be l l i  ara l ık larda  kendi ler in i  
y ine ler ler.  Bu tür  fonks iyonlar  per iyodik  
fonks iyon o larak adlandı r ı l ı r.

PERİYODİK FONKSİYONUN TANIMIPERİYODİK FONKSİYONUN TANIMI

f : A →B
x→y= f (x)

 fonks iyonunda A kümesin in  her

x e lemanı  iç in   f(x+T)=f(x) olacak  

şek i lde s ı f ı rdan fark l ı  en  az b i r  T ree l  
sayıs ı  varsa,  f  fonks iyonuna per iyodik  
fonks iyon,  T sayıs ına f  fonks iyonunun 
per iyodu deni r.

B i r  fonks iyon b i rden faz la  per iyoda sahip 
o lab i l i r.  Per iyodun b i rden  faz la  o lması  
durumunda poz i t i f  en küçük o lanına esas
periyot   deni r.

Örnek...1 :Örnek...1 :

Şeki lde  graf iğ i
ver i len  y=f (x)
fonks iyonun
peryodu kaçt ı r?

Örnek...2 :Örnek...2 :
Pozi t i f  gerçek  sat ı larda tanıml ı  f (x)= 1

2 x+3
fonks iyonu peryodik  mid i r?

Örnek...3 :Örnek...3 :
 f (x)  =  s inx fonks iyonun per iyodunu 
araşt ı r ın ız .

TRİGONOMETRİK FONKSİYONLARIN TRİGONOMETRİK FONKSİYONLARIN 
PERİYOTLARIPERİYOTLARI

k b i r  tam sayı  ve x  tanım kümeler in in  
herhangi  b i r  e lemanı  o lmak üzere,

     

sin(x+k .2 π)=sinx
cos(x+k .2 π)=cosx
tan(x+k .π)=tanx
cot (x+k .π)=cotx

 

o lduğundan t r igonometr ik  fonks iyonlar  
per iyodik t i r.

GENELLEMELERGENELLEMELER

1.  s inx ve cosx  fonks iyonlar ın ın per iyodu 
k.2 π ,  

    tanx ve  cotx  fonks iyonlar ın ın per iyodu
k.π  d i r.

s inx ve cosx  fonks iyonlar ın ın esas 
per iyodu (k  = 1 iç in)  2π ;  tanx ve cotx  
fonks iyonlar ın ın  esas per iyodu π  d i r.

2.  f (x)=a+b.sinm(px+q)
f (x)=a+b.cosm(px+q)

 fonks iyonlar ın ın  

esas peryodu T ise T={ 2π
|p|

; m tekse

π
|p|

; m çiftse

3.  f (x)=a+b.tanm(px+q)
f(x)=a+b.cotm(px+q)

 fonks iyonlar ın ın  

peryodu T ise  T= π
|p|

Örnek...4 :Örnek...4 :   
f (x)=s in 5 (10x−2)  fonks iyonunun per iyodunu 
bulunuz.

Örnek...5 :Örnek...5 :
Fonksiyon

5cos2(4x) 2−tan3(3x) 3+2sin7(1−5x) cot15 (π2 −3 x
5 )

Periyot
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f (x)=g(x)±h(x)  fonks iyonlar ın ın  esas 
per iyodu,  g(x)  ve h(x)  fonks iyonlar ın ın 
esas per iyot lar ın ın en  küçük or tak kat ına 
(e.k .o .k .  una)  eş i t t i r.  Eğer,  f (x)=h(x) .g(x)  
in  esas per iyodu bulunacaksa,  f (x)  i  
fonks iyonlar ın  top lamı  b iç iminde yazar ız .  
Sonrada top lanan fonks iyonlar ın  esas 
per iyot lar ın ın en küçük  or tak kat ı  a l ın ı r.

EKOK(a
b

,
c
d

)=EKOK(a,c)
EBOB(b,d)

Örnek...6 :Örnek...6 :
f (x)=2.sin(9x+3)−3. tan(6x−7)+5  

fonks iyonun per iyodu kaçt ı r?

Örnek...7 :Örnek...7 :
f (x)=2.cos 3 (4x)+2.cot(5x+1)  

fonks iyonun per iyodu kaçt ı r?

TRİGONOMETRİK FONKSİYONLARIN TRİGONOMETRİK FONKSİYONLARIN 
GRAFİKLERİGRAFİKLERİ

Tr igonometr ik  fonks iyonlar ın  graf ik ler i  
ç iz i l i rken,
1)  Fonksiyonun esas per iyodu bulunur.
2)  Bulunan per iyoda uygun b i r  ara l ık  
seç i l i r.
3)  Seçi len ara l ık ta  fonks iyonun değiş im 
tab losu yapı l ı r.  Bunun iç in ,  fonks iyonun 
bazı  özel  ree l  sayı larda  a lacağı  
değer ler in  tab losu  yapı l ı r.  Tabloda 
fonks iyonun a ld ığı  değer  b i r  sonrak i  
a ld ığı  değerden küçük ise (a ld ığı  değer  

ar tmış ise)  o  ara l ığa   sembolünü 

yazar ız .  Eğer,  fonks iyonun a ld ığı  değer  
b i r  sonrak i  a ld ığı  değerden büyük ise 

(a ld ığı  değer  azalmış  ise)  o  ara l ığa   
sembolünü yazar ız .
4.  Seç i len b i r  per iyot luk ara l ık ta  
fonks iyonun graf iğ i  ç iz i l i r.  Oluşan graf ik ,  
fonks iyonun per iyodu ara l ığ ında 
tekrar lanacağı  unutu lmamal ıd ı r.

Örnek...8 :Örnek...8 :
f :ℝ→[−1,1]
x→y=sinx

  fonks iyonun graf iğ i  ç iz i lmiş t i r,  

ince ley in iz .
S inüs fonks iyonunun esas per iyodu 2π  d i r.  
Bu nedenle graf iğ i  [0, 2 π]  ara l ığ ında 

inceleyerek ç izeceğiz .

Burada d ikkat  ed i l i rse y=f (x)=s inx 
fonks iyonu 

1.  B i re  b i r  deği ld i r.  Fakat  
f : [−π

2
, π
2

]→[−1,1]

x→y=sinx
fonks iyonu b i reb i r  ve ör tendi r.

2.  Tek fonks iyondur.

Örnek...9 :Örnek...9 :
f :ℝ→[−1,1]

x→y=cosx
  fonks iyonun  graf iğ in i  ç iz in iz .
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Örnek...10 :Örnek...10 :
f (x)=  3.s inx+1 fonks iyonungraf iğ i  ç iz i lmiş t i r,  
ince ley in iz .

Örnek...11 :Örnek...11 :
f (x)=  5cos2x −3 fonks iyonun graf iğ i  
ç iz i lmiş t i r,  ince ley in iz .

 

Örnek...12 :Örnek...12 :
f :ℝ−{k π+ π

2
}→ℝ

x→y=tanx
fonks iyonun graf iğ i  ç iz i lmiş t i r.  

İnce ley in iz .  

Dikkat  ed i l i rse y=tanx fonks iyonu
1.  Tek fonks iyondur  ama b i re  b i r  deği ld i r.

2.  
f :(−π

2
, π
2

)→ℝ

x→y=tanx
 fonks iyonu b i reb i r  ve  

ör tendi r.

Örnek...13 :Örnek...13 :
f :(−3π ,+3π)→ℝ
x→y= tan(x+ π

2
) fonks iyonun graf iğ i  ç iz i lmiş t i r,  

ince ley in iz .

 

Örnek...14 :Örnek...14 :
f :ℝ−{kπ}→ℝ

x→y=cotx
 fonks iyonun graf iğ i  ç iz i lmiş t i r,  

ince ley in iz .

Örnek...15 :Örnek...15 :
f :(0,3π)→ℝ

x→y=2cot
x
2

 fonks iyonun graf iğ i  ç iz i lmiş t i r,  

ince ley in iz .

11. Sınıf Matematik Konu Anlatımı 11. Sınıf Matematik Konu Anlatımı 33//44

w
w

w
.

m
a

t
b

a
z

.
c

o
m

x

f(x)=tan
 
x



TRİGONOMETRİ − 4TRİGONOMETRİ − 4

PERİYOT VE GRAFİKLERPERİYOT VE GRAFİKLER

DEĞERLENDİRMEDEĞERLENDİRME

1) f(x) fonksiyonunun periyodu T olduğuna göre 
f(mx + n)    fonksiyonunun periyodunu  T 
cinsinden eşiti  nedir?

2) f(x)=7−4.sin3(5x+1) −3.cos2(3–4x) fonksiyonun
periyodu kaçtır?

3) f(x)=7.sin4(5x+10) ,  g(x)=3.cot2(3mx–4x+9) 
fonksiyonlarının  periyodları eşitse m kaç 
olabilir?

4) y=f(x)=a.sin(bx+c)+k türündeki fonksiyonların 
grafiklerini katsayıları ile ilişkilendiriniz.

5) f(x)=3.sin2x −2 fonksiyonun grafiğini [0, 4 π ] 
çiziniz.

 

6) f(x)= 3.cos4x +1 fonksiyonun grafiğini [0, π ] 
çiziniz.

7) f(x)= tan4x +1 fonksiyonun grafiğini [0, π ] 
çiziniz.( tanımlı olduğu değerler için)
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