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TRIGONOMETRIK FONKSIYONLAR Ornek...1:

BiR ACININ KOSINUS VE SiNUS DEGERLERI Birim gember kullanarak asagidaki ifadeleri
hesaplayiniz.

Merkezi
orijin ve
yarigapi 1
birim olan
cembere
birim cember
denir.
Standart
pozisyonda
(Kdsesi
orijinde, (-—,L ,‘_.L
baslangic W Y=
kenari x y d
ekseni ve c) sin 225°=- d) cos 330°=
yonu pozitif yon olan acgi) ve dlgusi 6 J2

olan acinin birim ¢ember Uzerinde yay
bitim noktasi P(a,b) olsun:

a) sin 90° = |

N

A) cos(f)=a olarak tanimlanir. [\
O, eksenine kosinus ekseni denir.
\
0 reel sayisini cos 6 ile esleyen € Ornek...2 :
fonksiyona kosinius fonksiyonu denir. 8 sin?12+cos?12—1 = O ~ O
- . : sin67+cos34.sin41
Kosinls Fonksiyonu Nf . Py ._\3 |
oS :R + [-1.1] g isleminin sonucu kagtir? y
6 > cos 6 -
Burada cos 6 nin deger araligi ©
—-1< cosf <1 dir. £
2
Ayrica, cos( 6 +k.2 m)=cos 6 dir. =
2
B) sin(B8)=b olarak tanimlanir. \J Ornek...3 :
O, eksenine ise sinus ekseni denir 8+.cos X 4 sinx+2
sinx+3
0 reel sayisini sin 0 ile esleyen iglemir‘ﬂ/nig}lu_c_u\kagtlr?
fonksiyona siniis fonksiyonu denir
4 codn 4 stk + LK {33kt b
Sinus Fonksiyonu
sin: R > [-1,1] Sinx %
0 > sing [6A4A0siA% 5'(34\5}:\343 — E)
Burada sin ® nin deger araligi PN - -
-1< sin6 <1 dir. EL 3esiax
Ayrica, sin( 6 +k.2 ®)=sin 0 dir.
Ornek...4 :
_ 13+5sinx
SONUGC a=—"3
ise a kag farkli tam sayi degeri alir?
OKP dik tiggenin de cos’(0)+sin*(6)=1 dir. ¢ yiaed
~{shx £ |
—~5 4 Bstax &5
§ £ 13865l £ \8
L —=___1

’5&(,5\,6 — L&“J'%if
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Ornek...5:

Degerleri tiggenleri kullanarak bulunuz

M
a a ayz
a
309
45° 45°
B a\//z 7 T 2a
\ -
_ =2/
cos45 V3
_ PV
sin45= - i
A) Z
tan45=\
cot45= ‘
{2
cos30= /2
{
sin30= /2. Ie
B) v = V3
tan30= /v'} 3
cot30= fg
)
cos60= /2

sin60= (3/2

C)
tan60= ‘G

cot60= —= — —=
s
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BiRvAQININ TANJANT VE KOTANJANT
DEGERLERI

Birim yA
cembere Kotanjant 4 \&\
A(1,0) _ekseni B|1 i\

A

D
= >
v

Tanjant
ekseni

v v

noktasindan ¢izilen tegete tanjant
ekseni, B(0,1) noktasindan ¢izilen tegete
de kotanjant ekseni denir.

Bir acinin tanjant (kotanjant) degeri
bulunurken su adimlar izlenir :

Adim 1) Verilen agiya esit olan pozitif
yonli standart bi¢cimli yayin bitim noktasi
birim ¢cemberde isaretlenir,

Adim 2) Yay bitim noktasi ve orijini
birlestiren dogru ¢izilir,

Adim 3) Dogru tanjant ekseni ile
kesistirilir,

Adim 4) Kesim noktasinin ordinati aginin
tanjantidir.

Ayni sekilde kotanjant degeri de yay
bitim ve orijini birlestiren dogrunun (veya
uzantisinin) kotanjant eksenini kestigi
noktanin apsisidir.

Ornek...6 :

Birim cember kullanarak asagidaki ifadeleri

hesaplayiniz. -~ /</§ \

TN~

./—\/—\a
a) tan 60 b) cot 120 ¢c¢) tan 225
Y 4
V3

B
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L)

Cor X + c:S (30-x) =41

DAR AGILARIN TRIGONOMETRIK Ornek...8 :
DEGERLERI €0521°+c05%2°+Cc0S23%+........ +c0s290° kacgtir?
\ >89
yAL 2___) 3g 44.'* [«-3] 47!{'(03 70
35 8% e_z)
g e uk - 46 e -
an
> 2
) 8 @ X 5 k.9 "’/Zy
h 4 rnek...9v .
olcosbp |T )
1 x dar bir agi olmak tUzere, cos(x)== ise \
3 SnSAK
sin’(x)—tan®(x) kactir? c= )&
v 3 Any < G ’r
POR dik Uiggeninde cos?(0)+sin*(0)=1 elde = - ’bﬂ“‘,i
i 3 2
edilir
2 L
Sekildeki POR ve TOF iicgenlerinin St = 5— . ’,1..5_
benzerliginden 9 4 }(/
tan ()= s(')”s((e)) ve 2 [\  Ornek..10: !
cot(6)= cos(6) tan’x— 12 +Sin° X+C0S’ X =7
S (e) r E COS™ X
elde edilir. y ° 2
2 . 5-1
0 S O 2__ r-..—'-— =+ \ = ..E—“"_+‘
Bu benzerligin M T N <2 <t
rastgele benzer X _:
bir dik i¢cgene uygulanmasiyla -
©
S
cos(e):% , sin(G)z% , tan(0 ):%, cot(e):§ : )
elde edilir, z| _ Ornek...11:
TBZ bir dik Ucgen T
m(TMZ)=90°
- - . - e ) - X
TRIGONOMETRIK OZDESLIKLER \/ m(BTZ)=90 %
TM|=6br
cos®()+sin*(8)=1 ve tan(@).cot(6)=1 dir. IMZ|=4br ise s .
cos(TEM) kactir? M 4
X \2l= Jirt
Ayrica birbirini 90° ye (% ye) - 2/@
. coyx o 6 -3
tamamlayan agilar igin -
birinin siniisi digerinin kosintsine; ZVin T3
birinin tanjanti digerinin kotanjantina _ g
esittir. Yani, (2
c0s(90°—0)= y—sm(E)) , tan(90°—6):§:cot(9)
B Ornek...12 :
anek---7 : a=co0s70° b=sin70° c=tan70° sayilarini
Ssinx _ ___cosx ise tanx kagtir? siralayiniz.
9 tanx. cotx+2
‘ +0
(630K = ‘jcm b
Sint 3 "{‘BI\X
St~
(¥ “5 B

("M’“’?i ST
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teooa® A= (1-=B)a0nE)
2

1-cerg (- cos® ( 2 ”"0)
(7Y}
R —

Ornek...13 : -
2 8
y = sub( )

b 260

v
sekilde O merkezli birim cember ve bu
¢cembere T(1,0) noktasinda teget olan TF
dogru parcasi verilmistir. RK//OT olduguna
gore A(RFK) kag birim karedir?

SEKANT VE KOSEKANT FONKSIYONLARI :

N
__

y

Standart hy
pozisyonda NE(ES)
( kosesi

orijin ve B
baslangic¢

kenari Oy P

ekseni ) L
0 \ (s,0)

Olcusl 6 <

verilmis ve
KA %

olan
acinin
birim
cember
Uzerinde
gordaga
yayin bitim noktasi P(x,y) noktasi olsun.
P(x,y) noktasinda birim ¢embere cizilen
tegetin x eksenini kestigi R noktasinin
apsisine 6 nin sekanti ; y eksenini
kestigi S noktasinin ordinatina 6 nin
kosekanti denir. 6 reel sayisini sec 6
ile esleyen fonksiyona sekant fonksiyonu;
cosec 0 ile esleyen fonksiyona ise
kosekant fonksiyonu denir.

v

—
N—

SONUGLAR

cosec(0)= sec(0)

sin® :cose

www.matbaz.com

Ornek...14 :
Tabloda bos kalan yerleri doldurunuz.

1. Bélge | 2. Bolge | 3. Bdlge | 4. Bolge
cos -+ - - <
sin A + - -
tan + —_ < -
cot < - < -
sec + - - ~+
Ornek...15 :

a=c0s190°, b=sinl170°, c=tan70° , d=sec320°
e=cosecl79° sayilarinin isaretlerini

belirleyiniz. 2 > —

b b —>» &
¢ —»+

@ —t
L —> ~

Ornek...16 :
V2. (tan30° cos 45°+cosec 60° sin 45°)="?

(%

(
—
'eS

azco sh=2 =7
3 Y 35 33
O_rnek...l? :
d-sinx, €OSX_itadesinin en sade halini
cosx 1-sinx \
bulunuz. P
2 (A
|- 23ax+3A x +Coy k 2 ((-)il\f\)
(\.-sir\%\ <oy X ((—)inx] )%
= ZSecx

Ornek...18 :
1 1 . L .
S+ 5 ifadesinin en sade halini
1+tan“x 1+cot”x
bulunuz.
2N A
l L ) . S|
p3 2 Lk S
le st = ek 7%y § «C
S — \
cE _S_JL 2 1
= &S
= 1

11. Sinif Matematik Konu Anlatimi

4/7





























TRIGONOMETRI - 2
TRIGONOMETRIK FONKSIYONLAR

INDIRGEME BAGINTILARI Ornek...19 :
) Asagidaki ifadelerin 6zdeslerini bulunuz.
Sekli
inceleyiniz. 1) tan(180+x) = 4anx
Birim
¢cemberde
standart
bigimde ve 2) c0s(90+2x) = ~ sW2 %
Olclsu o

radyan olan bir
dar a¢i alalim.
Bu acginin
gordugi yayin
bitim

3) sin(270-4x) = - cabx

4) cot(90-7x) =~ “+antx

noktasinin
koordinati P(a,b) olsun.
cos 6=a, sin 6=b , tan 6 =b/a olmak 5) c0s(360-4x)= co 4x

lizere, -0 ve %—6 turindeki acilarin

trigonometrik oranlari séyle hesaplanir.

6) tan(270+8x) = - <o ¥

m—0 BICIMINDEKI AGILAR N\ 7)) a)cos(x) = oo
x—0 ‘lik yayin bitim noktasi P'(-a,b) b) sin(-x) = - finx
olacagindan :

cos (n—0)=-a =-cos 8

sin (n—0) = b =sin 9

tan (m—0) = —b/a=-tan 0

cot (m1—0) =—a/b=-cot § olur.

c) tan(-x) = = e
d) cot(—x) = - ¢t x

e) cosec(-x) = ~@re*

X _9 BiCIMINDEKI ACILAR

2 8) sin(-5x) = - swmbx

www.matbaz.com

g—e ‘Iik yayin bitim

noktasi P(b,a)
olacagindan :
cos (%76 =b=sin 0 _

9) tan (9x—-270) = — +34(239-3x)
= — ¢ol I

<

sin (Z—0)=a=cos 6
(2 ) 10) cot(4x-180) = ~ cwt (190-4x)

tan (%—e =cot 0 = & ot bx
cot (%—6 =tan @ olur.
GENELLEME (GENEL iNDIRGEME BAGINTISI) 11) cos240+sin150
or(orcd) + 3ia(1800)

Olgusi (Eie) (m+0) (ﬂiﬂ) (2x—0) olarak ~wygo+ 31030 =0

2 2 Co3 ¢0
verilen ifadelerde =n sadelestirilmesi icin

P : Ca;2#0

Adim 1 Acinin bdlgesinden yaralanilarak 12) tan135°-cos(-240)=?
isaret bulunur.(A¢1 daima dar kabul edilir b
s (Ag ) +),\(l80—l(§) -Co>(I304-60)
Adim 2 x,2x icin isim degistiriimez, ~Hales & €030
n 3T . . —-l+‘%—_—¢-l/é
515 iginisim sin o cos, tan o cot

seklinde degistirilir.
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-

yd N\
'7"—)6 )
- . 2
DEGERLENDIRME : \—~C
.2
8) M X 4cos’x+cosx.sin’x ifadesinin en sade
. . . 1-coSx
1) {sinx+cosx=0,7[ise sinx.cosx kagtir? i nedir?

le = ’.'.’_?_l..
shlosests Lz 2=
| P |

(o0

200
2) sinx=0,8 ise sin*x+cos*x kagtir?
2 8
Sy ()= 2s%-25n( = 39F
£2¢
c:’:j_z—ch» > esz 1=mS
{ =

P
3) (cosx—sinxzm)se cos*x—sin®x m turtinden
nedir?

C1.53: ((~S) (<2+C5+SL)
™

{
™ (l*‘ ‘.:.“i‘ﬁ): M(BRM‘L)

< 2

—
—

L
4) (anx+cotx=m>ise tan®x+cot®x m tirinden

nedir?
('f—,*c_) C"‘l"{'i "Cz)
A \

oA z
A cha 2k ks Freem=t
A ol

Z 2,
M( mi--f) = M<M*3)

5) a=co0s10° ,b=c0s20° ,c=sin50° sayilarini
siralamasi nasildir? . go
3=~ 380 E""S("?—% c =sin

DL>c N

{30-30 f3o-6o IFe-3 0
6) a=tanl100° ,b=tan120° ,c=tan150° sayilarini

www.matbaz.com

2 L = |4 Zesu
A A CS
14 ¢ c\\_/

| 4 <+ <(<“~+51)
{

9) SINX___SMX_ ) tanx ifadesinin en sade
1-cosx 1l+cosx
hali nedir? £=5m¥
sy~ (¢ ) .S {ace) X
— p—
(~c? <
Zse . i = 2.
== < =
2
10) —, 95X _____ ifadesinin en sade hali
sSin“X—cosec”xX+cot“x
nedir? s, )
et = < 2 <
L Fx
T e e s
P S‘_'; £
2
& - -
- - -
g =
N
~Cct

11) sin (77“) +C0S (77“) =7

Stn 3 4t 2y

sta (3o 1,6 ) vem(360-15)
~Sialb g"tfos h-S = 'O

siralamasi na3|ld|r’?(Q (L b ¢ la l
- _ 4 cos(——x)+sm X—
i’ - ﬁ;\if?o < > > 12) 2 - ifadesinin en sade hali
. cot()
4
7) tanl° tan3°. tan5°.......... tan89° kagtir? nedir?
tanls Fand9= | 1 ~ St £ +5Ir% :_?_:O
Tt Gk 5
1—~389 G
Q £ 1 1 L, — i
11. S|n'|éMat§msgtik iol‘\lﬁ'ifagtllmdlL \( era W 6[7
wo-ar)  laap LW

fanleS = {
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f’:\:v('u 4 b

13) sinx=a ise sin(m+x)+cos (3;—n—x)+sin(—n—x)

ifadesinin a tUr+’nden esiti rkedir?
~Shax = Stax 45nk

~ax
-~

—
—_~
~

14) x+y=% ve sinx=0,3 ise cos (4x+5y) kactir?
cos (Set é'y—x)
co (W -x)z - Codx

( —_
3 | N2 = V2
E ~ (o
NETH <

15) Sekilde M orta
nokta, TBZ dik

ucgendir.

[Tz|=3br,

BZ|=5br ise

cos(BMZ).. wm*.? B 7
kagtir? .

2L > coxXzT -
\20- ¥z = (VR &= = © .-

coy(180-2) oy =

16) Sekilde MTZz
eskenar
icgendir.
IMz|=4.|mB] , ise

www.matbaz.com

tan114°—tan 156°

tan564°—tan 225°
tiriinden esiti nedir?

don W= AOA( 9062t 2o+ 242~ %

TIPS 9 (1§~ L4) =.——-'13(\ZQ.:'-P

dsn §lb= fon2 o = 4anl\oe2t) = fbele

dan 075 = S\t Sz WlS =

17) tan24°=p ise ifadesinin p

18) sin?1°+ sin?2°+ sin?3° +.......... + sin?90° kagtir?
A xs st (%0~ =4
le>39

2518 Lol SA3GEA 000

N — 9
at okt Lt + —L)L*' (
2

L9
I —=
L45+L = §5

19) Es kareler kullanilarak elde =
edilen sekilde ki x agisi icin

tan x kactir?

K =30«9
“'Al\ R e 4—6/\(90‘(') \':"CS_* )

—

-2
Z#

20) 0<x<45° olmak Uzere, sin2x=% olduguna

gore, tanx+cotx kagtir?

cos(@); codx ¥ o= 3
kagtir? 3 S 3
2 Cﬁ'('x!: _9/3
% *®
) (o-N= = _ =-com g 4
5 otz L1310
Z\ﬂ’j, anxt(oTx %t 3
@IXK= T ‘ =
— (<) - r—a
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