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SAYMASAYMA

“Calculus”  (Kalkü lüs)  ke l imesi  Lat ince 
ca lcu lus ke l imesinden ge l i r  ve an lamı  
“küçük taş,  çakı l  taşı ”  d ı r.  
Bu da ca lx  (k i reçtaşı ,  taş)  kökünden 
türemişt i r.
Ant ik  çağlarda insanlar  soyut  sayı lar la  
deği l ,  f iz ikse l  nesneler le  sayma 
yapıyordu.   Örneğin b i r  çoban,  sürüden 
ç ıkan her  koyun iç in  b i r  taş (çakı l  taşı  /  
taş)  koyuyor,  akşam ger i  dönen her  
koyun iç in  b i r  taşı  ger i  a l ıyor  ve  eğer  taş 
ka l ı rsa koyun eks ik ;  taş yetmezse  
faz ladan koyun var  şek l inde 
yorumluyordu.
Bu taş lar  tam anlamıy la  b i r  hesaplama 
aracıydı .  Zamanla bu tür  taş lar la  yapı lan 
hesaplara Lat ince ’de ca lcu lus denmeye 
baş landı .  Bu taş lar la   bugünkü 
matemat iğ in  en temel  f ik i r ler i   o lan 
top lama,  ç ıkarma ,  eş leme ve 
karşı laşt ı rma g ib i  iş lemler  yapı l ıyordu.  
Daha sonra lar ı    “ca lcu lus”  ke l imesi  
Newton ve Leibn iz  zamanında (17 ve 18.  
yüzyı l lardan i t ibaren)  türev ve in tegra l  
hesabı  an lamına gelecek şek i lde anlam 
kazanmışt ı r.

1 ) EŞLEME  YOLUYLA SAYMA :1 ) EŞLEME  YOLUYLA SAYMA :

 B i r  kümenin e leman sayıs ını ,  kümenin 
e lemanlar ın ı  sayma sayı lar ı  kümesin in  
e lemanlar ıy la  b i re  b i r  eş leyerek bulma 
iş lemine eş leme yoluy la  sayma deni r.  

Eş leme yoluy la  saymayı  daha önce 
sayı lar ı  b i lmeyen ama saymayı  b i len esk i 
çağ çoban h ikayesinde örnek lendi rmiş t ik . 
Bu konuda tüm zamanlar ın  en büyük 
matemat ikç is i  kabul  ed i len Car l  F.  Gauss 
i le  i lg i l i  aşağıdak i  h ikaye de (muhtemelen 
kurgu o lan ama çok öneml i  matemat ikse l  
b i r  düşünceyi  içeren)  an la t ı l ı r.  
Gauss daha çocukken babasıy la  b i r l ik te  
ormanda yürürken babasına yürüdükler i  
ormandaki  ağaç sayıs ının  mı  ,  yoksa b i r  
ağaçtak i  yaprak sayıs ının  mı  faz la  
o lduğunu sormuş.  Babası  b i raz 
düşündükten sonra ormandaki  ağaç 
sayıs ının çok daha faz la  o lduğunu 
söy lemiş.  Gauss da bu cevap üzer ine o 
ha lde bu ormanda eş i t  yaprak sayıs ına 
sahip en az ik i  ağaç mut laka bulab i l i r iz  
demişt i r.

Bu öykünün arkasındaki  f ik i r  şudur :
Nesne sayısı ,  mümkün durum 
sayısından fazlaysa,  en az ik i  nesne 
aynı  durumu paylaşır.
Bugün bu i lkeye:
Güvercin Yuvası  Prensibi  d iyoruz.

2 ) TOPLAMA YOLUYLA SAYMA :2 ) TOPLAMA YOLUYLA SAYMA :

Sonlu ve ayrık  A ve B kümelerinin birleşimlerinin 
eleman sayısını bulmaya toplama yoluyla sayma 
yöntemi denir.
Yani,

s(AUB) = s(A) + s(B)  dir.      (A VEYA B)

Örnek...1 :Örnek...1 :
Ece 3 mavi ,  2  pembe ve 5  yeş i l  gömlek 
arasından 1 gömleğ i  kaç fark l ı  şek i lde 
seçebi l i r?

Örnek...2 :Örnek...2 :
10 fark l ı  ka lem ve 5 fark l ı  s i lg iden,  1  ka lem 
ya da 1 s i lg iy i  kaç fark l ı  yo l la  a lab i l i r iz .

Örnek...3 :Örnek...3 :
Bir  s ın ı f ta  23 k ız  öğrenc i  ve 12 erkek öğrenci 
bu lunmaktadı r.  Bu s ın ı f tan b i r  s ın ı f  başkanı  
kaç fark l ı  şek i lde seç i leb i l i r?

Örnek...4 :Örnek...4 :
Yandaki şekil 25 adet birim kareden 
oluşmaktadır. Buna göre şekilde, alanı 1 birim 
kareden büyük (kenarları bu dikey ve yatay 
çizgiler üzerinde bulunan ve bir örneği şekildeki 
gibi verilen) kaç tane kare vardır?
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3 ) ÇARPMA YOLUYLA SAYMA :3 ) ÇARPMA YOLUYLA SAYMA :

Ortak e lemana sahip o lmayan fark l ı  ik i  
nesne grubundan b i rer  e leman seçerek 
o luşturu lan ik i l i le r in  sayıs ını  çarparak 
bulma iş lemine çarpma yoluyla sayma  
deni r.

x  fark l ı  b iç imde gerçek leşen b i r  iş leme 
bağl ı  o larak,  ik inc i  b i r  iş lem y fark l ı  
b iç imde gerçek leş iyorsa,  bu ik i  iş lemin 
b i r l ik te  gerçek leşme sayıs ı  x .y   d i r.  
Burada yapı lan iş lem ik iden faz la  
adımdan o luşan iş lemler  iç in  
genel lenebi l i r.
Bu şek i lde yapı lan sayma iş lemine 
çarpma yoluy la  sayma den i r.
(AxB  kümesin in  e lemanlar ı  o lan (x ,  y)  
s ı ra l ı  ik i l i le r in in  sayıs ı  s(A)  =a ve s(B)=b 
o lmak üzere a.b adet  o lur. )

Örnek...5 :Örnek...5 :
Haldun’un  3  fark l ı  renkte  panto lon,  4  fark l ı  
renkte kazağı  vardı r.  Buna göre
 Haldun’un kaç fark l ı  şek i lde g iy inebi leceğin i  
tab lo  yöntemi  ve ç izge yöntemi  ku l lanarak 
bel i r ley in iz .  Çarpma yoluy la  sayma yöntemin i 
ku l lanarak bulduğunuz çözümler i  
karş ı laşt ı r ın ız .

Örnek...6 :Örnek...6 :
Bir  k ı r tas iyedeki  3  fark l ı  ka lem ve 2 fark l ı  
s i lg iden,  1  ka lem  ve 1 s i lg iy i  a lmak is t iyoruz. 
B i r  ağaç d iyagramı üzer inde o luşacak 
durumlar ı  göster in iz .  En çok kaç fark l ı  
şek i lde iş lemi  yapabi l i r iz?

Örnek...7 :Örnek...7 :
Bir  öğrenc in in  3 parayı  a tması  deneyinde 
para lar ın  "Yazı -Tura"  ge l iş i  kaç fark l ı  şek i lde  
meydana gelmiş t i r,  ağaç d iyagramı i le  
göstererek bulunuz.

Örnek...8 :Örnek...8 :
0 ya da 1 i le  temsi l  ed i len b i t ,  d i j i ta l  b i lg i  
depolamanın en küçük b i r imid i r.     Bayt  ise 8 
b i t l ik  b i r   gruptan o luşur.  B i t ler  ve bayt lar ;  b i r 
b i lg isayardaki  ver i ler i  depo lama,  i le tme ve 
iş leme iş lemler i  iç in  ku l lanı l ı r.  
Örneğin b i lg isayar  kodlama s is teminde 'B '  
har f i  ASCI I  {ASKİ  (Amer ikan Bi lg i  Değiş imi  
İç in  Standar tKod ) }  tab losunda 66 sayıs ına 
karşı l ık  ge l i r  ve bu sayı  ik i l i  s is temde 7 b i t l ik  
1000010 karakter  kümesi  i le  göster i l i r.  
Benzer  şek i lde,  ' [  '  karakter i  ASCI I  
tab losunda 91 sayıs ına karşı l ık  ge l i r  ve bu da
7 b i t l ik  1011011 karakter  kümesi  i le  göster i l i r.
Buna göre
a)  5  b i t l ik  b i r  ver idek i  d iz i l imin kaç fark l ı  
karakter  kümesi  i le  i fade ed i leb i leceğin i  
bu lunuz.
b)  B i r  bayt l ık  ver idek i  b i r  d iz i l imin kaç fark l ı  
karakter  kümesi  i le  i fade ed i leb i leceğin i  
bu lunuz.

Örnek...9 :Örnek...9 :
 0 ,  1 ,  2 ,  3 ,  4 ,  5 ,  6  rakamlar ı  ku l lanı larak 
tekrars ız  dör t  basamakl ı  sayı lar  yazı lacakt ı r.

a)  En çok kaç sayı  yazı lab i l i r?

b)  En çok kaç tane tek sayı  yazı lab i l i r?

c)  En çok kaç tane ç i f t  sayı  yazı lab i l i r?

d)  25 i le  bö lüneb i len kaç tane sayı  
yazı lab i l i r?
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Örnek...10 :Örnek...10 :
A = {  a ,  b ,  c ,  d ,  e ,  f ,  g  }   kümesin in  
e lemanlar ı  ku l lanı larak an laml ı  veya 
anlamsız 4 har f l i  

a)  En çok kaç değiş ik  ke l ime türe t i leb i l i r?

b)  Sesl i  b i r  har f  i le  baş layıp,  ses l i  b i r  har f le  
b i ten har f ler i  fark l ı  kaç değ iş ik  en çok kaç 
ke l ime türet i leb i l i r?

c)  Her har f   en çok b i r  defa ku l lanı lmak 
şar t ıy la ,  ses l i  b i r  har f le  baş layıp  sess iz  b i r  
har f le  b i ten en çok kaç değiş ik  ke l ime 
türet i leb i l i r?

d)  İç inde a '  n ın  mut laka bulunduğu en çok 
kaç değiş ik  ke l ime türet i leb i l i r?

e)  a  i le  baş layıp d i le  b i tmeyen en çok kaç 
değiş ik  ke l ime türet i leb i l i r?

f )  e  i le  baş layıp f  i le  b i ten tekrars ız  en çok 
kaç değiş ik  ke l ime yazı lab i l i r?

Örnek...11 :Örnek...11 :
                    

           1 .  Şek i l                  2 .  Şek i l

5x5 l ik  1 .  şek i l  üzer inde her  sat ı r  ve her  

sütuna ya lnızca b i r  ♥ sembolü ç iz i lerek 2.  
şek i ldek i  g ib i  desenler  o luşturu luyor.  
Buna göre,  en çok  kaç fark l ı  desen 
o luşturu lab i l i r  ?

Örnek...12 :Örnek...12 :
 A kent i  i le  B kent i  arasında 5 fark l ı  yo l ,  B 
kent i  i le  C kent i  arasında 3 fark l ı  yo l  vardı r.  
B kent ine uğramak koşu luy la ,

a )  A '  dan C'  ye kaç fark l ı  yo ldan g idebi l i r?

b)  A '  dan C'  ye g id ip  ger i  dönen yo lcu kaç 
fark l ı  yo ldan g id ip  dönebi l i r?

c)  A '  dan C'  ye g id ip  ger i  dönen yo lcu  g i t t iğ i  
yo lu  ,  dönerken ku l lanmamak koşulu i le  kaç 
fark l ı  yo ldan g id ip  dönebi l i r?

d)  A '  dan C'  ye g id ip  ger i  dönen yo lcu  g i t t iğ i  
yo l lar ı  ,  dönerken ku l lanmamak koşulu i le  kaç 
fark l ı  yo ldan g id ip  dönebi l i r?

Örnek...13 :Örnek...13 :
7056 sayıs ının rakamlar ı  kendi  ara lar ında yer 
değiş t i r i rse kendis i  har iç  4   basamakl ı  en çok 
kaç ç i f t  sayı  e lde edi leb i l i r?
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