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TERS FONKSİYONTERS FONKSİYON

Bir  fonks iyonun uyguladığı  iş lemi  ters ine 
çev i rmek iç in ona karşı l ık  gelen özel  bir 
fonksiyona ters fonksiyon denir.

Her fonksiyonu iç in ters fonksiyon 
bulamayabi l i r iz .  (Bel i r l i  n i te l  öze l l ik lere 
sahip fonks iyonlar  ters  fonks iyona 
sahipt i r )  

Örnek...1 :Örnek...1 :
 Tablo1

f(
x)

=x
+4

  Bağımsız 
Değişken ─2 0 1  2  5

Bağımlı 
Değişken 

Tablo 2
Bağımsız 
Değişken 

g(
x)

= 
ax

+b
 

Bağımlı 
Değişken ─2 0 1  2  5

Tablo1 dek i   boş luk lar ı  do ldurunuz.   Tablo 2 
dek i  boş luk lar  tab lo1 dek i  boş luk lar  i le  
aynıdı r.
Do ldurduğunuz tab lo lara göre  graf ik ler i  ç iz ip 
f (x)  ve  g(x)  fonks iyonlar ı  arasındaki  i l işk iy i  
be l i r t in iz .   

f (x)  fonks iyonunun ters i  f − 1  (x)  i le  
göster i l i r.

TERS FONKSİYON :TERS FONKSİYON :

Bir  fonks iyonun ters in in  de fonks iyon 
o lab i lmesi  iç in  bu  
fonks iyonun b i re  b i r  
(1–1)  ve ör ten o lması  
gerek i r.

f (x)  ve   f − 1  (x)  
fonks iyonlar ın ın  
graf ik ler i  
y=x doğrusuna göre  
s imetr ik t i r.

f  :  A → B tanıml ı  iken
 f – 1  :  B → A

y = f (x)    ise   x = f – 1(y)   d i r.

TERSİNİ BULMA KURALI ( GENELLEME )TERSİNİ BULMA KURALI ( GENELLEME )

Bir  fonks iyonun ters in i ;  
Adım 1   y=f (x)  i fades inde x  yer ine y,   y  
yer ine x  yazar ız
Adım 2  Denklemi  y  iç in  çözer iz .

(S ı r a l am a y ı  y e r  d e ğ i ş t i r i p  ö n ce  y = f ( x )  d e  x  i  
ya l n ı z  b ı r a k ı p  s o n r a  x  i l e  y  ye r  d e ğ iş t i r e r e k  d e  
ya p a b i l i r i z . )

Örnek...2 :Örnek...2 :
f  (x)  =  3x +7 fonks iyonunun ters in i  bu lunuz.

Örnek...3 :Örnek...3 :
Uygun şar t larda f (x)= 2 x+3

4 x+5  fonks iyonunun 

ters in i  bu lunuz?
 

 
PRATİK KURALLAR :PRATİK KURALLAR :

1)   f(x)=ax+b    ise   f−1 (x)= x−b
a  d ı r.

2)   f (x)= ax+b
cx+d   ise   f−1 (x)=−dx+b

cx−a  d ı r.

Örnek...4 :Örnek...4 :
Aşağıdak i  fonks iyonlar ın  ters in i  uygun 
şar t larda bulunuz.

  f (x)=2x+5  f (x)=5x−137

  f (x)=9x f(x)=3x+7
2x+5

f(x)= x+2
3 x−5           f(x)=7−4 x

2 x−8

f(x)= 4x−1
5x f(x)= 5

2x−3
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Örnek...5 :Örnek...5 :
f :R−{6}→R−{2}

f(x)=ax+√3
3x−b

i fades i  b i re  b i r  (1−1)  ve ör ten b i r  fonks iyon 
ise  a+b top lamı  kaçt ı r?

Örnek...6 :Örnek...6 :
Uygun koşul larda x=3f (x)+5

f(x)+2  fonks iyonu 

ver i l iyor.   Buna göre,  
a)  Fonks iyonun ve ters in in  cebi rse l  
i fadeler in i  bu lunuz.
b)  f (x)  fonks iyonunu ç izerek n i te l  öze l l ik ler in i 
be l i r t in iz .
c)  f (0)+ f − 1 (0)  top lamı  kaçt ı r?

Örnek...7 :Örnek...7 :
Uygun koşul larda f(x )= f (x)−x

x+4  fonks iyonu 

ver i l iyor.   Buna göre,  f ( x)  fonks iyonunu,  
tanım ve görüntü kümesin i  bu lunuz

Örnek...8 :Örnek...8 :
 B i r  taks idek i  taks imetre ça l ış t ı r ı ld ığ ında 
önceden bel i r lenmiş b i r  açı l ış  ücret ine ek 
o larak k i lometre başına bel l i  b i r  ücret i  
hesaplayarak yo lcunun ödeyeceği  ücre t i  
be l i r ler.  B i r  t icar i  taks ide taks imetre açı l ış  
ücret i  100 ₺ l i ra ,  k i lometre başına
ücret  40₺ l i ra  o larak be l i r lenmişt i r

Buna göre,  taks in in  taks imetres i  açı ld ığ ı  
andan i t ibaren a ld ığı  mesafeye (km) göre 
yo lcunun ödeyeceği  ücret i  (₺)  i fade eden 
fonks iyonun cebi rse l  temsi l in i  yazınız .

b)  Yolcunun ödeyeceği  ücrete (₺)  göre  
taks imetrenin açı ld ığ ı  andan i t ibaren a ld ığ ı  
mesafey i  (km) i fade eden fonks iyonun 
cebi rse l  temsi l in i  yazınız .

c)Taks iden inen b i r  k iş in in   900 TL i le  1100 
TL arasında ücre t  ödediğ i  b i l ind iğ ine göre 
g i t t iğ i  mesafe kaç k i lometre o lab i leceğin i  
bu lunuz.

Örnek...9 :Örnek...9 :
f : A→B , f (x)= 1

x+4
−2 fonks iyonunun ters in in  

cebi rse l  temsi l in i  ve ters  fonks iyonunun 
o lmasını  sağlayan A ve B kümeler in i  bu lunuz. 
Fonks iyon ve ters in in  graf iğ in i  b i r  graf ik  
yazı l ımı  i le  ç iz in iz .
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Örnek...10 :Örnek...10 :
Uygun tanım kümeler inde ver i len 
fonks iyonlar ın  ters ler in in  kura l lar ın ı  bu lunuz.

Fonksiyon Tanım 
kümesi

 Görüntü 
Kümesi

Tersinin Cebirsel 
ifadesi

f (x)= 4
x−3   

f (x)= 1
x−1

+3

f (x)= −2
x+3

+1

Örnek...11 :Örnek...11 :
Tabloyu doldurunuz

 Bağımsız 
Değişken

Bağımlı 
Değişken

 Bağımlı 
Değişken

 Bağımlı 
Değişken

 f(x)=x2 ─1
0
1

Karesel  re ferans fonks iyonda bağıml ı  ve 
bağımsız değişken yer  değiş t i rd iğ inde e lde 
edi len i l işk i  b i r  fonks iyon be l i r t i r  mi?

Örnek...12 :Örnek...12 :
Negat i f  ree l  sayı lardan poz i t i f  ree l  sayı lara 
tanıml ı   f  (x)  =  x 2   fonks iyonunun ters in i  
bu lunuz ve her  ik i  fonks iyonun graf iğ in i  
ç iz in iz .

Örnek...13 :Örnek...13 :
 f :(−6,∞)→(0,∞)  f(x)=x 2+12 x+36
fonks iyonunun ters in i  bu lunuz ve her  ik i  
fonks iyonun graf iğ in i  ç iz in iz .

Örnek...14 :Örnek...14 :
 f :(−∞ ,4)→(−10,∞)  f(x)=x2−8x+6
fonks iyonunun ters in i  bu lunuz ve her  ik i  
fonks iyonun graf iğ in i  ç iz in iz .

Örnek...15 :Örnek...15 :
Ver i len fonks iyonlar ın  ters ler in in  kura l lar ın ı   
uygun tanım kümeler inde bulunuz.

Fonksiyon Tanım 
kümesi

 Görüntü 
Kümesi Tersi

f(x) =x2 [0 ,  ∞)   

f(x) =x2 (─∞,0]

f(x) =(x+1)2

f(x) =x2+4

f(x) =x2─4

f(x) =x2+4x+4

f(x) =x2+6x+10

f(x) =2(x─3)2+1
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Örnek...16 :Örnek...16 :
Bir  öğrenc i  Garo adl ı  gezegende baş langıç ta 
yerde harekets iz  duran  b i r  topa vuru lmasıy la 
harekete geçen  topun yüksekl ik  zaman 
i l işk is in in  karesel  b i r  fonks iyon i le  
model lenebi leceğin i  göz lemlemişt i r.  Top 16 
saniye sonra  saniyede yere tekrar  çarpmış 
ve yerden en çok 128 cm yükselmişt i r.

Buna göre
a)  0–8 (saniye ler )  zaman ara l ığ ında topun 
yüksekl iğ in in  değiş imin i  gösteren 
fonks iyonun graf ik  temsi l in i  ç izerek tanım ve 
görüntü kümesin i  bu lunuz,  fonks iyonun 
ar tan–azalan o lma durumunu inceley in iz .

b)  Topun yükselmesi  esnasında geçen 
zamanın topun yüksekl iğ ine bağl ı  değ iş imin in 
cebi rse l  temsi l in i  yazınız .  Topun 
yüksekl iğ in in  i lk  defa 128 cm  o lana kadar  
geçen zamanın değiş imin i  gösteren graf ik  
temsi l in i  ç iz in iz .  

Örnek...17 :Örnek...17 :
Tabloyu doldurunuz

 Bağımsız 
Değişken

Bağımlı 
Değişken

  Bağımlı 
Değişken

 Bağımlı 
Değişken

 f (x)=√ x 0 0
1 1
2 2
3 3

Karekök referans fonks iyonda bağıml ı  ve 
bağımsız değişken yer  değiş t i rd iğ inde e lde 
edi len i l işk i  b i r  fonks iyon be l i r t i r  mi?

Örnek...18 :Örnek...18 :
f : [0,∞ )→[1,∞ ) f (x)=√ x+1 fonks iyonunun 

ters in i  bu lunuz ve her ik i  fonks iyonun 
graf iğ in i  ç iz in iz .

Örnek...19 :Örnek...19 :
f : A→B , f (x)=√ x−2+3 şek l inde tanıml ı  f  
fonks iyonunun ters in in  cebi rse l  temsi l in i  ve
ters in in  fonks iyon o lmasını  sağlayan A ve B 
kümeler in i  bu lunuz.

Örnek...20 :Örnek...20 :
Uygun tanım kümeler inde ver i len 
fonks iyonlar ın  ters ler in in  kura l lar ın ı  bu lunuz.

Fonksiyon 
Cebirsel Temsili

Tanım 
kümesi

 Görüntü 
Kümesi

Tersinin Cebirsel 
Temsili

f (x)=√ x [0 ,  ∞)   

f (x)=√ x+1

f (x)=√ x+1

f (x)=√ x+2−3

f (x)=4 √ x−3−1
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