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TERS FONKSIYON

Bir fonksiyonun uyguladigi islemi tersine
cevirmek igin ona karsilik gelen 6zel bir
fonksiyona ters fonksiyon denir.

Her fonksiyonu icin ters fonksiyon
bulamayabiliriz. (Belirli nitel 6zelliklere
sahip fonksiyonlar ters fonksiyona

sahiptir)
Tablo1
Y o|Baamsizi o001 | 2| s
x Degisken
1
x Bagmh [ ¢ | 5| & L 19
hn Degisken
Tablo 2
Bagimsiz 5 s ¢ 3 'f
Degisken L o
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Bagimh < (\
o —2 0 1 2 5 Z
Degisken o
€
Tablo1 deki bosluklari doldurunuz. Tablo 2 ©
deki bosluklar tablo1 deki bosluklar ile ©
aynidir. N
Doldurdugunuz tablolara gore grafikleri gizip g
f(x) ve g(x) fonksiyonlari arasindaki iliskiyi -
belirtiniz. = b 4 g
() z-2= ls*t’ 2 " X”Lf :
+b = =X=
3 (=0 )_//{f_.——’—-—— J 2
-="1t " NE
& _Fé.\ ve glr) y=x'e
% 5[5):"'_{{ MJ\W"A‘k ler
/:14 Y ,fm‘q-UMWQJ‘- \}
3t (A =F )

f(x) fonksiyonunun tersi ™' (x) ile
gosterilir.

TERS FONKSIYON :

Bir fonksiyonun tersinin de fonksiyon
olabilmesi i¢in bu

fonksiyonun bire bir A f B
(1-1) ve 6rten olmasi A
gerekir.

f(x) ve ' (x)
fonksiyonlarinin

grafikleri
y=x dogrusuna gore
simetriktir. 7\1/
=
f: A— B tanimh iken
1B > A
=f(x) ise x=f"'y) dir

TERSINi BULMA KURALI ( GENELLEME )

Bir fonksiyonun tersini;
Adim 1 y=f(x) ifadesinde x yerine y, y EM QAW“\JFP
yerine x yazariz 11y do.j‘?d"‘
Adim 2 Denklemi y igin ¢bdzeriz Y
f ( ) = 3x +7 fonksiyonunun tersini bulunuz. kb2
"\9 e GQatum a-iw\éf‘v‘\ Fufveb
M,3x+} Yy s once Xy zzl: ,\,9\9/-»,‘
x=3y+t} A9 xe3y Aajus‘i\‘j 33')9 Tt
y= x—F 3"3X("—7-
3 y-* = %
‘F-\ (ﬁ\: 7(—3?' ﬂ( 3 (( ‘) ——
S (e )l=221
gy = 4700773
Uygun sartlarda f(X):% fonksiyonunun

tersini bulunuz?

M= 2%+3
(xS
= 3
ky+S
= 1y+3 Lx+d
Lﬂ(\j*gz" j_: +3 ‘QQ\' T)(T;
hry-2y = ">~ Sxt3
_—s gy =
_\j(hﬁr—l\"”g)ﬁB 3= -Z(X—-Z

PRATIK KURALLAR :

1) f(x)=ax+b ise f‘1(x):XTb dir.
ax+b . 1 —dx+b
f = =
2) f(x) ad 'se f(x) o dir

Asagidaki fonksiyonlarin tersini uygun ,‘\wal-"-
sartlarda bulunuz. w
+1
f(x)=2x+5 f(x)=5x-137 o"jm\aﬂf
) =x =S ) =
470 = £ (x) = x+3%
<
3x+7
f(x)=9x = Yx~+0 =
()=9x = 3 fX)=2x+5
,F" (x) =2~ ‘_‘?,\(ﬂ_~ -S‘x-{»?-
x—3
Luwenleame
f(x)=222 f(x)=1= 4":)‘***7'
3x-5 2x-8 2r~%
(0= S==t £ = 3wt
3"(‘\ 27(—‘-[(.
AX—1 _ fig| 5 _ Oxts
f = = x| f = T —
(x) 5x Sx+0 (x) 2x—3 2x-3
- - ~t P 3)(”(
£ ()= =1l £ = Lt
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Ornek...5: .
f'R—IG]-)R—IZ] bire-brr ve orler Ty
- | \/QTL bt vard o

_ax+
=% 7

ifadesi bire bir (1-1) ve 6rte?1 bir fonksiyon
i ?
ise a+b toplami kagtir? . . (N\\

X=16 itm &) (T vedkorian
<=9 Tan f"‘(x) Awmnzdes (mJa(ar‘ 0 dv)

K:éﬁ 3-6-—h:0”$ L=(3

,F"(i.): hg_ﬁ '-b"’:?-=> 6—4:099:4
3 —o

b= rg=2Y4

Ornek...6 :
Uygun kosullarda x:m

f(x)+2 fonksiyonu

veriliyor. Buna goére,

a) Fonksiyonun ve tersinin cebirsel
ifadelerini bulunuz.

b) f(x) fonksiyonunun nitel 6zelliklerini
belirtiniz.

c) f(0)+f '(0) toplami kagtir?

Tw slurken x 33(*‘& budlsldiedon Snrd £ ve N
ch'r\‘r*‘w\_ 0 e qeaprdele
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Ornek...8 :

Bir taksideki taksimetre calistirildiginda
6nceden belirlenmis bir agilis Gcretine ek
olarak kilometre basina belli bir Gcreti
hesaplayarak yolcunun 6deyecegi Ucreti
belirler. Bir ticari takside taksimetre agilis
Ucreti 100 % lira, kilometre basina

Ucret 40% lira olarak belirlenmistir

Bir taksinin taksimetresi acildigi andan
itibaren aldigr mesafeye (km) gore yolcunun
0deyecegi Ucreti (¥) ifade eden fonksiyonun
cebirsel temsilini yaziniz.

b) Yolcunun 6deyecegi lcrete (%) gore
taksimetrenin acildigi andan itibaren aldigi
mesafeyi (km) ifade eden fonksiyonun
cebirsel temsilini yaziniz.

c)Taksiden inen bir kisinin 900 TL ile 1100
TL arasinda ucret 6dedigi bilindigine gore
gittigi mesafe kag kilometre olabilecegini
bulunuz.

Dedy 100 lwde 408 (x gidlee o)

Q) L) = (00+L0x

L)t e ,{2«\‘0“30\4‘"
= l0D4 L0 %

de k&) =w0+40x (x>0)

(5>w)

= v—-100
Y“F [v]

X = U -1 4
40

@) %0100+ box < 10

A Y=
D x=BrE 5 pila=Zms dh 300 £ LOX < 1000
Y2
idler dale- dp - —2x+5 (s i) 20§ x< 2.5
Joplabiler £ Gy bubua = f&- x-3 ¢ ¥t
Te= R-13%  6k= R-1-1) Yy "
Y T O ‘,.1 sren , T AR Twn m:-"" Ornek...9:
= in £ e b
e | Sipec k23 Oy dovinl 4==3 . K\) f:A-)B,f(x):L—Z fonksiyonunun tersinin
“b‘:‘_ 2 Malrirmun /MM?M vok‘,w /"K"" '( 2 x+4
-1 o asl der Y=o g cebirsel temsilini ve ters fonksiyonunun
G5 gy grofle shuyhuru c\&xe‘w(ﬂ,\ @ 20~ 30 £ olmasini saglayan A ve B kimelerini bulunuz.
ST s S _—l -2 owdle i ini
e e 2;:3 =3 2 ;“‘\wh_ @Dxa.u“-w@ 7) 2br Fonksiyon ve tersinin grafigini ¢iziniz
s . 8265 ko £z -t = =2x-% 2=~
o g Ornek...7 : ~ Xl x+2
_ — = (R—-7~2
Uygun kosullarda f(x)= f(;(3-4x fonksiyonu _F:MB = B= B-34F 8= k-1-2]
veriliyor. Buna gore, f(x) fonksiyonunu, “4
tanim ve gérintid kiimesini bulunuz T’—- ~
S ~4x-t
Y 8 2 xyalysgox wgex= =3y xgd=y ==
= X+l -
iz[)éi'\‘l K= —2: —_—) F"(K): :?T-—' é #(‘\= :-::—;? T 'i‘ 55
O ? = 7 —
"*’D“'?:” Kl —A - ’?)J=_2,‘-} ._E\% x
L1 R-133= ®-1-13 ¢ = v
© _. Grimn Yphrlaa
( — 43 iraa 5:{? (A) 3l .c(x) Gdlicles  y=_1. 3"’“‘:'3' 9:‘-5’%:_-.* tn By forloipr ade
[ X .
L= ;/:j o arebm ) 433% Yol ?a,uh%‘"r 44 ) AL kel skelenir . Awa Ah\yv\.b y= _xl‘—l‘-z
PR VS SR S - B 2 @ ’@ AL 2o “‘3‘ sicants” Y=t x*""\TL w= g
7} ey %43 KE3 @ '5“‘,(‘ \ - el | z J @ty
— : we (=57
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Uygun tanim kimelerinde verilen
fonksiyonlarin terslerinin kurallarini bulunuz.
Fonksiyon Tanim Gorinti Tersinin Cebirsel
kimesi |Kimesi ifadesi
fo=—  |R-13) | te-to1 §r(9=dnen
__1 - )= x-2
fl)=—7+3 |R-U3 | w-333 | §700= Z22
-2 “(x)z -3x ¢]
f(X):m*'l R-¢-33 | 1R-X3 §710e x-1
Tabloyu doldurunuz
Bagimsiz [Bagimli Bagimli Bagimli
Degisken |Degisken Degisken |Degisken
f(x)=x? —1 ( { —\
0 0 O QO
| \ \

Karesel referans fonksiyonda bagimli ve

bagimsiz degisken yer degistirdiginde elde

edilen iliski bir fonksiyon belirtir mi?
Bebrtmel , dem La':)u\h 4 e b -1 hean 4 4.
tle (llt.l*"\“"ld'r Jo\»d\.\\alz .Fa«\‘)-‘wdol\ olamdz

Negatif reel sayilardan pozitif reel sayilara
tanimli f (x) = x2 fonksiyonunun tersini
bulunuz ve her iki fonksiyonun grafigini
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giziniz. - ~
e b 4o G= el
’ X —p K x==V)
y {'"(K\: ‘G‘ \}
**tm J ! :3:& l,
T Je~\/;
—~—— —_
£ £-169)

f:(—6,00)2(0,00) f(x)=x*+12x+36
fonksiyonunun tersini bulunuz ve her iki
fonksiyonun grafigini giziniz.

Y= ¥ 2x436 = (a<-(-6')1‘_Q 4= l;:é\_—_s_,JF:_x+é

= xs\fs-oé = ,F"(;d—: Jx-¢ 4‘.'\! (O,a)—)("‘lm)
(N “,_

f:(—o0,4)3(-10,00) f(x)=x*-8x+6
fonksiyonunun tersini bulunuz ve her iki

o= ) =10
We) =
)= k) -10

W) Lssga, WWaugt
oklergrale {‘_(x) aiplr

fonksiyonun grafigini giziniz.
= -Extb = x - Fx 416 -6 46

3=(X"‘!)‘L"(OL
3-\-(0:- (x-4) on
\f:’:@-z m‘: lr-—({‘
\ryﬁa = ~xth
x= G—Vyt
"L(K):Lf"m

QAR refrdns foAbyotu
> v\i?g -*(,()(‘:-’\.ﬁx-uo)-ele
olocogudan 3G 1w solo
Sonrd  Oclde Laband  ve or 207
Lor gt Sklaarl $7X)

Galn 3 47 Ge+10) '[j

Uygun tanim kimelerinde verilen
fonksiyonlarin terslerinin kurallarini bulunuz.

x= alwe2

¥ =y da
f() =x' 0. =) | Cow)| pla=Vx
f(x) =x* (—=.0] | Co) | (=)= x
W=ty |ema | Comy | £
f(x) =x*+4 21:} ¥ (k) #"(:)Ls ..\’r:.,.—f
f(x) =x*—4 g:% 2| Gl P‘(Kf :rrf:%
f(x) =x2+4x+4 g.::? ¥ Co,m) .f"(s); -J'/_j‘::
(x) =x*+6x+10 E’:(:)J = | oo *"z"‘gj
f(x) =2(x—3)+1 %2":)3 Llcie) | 4= -‘g::

Yulomdole:  omblenk,  L-f oldugp R 9r3liclandsn

3
3 g = ee $fE) = (e)
Y .
% DM jeoiymlle 08 gdw ol deg
“ -6 Bcwl\yt. B Seloef le- Secilen FRAm Lmaest dzg‘w\&
balo vl oluaw—
g P 3‘:“"‘(&):&'6 6!"\133/\ ‘F@): Xebxfl0  twn Tom kadmer: (-c.o,’)) 3l
A T %ol
Y Y= Cxed el Y-l=llx+N” > ‘r‘.i:" b
-2 ¢ * 3N omw-3 2 x=~VY-1-3

-

o g = —Jx-t -3 a\\f.
B Wdver [23,00) sl Vg-t= hes3l
Vgu=¥td = x = Jy-L=3

Y~
ve fot(n= -t -3 olacakhs
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Bir 6grenci Garo adli gezegende baslangicta
yerde hareketsiz duran bir topa vurulmasiyla
harekete gecen topun yukseklik zaman

iliskisinin karesel bir fonksiyon ile

modellenebilecegini gézlemlemigstir. Top 16
saniye sonra saniyede yere tekrar carpmis

ve yerden en ¢ok 128 cm ylkselmigtir.

Buna goére

a) 0-8 (saniyeler) zaman araliginda topun

yuksekliginin degisimini gdsteren
fonksiyonun grafik temsilini ¢izerek tan
goruntd kimesini bulunuz, fonksiyonun

Im ve

artan—azalan olma durumunu inceleyiniz.

b) Topun yikselmesi esnasinda gecen

zamanin topun ylksekligine bagli degdisiminin

cebirsel temsilini yaziniz. Topun

yuksekliginin ilk defa 128 cm olana kadar
gegen zamanin dedisimini gosteren grafik

temsilini lemlz

3) A Cor) (08 s

= Co 63
c.,Lg conzl (5

d6) aaa\ansT

f:A>B,f(x)=Vx—2+3 seklinde tanimli f

fonksiyonunun tersinin cebirsel temsilini ve
tersinin fonksiyon olmasini saglayan A ve B
kimelerini bulunuz.

3(!) =
9(x-) 43 =

,C(vx\

_(1: CQ,Q)—% CBIQ)
A: Ca‘lw)
Gf: C3:Cﬁ)

Uygun tanim kimelerinde verilen

«b\acaijw don

olwm sf CO/“’) —> Eolw) [~} &kA

(=\ v an-\-'-«Ow)

fonksiyonlarin terslerinin kurallarini bulunuz.

Fonksiyon Tanim | Gériintii | Tersinin Cebirsel
Cebirsel Temsili | kiimesi | Kiimesi Temsili
fx)=Vx [0, ) | Coe) | £x)=x
fx)=vx+1 Coro) | Moo) | 4(0) =G0
f(x)=Vx+1 Clho) ®ie) |2 (x)= x =\
flx)=vx+2-3 [Ce, =) |[Fre) |£7()= (et 3Var
f(x)=ax-3-1| 3, @) |10} [$7'(0= @g\‘;g

127 b - == ) y: -2 (e-2)* (28
L\ o ) ek = e
2 YRS B0t x=3) 7R §
' -2 o
g= 8 (x-8) 4113 —xAf= J'g:'? .
0= 5.8 4127 a
3= ~2 ‘e
y=-2 (x-%) +1'L7 E
3
3
Tabloyu doldurunuz z

Bagimsiz | Bagimli Bagimli Bagimli

Degisken |Degisken Degisken | Degisken }

fx)=vx 0 0 0 0

1 [ \ 1

2 (= Jo 2

3 Q) J3 3

Karesel referans fonksiyonda bagimli ve
bagimsiz degisken yer degistirdiginde elde

edilen iliski bir fonksiyon belirtir mi?
B vt L& = i3
£: Co,e0) - (oe0)

TR, ’FP\ (K\:
‘?'\ : COI'DD) “’E"l”j

~
x

f:[0,00)>[1,0) f(x)=Vx+1 fonksiyonunun

tersini bulunuz ve her iki fonksiyonun
grafigini giziniz.

y=lxt =
_F"(ﬂ (x—t)

& 45,47

9 C r}yﬁ«-l o
e l

_ZF.A

\=Vx = (J"\)l: X

X




