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RASYONEL FONKSİYONLARRASYONEL FONKSİYONLAR
   Rasyonel  fonks iyonlar ;  ekonomi ,  f iz ik  g ib i  
b i l im dal lar ı  ve  mühendis l ik   hesaplamalar ı  
g ib i  pek çok fark l ı  a landa ku l lanı l ı r.   

 

f :   ℝ−{0 }→ℝ    f (x)= 1
x

  şek l inde tanıml ı    f  

fonks iyonu rasyonel  re ferans fonks iyonu 
o larak adlandı r ı l ı r.

Örnek...1 :Örnek...1 :   
f :   ℝ−{0 }→ℝ    f (x)= 1

x
    fonks iyonunun 

graf iğ in i  nokta lar ı  işaret leyerek  tanım 
kümesinde graf iğ in i  ç iz in iz .  

x ─10 ─5 ─1 1 5 10
y

Graf ik  ve cebi rse l  i fadeden yarar lanarak n i te l 
öze l l ik ler in i  be l i r t in iz .

a) Tanım kümesi

b) Görüntü kümesi

c) Fonksiyonun 
sıfırı

d) Fonksiyonun 
işareti

e) Artan olduğu 
aralık

f) Azalan olduğu 
aralık

g) Örtenlik

h) Bire─birlik

ı) Tekliği─Çiftliği

Örnek...2 :Örnek...2 :   
 f :  [2 ,20)  →ℝ    f (x)= 1

x
  ver i l iyor

Buna göre f  fonks iyonunun graf iğ in i  ç iz in iz  ve 
seçenekler i  açık layınız .
a)  Görüntü kümesin i  bu lunuz.
b)  En büyük ve en küçük değer i  var  ise  
bu lunuz.
c)  B i re  b i r l iğ in i  ince ley in iz .
d)  Ör ten l iğ in i  ince ley in iz .
e)  Ar tan–azalanl ığ ın ı  ince ley in iz .    

Örnek...3 :Örnek...3 :   
 f :  [─ 1

8
,19)─{0}  →ℝ    f (x)= 1

x
  ver i l iyor

Buna göre f  fonks iyonunun graf iğ in i  ç iz in iz  ve 
seçenekler i  açık layınız .
a)  Görüntü kümesin i  bu lunuz.
b)  En büyük ve en küçük değer i  var  ise  
bu lunuz.
c)  B i re  b i r l iğ in i  ince ley in iz .
d)  Ör ten l iğ in i  ince ley in iz .
e)  Ar tan–azalanl ığ ın ı  ince ley in iz .    
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RASYONEL REFERANS FONKSİYONUNDAN RASYONEL REFERANS FONKSİYONUNDAN 
TÜRETİLEN FONKSİYONLAR TÜRETİLEN FONKSİYONLAR 

g(x)=a. f (x+r )+k  b iç imindeki  
fonks iyonlar ı  f (x)= 1

x
 re ferans 

fonks iyonundan  ç izerken

Adım 1  y=f (x)  r  b i r im so la ( r<0 iç in  | r |  
b i r im sağa)  öte len i r (kaydı r ı l ı r ) .

Adım 2  b i r  önceki  adımda e lde edi len 
fonks iyona a çarpanına göre dara l tma 
geniş le tme uygulanı r.  

Adım 3 b i r  önceki  adımda e lde edi len 
fonks iyon  k  b i r im yukar ı  (k<0 iç in  aşağı )  
ö te len i r  (kaydı r ı l ı r ) .

Burada uygulanacak dönüşümler  s ı rasıy la 
r,a ,k  har f ler i  s ı r lamasıy la  uygulanı r.  

Örnek...4 :Örnek...4 :
g(x)= 1

x−2
 fonks iyonunu rasyonel  re ferans 

fonks iyonu o lan f (x)= 1
x

 fonks iyonu türünden 

i fade edin iz .  Graf iğ in i  ç iz ip ,  n i te l  öze l l ik ler in i  
be l i r t in iz .

Örnek...5 :Örnek...5 :
Tabloyu doldurunuz

r (x)= 1
x
−4 g(x)= 1

x+1
p(x)= 5

x−2
+3

f(x) 
türünden 
ifadesi

Yapılacak 
öteleme/
dönüşüm

Grafik

Örnek...6 :Örnek...6 :
g(x)= −4

x+2
+3 fonks iyonunu rasyonel  re ferans 

fonks iyonu o lan f (x)= 1
x

 fonks iyonu türünden 

i fade edin iz .  Graf iğ in i  ç iz ip ,  n i te l  öze l l ik ler in i  
be l i r t in iz .

Örnek...7 :Örnek...7 :   
Rasyonel  re ferans fonks iyonunun y ekseni  
boyunca negat i f  yönde 3 b i r im ,  x  ekseni  
boyunca poz i t i f  yönde 2 b i r im öte lenmesiy le  
e lde edi lecek fonks iyonun cebi rse l  i fades in i  
bu lunuz.  Bu fonks iyonun graf iğ in i  ç iz in iz .  
Ni te l  öze l l ik ler in i  be l i r t in iz .

Örnek...8 :Örnek...8 :
g(x)  fonks iyonu e lde ed i l i rken rasyonel  
re ferans fonks iyonunun üzer indeki  y  
değer ler in i   önce 4 kat ı  i le  eş ley ip  ardından x 
eksenine göre yansıma dönüşümü 
uygulanmışt ı r.  Sonra x   ekseni  boyunca 
poz i t i f  yönde 1 b i r im,  y  eksen i  boyunca
negat i f  yönde 2 b i r im ö te leme 
uygulanmışt ı r  .Buna göre,  fonks iyonun 
cebi rse l  i fades in i  bu lunuz ve graf iğ in i  ç iz in iz .
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Örnek...9 :Örnek...9 :
g(x)  fonks iyonu e lde ed i l i rken,  rasyonel  
re ferans fonks iyonunun cebi rse l
temsi l inde tüm bağımsız değ işkenler ine
3 ek lenmiş ve e lde ed i len bağıml ı  değişken in  
4  kat ı  a l ınmışt ı r.  Buna göre,  g(x)  fonks iyonun 
cebi rse l  i fades in i  bu lunuz.  Bu fonks iyonun 
graf iğ in i  ç iz in iz .

  

Örnek...10 :Örnek...10 :
Bir  iş in  b i r im zamanda yapı lma hız ına güç 
deni r  ve P (wat t )  i le  göster i l i r.  
Yapı lan iş  W ( jou le) ,  iş in  yapı lması  iç in  
geçen süre t  (sn. )  o lmak üzere güç 
W=Pt
şek l inde i fade edi lmektedi r.
Yapı lan 1000 jou le iş in  yapı lma süres i  t  ve 
gücün t 'ye bağl ı  fonks iyonu P( t )  o lmak üzere
a)  P fonks iyonunun graf iğ in i  ç iz in iz .
b)  Fonks iyonun ar tan─azalanl ığ ın ı  cebi rse l  
o larak   ince ley in iz .
c)  Fonks iyonun b i re  b i r l iğ in i  cebi rse l  o larak   
ince ley in iz .
ç)  P fonks iyonunun tanım kümesin i  1≤ t≤  100 
ara l ığ ın  a larak graf iğ in i  ç iz in iz .  Bu ara l ık ta  
gücün en büyük ve en küçük değer ler i  kaç 
wat t  o lur?

Örnek...11 :Örnek...11 :
Fare ler  üzer inde deney yapan b i r  
araşt ı rmacı ,  b i r  i lac ı  ku l landık tan sonra  
kandaki  i laç  mik tar ı  çeş i t l i  zaman ara l ık lar ı  
iç in  ö lçmüştür.  E lde et t iğ i  değer lere bakarak  
i lac ın kandaki  yüzdel ik  konsantrasyon 
değer ler in  çoğu zaman rasyonel  bir  
fonksiyonla  model lenebi leceğin i  
düşünmüştür.  Bu i l işk iy i   (0<t⩽100 iç in )  
C (t )= a

b+t
−c  b iç iminde matemat ikse l  o larak 

model leyebi leceğine karar  vermişt i r.  

   
• C(t ) :  kandaki  i laç  konsantrasyonu nun 

yüzdesi  (örneğin % mg/L) ,
•   t :  i lac ın ver i lmesinden  sonrak i  süre 

(saat ) ,

•   a ,b  c :  deneysel  o larak bel i r lenen 
poz i t i f  sabi t lerd i r.

Deney sabi t ler i  a=600,  b=20  ve c=5 
a l ındığında
a)  Model in  graf iğ in i  ç iz in iz .
b)  Bu fonks iyonun n i te l  öze l l ik ler in i  be l i r t in iz .
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