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KAREKÖK FONKSİYONLAR VE NİTELKAREKÖK FONKSİYONLAR VE NİTEL
ÖZELLİKLERİÖZELLİKLERİ

    Günlük yaşamda  b i rçok a landa 
(mühendis l ik -mimar i  g ib i )   yapı lan 
hesaplamalarda karekök fonks iyonu hayat ı  
ko lay laşt ı ran matemat ikse l  b i r  araçt ı r.

f :  [0 ,  ∞)→   [0 ,  ∞) ,   f (x)=√ x i le  model lenen 
f  fonks iyonu karekök referans fonks iyonu 
o larak adlandı r ı l ı r.

Örnek...1 :Örnek...1 :   
Gerçek sayı larda tanıml ı  f (x)=√ x  
fonks iyonunun gra f iğ in i  
i )  aşağıdak i  tab loda seç i lmiş  bazı  değer ler i   
bu larak ç iz in iz .  
i i )  n i te l  öze l l ik ler in i  be l i r t in iz .

x 0 1 2  9  25
y 2 4

ii)
a) Tanım kümesi

b) Görüntü kümesi

c) Sıfırı

d) İşareti

e) Artan/ azalan
arlıkları

f)  Maksimum 
Minimumu

g) Örtenlik

h) Bire-birlik

ı) Tekliği-Çiftliği

Örnek...2 :Örnek...2 :
[1 ,25]  tanım kümesinde  f (x)=√ x 
fonks iyonunun gra f iğ in i  ç iz in iz .  Ni te l  
öze l l ik ler in i  be l i r t in iz .

KAREKÖK REFERANS FONKSİYONUNDAN KAREKÖK REFERANS FONKSİYONUNDAN 
TÜRETİLEN FONKSİYONLAR TÜRETİLEN FONKSİYONLAR 

g(x)=a . f (x+r)+k  b iç imindeki  
fonks iyonlar ı  f (x)=√ x re ferans 
fonks iyonundan  ç izerken

Adım 1  y=f (x)  x  ekseni  boyunca  r  b i r im 
so la ( r<0 iç in  | r |  b i r im sağa)  
öte len i r (kaydı r ı l ı r ) .

Adım 2  b i r  önceki  adımda e lde edi len 
fonks iyona a çarpanına göre dara l tma 
geniş le tme uygulanı r  

Adım 3 b i r  önceki  adımda e lde edi len 
fonks iyon  k  b i r im yukar ı  (k<0 iç in  aşağı )  
ö te len i r  (kaydı r ı l ı r ) .
Burada uygulanacak dönüşümler  s ı rasıy la 
r,a ,k  har f ler i  s ı r lamasıy la  uygulanı r.  

Örnek...3 :Örnek...3 :
Aşağıdak i  fonks iyonlar ın  graf ik ler in i  f (x)=√ x 
fonks iyonu graf iğ inden öte lemeler  yo luy la  
e lde edin iz

g(x)=5√ x h(x)=3√ x−2 r (x)=−√ x−4
f(x) 
türünden 
ifadesi

Yapılacak 
öteleme/
dönüşüm

Grafik

Örnek...4 :Örnek...4 :
h(x)=3√ x+2−1  fonks iyonun graf iğ in i  ç iz in iz .  
Bu fonks iyonun n i te l  öze l l ik ler in i  be l i r t in iz .
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5 kat dikey germe x ekseni boyunca pozitif 
yönde 2 br öteleme 
3 kat dikey germe

x ekseninde yansıma 
y ekseni boyunca negatif
yönde 4 br öteleme

x ekseni boyunca 2 birim negatif yönde öteleme, 
3 kat dikey germe ve y ekseni boyunca negatif yönde 1 birim öteleme

y ekseni kesim noktası için x=0 verilir.

x ekseni kesim noktası (yani fonksiyonun sıfırı için ) y=0 verilir.
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Örnek...5 :Örnek...5 :
h(x)=−2√ x−3+4  fonks iyonun graf iğ in i  ç iz in iz .  
Bu fonks iyonun n i te l  öze l l ik ler in i  be l i r t in iz .

 

Örnek...6 :Örnek...6 :
Karekök referans fonks iyonunun y ekseni  
boyunca negat i f  yönde 3 b i r im ,  x  ekseni  
boyunca poz i t i f  yönde 2 b i r im öte lenmesiy le  
e lde edi lecek fonks iyonun cebi rse l  i fades in i  
bu lunuz.  Bu fonks iyonun graf iğ in i  ç iz in iz .  
Fonks iyonun  n i te l  öze l l ik le r in i  be l i r t in iz .    

Örnek...7 :Örnek...7 :
Bir  g(x)  fonks iyonu e lde ed i l i rken karekök 
re ferans fonks iyonunun cebi rse l
temsi l inde bağımsız değişkenin in  2
faz lasının a ld ığı  değer in  kareköküne 5 
ek leme yapı ld ığ ı  b i l in iyor.  Buna göre,   g(x)  
fonks iyonunun cebi rse l  i fades in i  bu lunuz.

Örnek...8 :Örnek...8 :
Bir  g(x)  fonks iyonu e lde ed i l i rken,  karekök 
re ferans fonks iyonunun graf iğ indeki  
nokta lar ın  x  eksenine o lan uzak l ık lar ın ın  3  
kat  ar t t ığ ı  görü lmektedi r.  Buna göre,   g(x)  
fonks iyonunun ceb i rse l  i fades in i  bu lunuz.

Örnek...9 :Örnek...9 :
f (x)=√ x fonks iyonundan türet i len  
g(x)=a √ x+r+k (a ,k ,r∈ℝ ,a≠0) kareköklü 
fonks iyonlar ın  n i te l  öze l l ik le r in i  a , r,k  
parametre ler ine göre genel ley in iz .

Örnek...10 :Örnek...10 :
g(x)=a. f (x+r )+k fonks iyonu  karekök referans 

fonks iyonundan e lde edi lmiş t i r.Bu 
fonks iyonun min imum noktası  (2 ,  4)   ve (10,  
10)  noktasından geçmektedi r.  Buna göre r.a .k 
kaçt ı r?

Örnek...11 :Örnek...11 :
Karekök referans fonks iyonunun üzer indeki  y  
değer ler in i   3  kat ı  i le  eş leşt i r i lmiş ,  sonra e lde 
edi len nokta lara x  eksenine göre yansıma 
dönüşümü uygulanmış,  sonrada s ı rasıy la  
e lde edi len nokta lar  x   ekseni  boyunca poz i t i f 
yönde 1 b i r im,  y  ekseni  boyunca poz i t i f  
yönde 2 b i r im öte lenmişt i r.  E lde edi lecek 
fonks iyonun cebi rse l  i fades in i  bu lunuz.   

Örnek...12 :Örnek...12 :
f (x)=4 √ x+2 fonks iyonun  ar tan azalan o lduğu 
ara l ık lar ı  bu lup eğer  varsa min imum 
maksimum değer ler in i  be l i r t in iz .  (Cebi rse l  ve  
graf ik ler  üzer inden inceley in iz . )  

Örnek...13 :Örnek...13 :
Bir  drone un havada ka ldığı  süreye ( t )  göre  
bataryasının do lu luk yüzdesi   f ( t )
f (t )=102−2√t+1
 o lmak üzere  fonks iyonu i le  model lenmişt i r.
Buna göre
a)  havadaki  hareket  baş ladık tan kaç dak ika 
sonra batarya dolu luğu yüzde 50 nın  a l t ına 
düşer.
b)  Drone un Havada ka lab i leceği  en uzun 
süre kaç dak ikadı r?
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x ekseni boyunca 3 birim negatif yönde öteleme, 2 kat dikey germe,
x ekseninde yansıma ve y ekseni boyunca 4 birim pozitif yönde öteleme

karekök referans fonksiyonunun kuralını ve gerekmesi durumunda grafiğini 
hatırlamanız şarttır.

soruda özet olarak 4 kat dikey germe yapılmıştır. 

Tanım Kümesi 
Görüntü Kümesi

karekök içi negatif olamaz

4 kat dikey germe ve y ekseni boyunca pozitif yönde 2 birim öteleme 
yapılarak grafik çizilir


