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ASAL SAYI

1 ve kendisinden baska pozitif tam sayi
bdleni olmayan , 1 den buyuk dogal
sayllara asal sayi denir. {2, 3, 5, ...}

O 2 den baska ¢ift asal sayi1 yoktur.
O 2 en kiguk asal sayidir.

n dogal sayi olmak tzere 2(2 )+1
bicimindeki sayilara Fermat asal sayilari
denir. En ¢ok iki basamakli Fermat
asallarinin toplami kacgtir?

Ncog = 2|.|-(::.3
n=\) = 2"-}-]:6_
n=71 = b L =13
N=3=> 2+1=25%_3y Ja

+QFIJM j_ <
=

17!+ 1 <p < 17! + 13 kosulunu saglayan kag
p asal sayisi vardir?

aradaki sayilar paranteze alinabilir, dolayisiyla asal olamaz.
omegin 17!+5 sayis1 5 parentezine alinabilir. 17!1+5= 5.x+5 tlriindedir
5 ve 5 den blylk en az iki farkli garpani oldugundan asal olamaz

ARITMETIGIN TEMEL TEOREMI
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Aritmetigin temel teoremi: Birden blylk
her tam say! sonlu sayida birbirinden
farkli asal sayilarin ¢carpimi olarak

yazilabilir ve bu yazilis tek tarladdar. \

N—

ASAL CARPANLARA AYIRMA

1 den biyuk bir dogal sayinin asal

carpanlarinin carpimi seklinde

yazilmasina sayinin asal ¢carpanlara

ayrilmasi denir.

x, y farkli asallar olmak tzere,
A=x".y"

yazimi A'nin asal ¢arpanlarina ayrilmis

bicimidir.

X ve y sayilari A’'nin asal ¢arpanlaridir.

45 sayisinin

a) asal carpanlarina ayrilmis halini yaziniz.
b) pozitif ve negatif bdlenlerini yaziniz.

c) pozitif bélen sayisini hesaplayiniz.

453 a) 45= 3¢
‘; f_ L) 1,3,59,5,45 (w 4@*4*"‘)
| c) faa;IJﬁj[ bien soyn (Fb\ss;—_ 6

Dogal sayilarin pozitif bélen sayisi ile asal
carpanlari arasinda nasil bir iligki vardir?

p'ozitif bdlen sayisi bulunurken sayi asal garpanlarina ayrlir. Asal bélenlerin
kuvvetlerine birer eklenerek elde edilen garpim sonucu pozitif bélen sayisini verir.

&mﬁv‘ A= xg-\cj‘o.a-_c e ~———a:| — L4l
K/KI y’ E, Ll
Pbo = G41) (bt l)(c +1) £k ; Sl
v

A=x".y" seklinde asal ¢arpanlarina
ayrilmis sayinin (m+1)(n+1) tane pozitif
bdleni dolayisiyla 2(m+1)(n+1) tamsay!i
bdleni vardir

Verilen bir A pozitif tam sayisi
A=2%.3>.5°.79.

biciminde en ki¢cik asal sayidan baslanarak,
hi¢c bir asal sayl atlanmadan sayinin en
blyuk asal ¢carpanina kadar olan asal
sayltlarin Usli ifadeleri kullanilarak yaziliyor.
Sonra kullanilan asal sayilarin usleri sirayla
yazilarak bu sayinin kodu olusturuluyor.
Ornegin 35 sayisi 35 = 2°.3°.5%.7% pigiminde
yazildiginda bu sayinin kodu 0011'dir.

Buna gore

a) 693 sayisinin kodu kagtir?

b) kodu 001102310 olan sayinin pozitif bdlen
sayisi kactir? (her bir kuvvetin rakam
oldugunu kabul edelim)

2) 693=3"21
693 (3  2°a55°3" W
2

;; % Kod 2 D2011

L) 001102310
1930 5 ) 1% 1t e

en sagdaki 0 anlamsiz, devami da olsa
sayida o asallar olmadigindan 0 olmali

Sifreli bir yazismada kullanilan Latin
alfabesindeki harfler alfabetik siralamaya
gOre 2'den 30'a kadar numaralandirilir. Daha
sonra bu sayisal degerler asal ¢arpanlarina
ayrilir ve kullanilan metin asagida aciklanan
yontemle sifrelenir:

* Harflerin sayisal karsiliklari yazilr.

* Yazilan sayilar asal ¢carpanlarina ayrilir.
Asal carpanlari kiicikten biytuge gore soldan
safa dogru capim bicimde yazilarak sayilar
ifade edilir.

e Her bir asal ¢carpanin kuvveti yanina
yazilarak harfin sifreli karsiligr olusturulur.

Ornegin Pi kelimesi

P 21 37! 3171

I 13 13! 131

Ve bu sekilde Pi kelimesinin sifrelenmis hali
3171 131 dir. Buna gore BAAL kelimesini

sifreleyiniz.
B 13 3" gaAL =3\ 21 21 24
Alx |2

o

|

L\ 16
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Ornek...7 :

9' saylsml asal carpanlarina ayiriniz

B

//P
- 4

=

DR LI

31

Ornek...8 :
A, x ve y tam saylilar olmak lzere,
80!=2*.5Y.A
ise x ve y en ¢ok kacgtir?

R
J

2|1 LT
i_h‘ 2
}? L Jpa =17
i
| 4

Ornek...9 :
Say1 Pozitif bélenleri Negatif bolenleri

A 124552250 | abgl0,-209

‘4 y ¥ v
“-\"-2 =h
Bir A sayisinin pozitif ve negatif bélenlerinin
bazilari verilmistir. Buna gore x+y+a+b+c*d+z
kactir?

CHo+20 + (-) ¢ ({4 =
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2. yol olarak sdyle distnebiliriz. Pozitif ve negatif bolenlerin toplami
0 olmali. gériinen sayilarin toplami 1+2+4+(-10)+(-20)=-23 ise

EBOB (OBEB)

ikisi birden sifir olmayan a ve b tam
sayilarinin ikisini birden bdlen en blylk
pozitif tam saylya bu sayilarin en buyuk
ortak béleni (EBOB) denir ve
EBOB(a,b)=x biciminde gdsterilir.

EBOB bulunurken sayilar asal
carpanlarina ayrilir. Ortak asal
carpanlardan en kicik uslulerin carpimi
bu sayilarin EBOB unu verir.

goérinmeyenlerin toplami 23 olmali

—
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Ornek...10 :
451-1 sayisinin sondan kag¢ basamagi 9 dur?
45! sayisinin sondan 0 sayisi ile 45!-1 sayisinin sondan 9 saysisi

aynidir.

psl= w'.a  (pewmt

1{\’5- (s'e Lakaale va\iJV)

hf\S;,;_
3
I

gy ~W\o“'vr)

4sl seyUawm gondar 10 laa_):-o‘s\ 0
o\L]de/\ ut I__\

Yot M3 (ondon

Ornek...11 :
360.x=y? esitligini saglayan en klglk x ve y
pozitif tam sayilarini bulunuz.

sg«‘\d\nu. nr\hl\L .
9 bpgnel I Aw,

760 ] 9_3. 37—_ T [‘ dL f(eai:tlc;lkr;eaﬁoldakl kuvvetler 2nin
. 17: Y= 005 (pumtanes)
b \s x=lo=>  24.3usiyt
b
T 3; JMV\ = 21-3 &
| =&

4

Ornek...12 :
Tabloyu inceleyiniz
Say1 15 12
Bélenler | V,3,5,15 liz,3u,6,12-
Katlar 15730,05:60,%T,., | 12,2636, 48,60,72 {+0
Asal '3 12 S| L
Carpan 5 |s 6L 6 5|2
Algoritmas1 | 33 3 Is|2
| 1 6|5
)
Asal s 11
Carpan A Ln/\fé
Agaci T Z\/
2 3
Cebirsel 153! 6! 9
Gosterim > (2=2>3
EBOB 3
EKOK 2L 2\ _ g
Ornek...13:

240 ve 672 sayllarinin EBOB degerini Asal
Carpan Algoritmasi yoéntemiyle bulunuz

2o 3|2+t ) = 4
240 =2, g
5 31s g Foob (w067 =273 <4
o g |+
3o Q4 (s
s ui- |- —+
Ic Ll 13
'y 3 5+_
| + |3 —
l
Ornek...14 :

8, 12, 18 sayilarinin EBOB degerini Asal
Carpan Algoritmasi yéntemiyle bulunuz

£ 18) 2 ()
i 6 ol Esog (§,28) = Z
2 3 I |2
L3 3 |3
| 3 \3
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EBOB OZELLIKLERI

1) EBOB(a,b)=EBOB(b,a)=EBOB(-a,b)
2) EBOB(a,b+c.a)=EBOB(a,b)
3) EBOB(a,b) < min{]al,|b]|}

4) EBOB(a,b)=1 ise a ile b aralarinda
asal sayidir.

Ornek...15:
96,112,120 litrelik farkh tardeki yaglar
birbirlerine karismayacak sekilde en az
saylda cam siselere konulacaktir. En az kag
sise gerekmektedir ?

en az sayida sise igin en blyuk 6lcekli sise gerekir.
en buyuk olcekli sise hacmi =ebob (96,112,120)

¥ st €9 ot 3
2y 23 39 |z +4

2 | 1S ] a

! ¥ . =ul

bir obeb okek probleminde aranan say! verilenlerden kiiglikse
genel olarak obeb Uzerinden digtiinmek mantiklidir.

Ornek...16 :

Boyu 120 metre eni 72 metre olan dikdoértgen
bicimli bir arsanin etrafina esit araliklarla ve
koselerine birer tane gelecek sekilde agag
dikilecektir.

Bu is icin en az kac agac¢ gerekir?

= en az agag i¢in en uzun esit mesafe
gerekir. mesafe=obeb (120, 72)

119 Fo gy okb= 2
1T J 34 ‘9596“’9\‘)”‘ Ll?,o-\-%l). L =
g 3 o

sayilarn herbiri 8 e bollnur diye duslnerek 8 le basladik.
tek boyutta gevre , iki boyutta alan li¢ boyutta hacim ile diigtnebiliriz
bu tarz sorularda

EKOK (OKEK)

Sifirdan farkli a ve b tam sayilarinin
katlarindan en kuguk olup ortak olanina
bu sayilarin En Kiigiik Ortak Kati
(EKOK) denir.

EKOK bulunurken sayilar asal
carpanlarina ayrilir. Ortak asal
carpanlardan en buyuk Uslileri ve ortak
olmayan c¢arpanlarin ¢arpimi bu
sayllarin EKOK unu verir.

Uyari Metin boyunca ebob ile obeb, ekok
ile okek ayni anlamlarda kullanilacaktir.

www.matbaz.com
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Ornek...17 :
EKOK(36,120)="?
3¢ [ 20
13 bo
3 Jo
9 Ly
3 3

| T
l

Evok (34,f0) = 25355

= 3‘0
Y

Wl wppes p

EKOK OZELLIKLERI

1) EKOK(a,b)=EKOK{(b,a))
2) EKOK(a,b) > max{|al,|b|}

3) EBOB(a,b).EKOK(a,b)=a.b

Ornek...18 :
X,y,z birbirlerinden farkli asal sayilardir.
A:Xzoy.z3
B:X-y3.22
C=x*2z
EKOK(A,B
M ifadesinin esitini bulunuz
\<’1l y’so’z] — va?_iL

XeZ

olduguna gore,

Ornek...19:
Biri 18 dakikada, digeri 24 dakikada calan iki
alarm saat 07.20 de beraber caldiktan sonra
ayni gun en erken saat kacgta tekrar calar?

aranan sure igin 24 ve 18 im kati olacagindan ekok ile baslayalim

1€ 20 |2 ez 230272
S (» 2

9 ¢ = 03, W
- S {3 [, v2

3 | |3 +

( 08, 34

-2
Ornek...20 :

A, a,b,c birer dogal sayidir.
A=24.a+2=15.b+2=18-.c+2 olduguna gore ,
1000 den kiicik en ¢cok tane A degeri vardir?

A-2=242=I1SI=Uc
- 2L, 1S, (8 M ol lehde
Ol (1-14”5’[8\ = 9_:". 3L.§: géo

2 1 8\ _ E
e sy (€T
b 15 b = 360. 2
3 15'33 3 A '?LJ: Ae ?1,;61,;zz§
| 5 23 ol N
ST 3_].%1/‘
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Ornek...21 :
Meri¢ elindeki cevizleri 3 erli 5erli ve 8 erli
saydiginda her seferinde 2 cevizi artiyor.
500 den fazla cevizi olan Meri¢'in elinde en
az kacg ceviz vardir?

C: 3;&.{_2: SJ{,L: ft+2_

C-) = 3,<:§j::8%:

C—2 = ook (3,578 = k.20
C=12042 — k=f =D Cowsr — 4§

—“’-l\)l

Ornek...22 :

1000 den en kic¢uk hangi dogal sayiyl
cikarirsak elde edilen sayl 12 ve 15 e tam
olarak bélianur?

000~ x = 129 =(S c
Trecis ket olek (12 5)=60

[ — X = éo.(\_a K:—[,O/ n=!b

40 QIUJ‘IIA'@,\

Ornek...23 :

Boyutlari 8 cm,15 cm ve 20 cm olan tuglalar
kullanarak hacmi en kuguk ve i¢i dolu bir kip
yapilmak isteniyor. En az kag tugla kullanilir?

[l =k olek (815, 20)

e %/wot ) kgdr = 120k
f\'_/_\___ ‘l’uj{DMyD\ — \20.120020

< 2.5 29
= |S-¥.6
= 10 odet

Ornek...24 :

EKOK(A,B)=120 ve EBOB(A,B)=6 ise A+B
kac¢ olabilir?

A‘.’:él(] AB = &bk(ﬂlé)-olﬁb("}lg)
h=6L,
kleL 6k,.éh: ]wa 6
LY DY) WLil, = 20
2ol gral Loy A 1R | A48
L >~ % || 124
s 4 3ol 54
20 39 2y

[Lo] ¢

Ornek...25 :
En buyuk ortak bdéleni 24 olan birbirinden
farkli 3 sayinin toplami en az kagtir?

D\W-btxly(t)ZZQ
x =u,

y=4¢g
+ =32

Kyt = 1Ly,

y =ik, E=24kg

Ornek...26 :
En kicuk ortak katlari 80 olan birbirinden
farkli 3 sayinin toplami en ¢ok kacgtir?

OL‘%L, (Xky\ 1\;):20 - X:i'g_ y:ﬂ
‘ 2
—=%0
x =30 %
Yy =uo
T z= 2.0
Aty+x =149
Ornek...27 :

6 ve 15 gunde bir ayni limandan sefere ¢ika
iki gemi Pazar guni beraber sefere
¢ikmiglardir. Buna gore 10.defa beraber
sefere hangi gun ¢ikarlar?

lL’]uc_VLu\a ldday™ i‘bﬂ (&N{a‘}'?a,z/_.
D{bbh (b:lh—]:JO

N 2, 9
~3 -

V2210

Jeer Tk S3qUL 20.9=- 2%
230 n - |
1_,?- ’__.Z‘s it ) 91 8o rdY = E,\MLEJ‘C
69
5
Lh
Ornek...28 :

X ve y aralarinda asal sayilardir.
EKOK (x,y)=840 ve y:478+33 olduguna
gore y kagtir? \/

zugk(x#):x.# olwr Xy = WB+33x

FLO = (I +33x

Y=U8_ 435 x=2L
72C
y=3¢



