FONKSIYONLAR - 3
GRAFIK GiziM VE YORUMU

DOGRUSAL FONKSIYONLARIN GRAFIKLERI

f:R->R olmak Gzere f (x)=mx+n
fonksiyonunun grafigi dik koordinat
sisteminde y =mx+n dogrusunun grafigini
belirtir. Bir dogrunun grafigini ¢cizmek i¢in
bu dogrunun gectigi en az 2 noktaya
ihtiya¢ vardir. y=mx+n denklemini
saglayan en az 2 tane sirali ikili segilip
bu sirali ikililer dik koordinat sisteminde
isaretlenir ve isaretlenen noktalar bir
dogru olusturacak sekilde birlestirilip
dogru cizilir.

Ornek...1:

f:R>R olmak lUzere f(x)= x+4 fonksiyonunun
grafigini ciziniz.
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Ornek...2 :
f:R=>R olmak lGzere f(x)= 8— =

fonksiyonunun grafigini glzmlz

I

Ornek...3:
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Ornek...4 :

_| =X, x<0 ‘ .
f(x)—[ ol >0 fonksiyonunun grafigini
ciziniz.

!:._N\-_ Hf— X""‘
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o ¢ 0 ||
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Ornek...5

-2, x<0

f(x)={ X 0<x<4 fonksiyonunun grafigini
X+2 x=4

ciziniz. - XD

y__K

Ornek...6 :
Grafik bir bitkinin boyunun
zamana gore degisimini
vermektedir buna gore

Boy (cm)

bitkinin boyu ka¢ yil sonra
f:R=>R olmak tizere f(x)= -6 fonksiyonunun 40 cm olur? 28
grafigini ciziniz. H:‘.:M'K’*"\ ~M = ﬁ:rz 10 .
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Ornek...7 :

Su Miktari (LT)
A

Sekil hacmi 240
litre olan bir

havuzun 240
tabanlvndakl bir 220
muslugun

aclimasiyla
havuzda kalan su
miktarinin

»

zamana gore
degisimi
verilmistir. Buna
godre havuz hag
saatte bosalir?

gk

X \
17 2oLT 7 = 12,9=36
)
gt 2 6 daliko
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Ornek...8 : g
Sekilde A ve B Nifus (milyon) z
Ulkelerinde nifusun
= . . A 2
zaman bagl degisimi B
verilmigtir buna gére 150
bu iki Glke nufusu \J
arasindaki fark nifus 120
sayimi yapiimaya 100
baslandiktan kag yil
sonra 180 milyon Zaman
our? a4 5glda 30 MAjm (y1l)
A S 20
[ 9 L2 4 7)

Inol”
oo 10 ailyen ,F,rL) krj{‘ 2 arty

29 LT 3t3(a\jnf

8 Zaman
(dakika)

FONKSIYON GRAFIGi OKUMA

y=f(x)

x~
>‘>..,A
1
o
4
x

(z, k) ikilisinin analitik dizlemdeki
goruntisi A noktasidir.

» z sayisina apsis, k sayisina ise ordinat
denir.

» A(z, k) noktasi y = f(x) fonksiyonunun
grafigi Gzerinde ise f(z) = k yazihir.

» A(z, k) noktasi y = f(x) fonksiyonunun
grafigi Uzerinde ise f (k) = z yazilir.
Burada f* ifadesi f kuralinin ters
bagintisidir (10. sinifta detayli olarak
islenecektir) [ f(x)=y, f"*(y) = x ]

» Yukarida verilen grafikte x degerleri
[a,b] araligindan secildigi i¢cin tanim
kimesi [a,b] , gOruntd kimesi ise [c,d]
kimesidir.

Tanim Kiumesi : [ a,b)

Goérantd Kuamesi : (c,d]

Ornek...9:

Asagida grafikleri verilen fonksiyonlarin
tanim ve gorintid kimelerini yaziniz

Ay

y=f(x) Ay

9 ,x 4 )
-6 1 "
» X
-2 -6

TK. (_:6, 9] T -6F)
G [0, 3]
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130-20
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Ornek...10 : )
Yandaki grafik y=f(x)
y=f(x) >
fonksiyonuna B[ N6 T, x
aittir. Buna gére -4
istenilenleri 3
bulunuz?

2= 0O f)= -2

d) f(0)= -\

b) f(6)=

e) fonksiyonun alabilecegi en biiyuk deger = 5

f(x) = 0 denkleminin ¢6zim kiumesi

y = f(x) denklemiyle verilen
fonksiyonunun (varsa) x eksenini kestigi
noktalarin apsisleri, f(x) = 0 denkleminin

gercek (reel) sayilar kiimesindeki ¢6ziim [\
kimesidir.

S
. 4 o
Ornek...11 : 6 ©
Yandaki grafik y=f(x) N
fonksiyonuna aittir. Buna =3 7 g
goére istenilenleri bulunuz? /™ | -
e ©
) f(k)=0 ise k kac olabilir? £
a =0 ise k kag olabilir? = -
le=2 VvV kxb v k=¥ g
2

\

£(0)+1(4).1(9 L0.£00) = 6 o-)

SYLECATINY £ =3

c) tanim kimesindeki ka¢ a tamsayisi i¢in
fl@<odir? =3 9 19 — 3 .-le:{//*

Ornek...12 :
Yandaki grafik
y=f(2x+5) fonksiyonuna
aittir. Buna gore
istenilenleri bulunuz?

@ @) 13=3
a)f(13)=? 2 //

CREFIF
(-3~0) > fd=-2
(0] > £(19)= 0

AN

0-1
Sy
_\//

—

-~

Ornek...13 : y
Yandaki grafik y=g(x+3) t B
fonksiyonuna aittir. JA y=9(x+3)
Buna gore istenilenleri 3/ N TN710 . «
bulunuz? 11 4 5 >
-2

(07) > 9(3)=F

) 9(#3)+9(0) = ?
AL (~3,4)> 9 (0) =~

=3

~|

b 9(13)+0(3).900) _, (19 1) 5812

~9 jg—z(gg? 9 foriay01=7
R (3-4)3 (9=~
D-—2-6 —19 (4,0)»—-53(7’\20
=9 (55) 5 9(3) =5
; o 347
Ornek...14 : - 7
Yandaki grafik y=h(x) 6
fonksiyonuna aittir. ; - X
a) h(x)=0 denkleminin kag y=h(x)
koku vardir? 3 bzl
b) h(x)=-1 denkleminin ka¢ koki vardir? 3 kel
c) h(x)=8 denkleminin ka¢ kdoku vardlr?kbk ja{c
331-&_1 Grlj?\ef
Gl RN Gra !
leextt gt rokAslac
Sagiler
Ornek...15 :

f(x) = 4x — 28 fonksiyonunun x eksenini
kestigi noktanin apsisi kactir?

¥y=0 4g28=0 x=7

Ornek...16 :

f(x)=x*—ax+b fonksiyonunun x eksenini
kestigi noktalarin apsisleri 1 ve -2 olduguna
goOre, y eksenini hangi noktada keser?

y=0= x=l R =-2
1—35b =0 M= KX~ L
bUegtb=0 7 xc0 y=-2
3=~ bs~—-2
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DUSEY DOGRU TESTI

Bir grafikte y eksenine ¢izilen paralel
dogrular grafigi birden fazla noktada
kesiyorsa o iliski (esleme) fonksiyon
degildir.

Y

y=g(x)

daima tek noktada kesiyor)

y=g(x) , [a,b] tanim arahgi

y=f(x) , [a,b] tanim araligi icin
fonksiyondur. (disey cizgiler grafigi

dedildir. (disey ¢izgiler grafigi bazen
birden fazla noktada kesiyor)

0% Wb

icin fonksiyon

Ornek...17 :
Hangi grafik bir fonksiyona

a) £ o Ak W n

y=f(x)

c)

y
[ y=f(x)
fociyen
d ool

Q«i
ddiey qws,\zr

ra [ JQuM ]
lj«lwa hesoreli

ait olabilir?

b) -(:& l\k)lja \

y=f(x)

www.matbaz.com

d

) /H: y=f(x)
— .

R
NG

Jfo(\\f_ﬁ on
L5

Ortenlik—iginelik i¢in Yatay Dogru Testi
Bir fonksiyonun 6rten mi igcine mi
oldugunu anlamak i¢cin deger
kimesinden secgilecek her elemanina
karsilik tanim kiimesinden bir elamanin
eslesip eslesmedigini bilmek gerekir.
Grafikten bunu anlamanin yolu goérintisi
arastirilacak eleman i¢in i¢cin x eksenine
paralel bir dogru cizilir ve bu dogrunun
grafigi kesip kesmemesine gore karar
verilir

Ornek...18 :

Sekildeki fonksiyonun ,
deger kiimesi Reel y=x

sayllar kimesi ise
fonksiyon icinedir. -
Eger deger kiimesi >

[0, o ) alinirsa
fonksiyon ortendir

Ornek...19 :

Sekildeki fonksiyonun s
Reel sayilar kiimesinde y=

fonksiyon mudur? M#
srin — =
£ 0de? 3:70’\(]\'\/ ,71_ >

Ornek...20 : y

ey k0
Sekildeki fonksiyonun
deger kimesi Reel L N

sayllar kiimesi ise bu
fonksiyon orten midir? ‘\
° -»\M cfa_’:?’ J:(

9ra‘ l( \}K}J é“ﬂm Ve
\Q«)ENU: \fBM O.,Laufh §m§t>
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Bire—birlik igin Yatay Dogru Testi 1) Yandaki grafik

Bir fonksiyonun grafigi ve yatay olarak —f

cizilen farkli dogrular en c¢ok bir defa y= (X). _

kesisiyorsa fonksiyon bire bir dir . Yatay fonks'y9nuna aittir.

dogrular birden gok defa fonksiyon Buna gore

grafigini kesiyorsa fonksiyon 1-1 degildir. istenilenleri

bulunuz?
Ornek...21: y a) f(x+1)=0 denklemini saglayan x
Reel sayilarda tanimli 4 . degerlerinin toplami kagtlr{’? 2
y=f(x) fonksiyonu 1-1 y=t(x = XS SR Kl = .
x¥l=-3 Sx= et 3ebz5

— —> = °
midir? s 7%" * =~k x;.'-:3 7(3"6 —

{‘.(xr)=—F<"9~J oy 1(31+1(5).1(0) {45 o -3 =3
- 4@:! f(6)+1(7) ~3+9 =)

e
F
»

c¢) Asagidaki tanim araliklari igin f bire—bir midir?

i) [-5,0] iii) [0,7] )
) A (| &3
Ornek...22 : R
Re?é S)a¥'|a|£df"‘ tan|mll| L y=f(x) d) £[-5,00) ~ R fonksiyonu. orten midir? - al .
y=f(x) fonksiyonu 1- £ | =3 den kol 7 P mlyal,
midir? :?L: o 0103 I “
— » X :
-1 i 74~ 5
\ja-hs\y c,fzzlx/ "%
=
kel Yokbods hotye E| 2) Yandakigrafik y=h(2x+3)
z fonksiyonuna aittir. Buna y=h(2x+3)
= gore istenilenleri /i gl
2 bulunuz? 3/ \5--oes X
2. 6 79
h(15)+h(3) _
\J h(17)-h(21] (é 5)s h(151=5
f(x)=x" fonksiyonlarinin grafikleri (D‘O\___/,, L\(‘B\ Q
5+0 :% (+,6) — h(F) b
y y ¢~ 0 4 (3, 0)““3 h(zN=9
A y=x e
\ / 3) Yandaki grafik y=k(x) 47
> x > x fonksiyonuna aittir. 5 y=K(x)
| FPF
4y y a) k(x)=0 denkleminin

y=x y=kix k>0 kag koku vardir?
/ K (f(x) in sifirlarinin sayisi kagtir?)
> x > X b) k(x)=-1 denkleminin ka¢ koki vardir? 3
/ \ c) k(x)=4 denkleminin kag¢ kdoku vardir? 3

4) f(x) = x* — 9 fonksiyonunun x eksenini kestigi
noktalarin blrblrlne uzakhgi kag¢ birimdir?
yz= 0 —y T=9=-0 ¥(=3 ®y==3

DEGERLENDIRME
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5)  f(x)=x*+mx+n fonksiyonunun x eksenini

kestigi noktalarin apsisleri -1 ve 2 olduguna
gore, y eksenini hangi noktada keser?

(""“(Ds ‘—)ﬂ/\ ~ kA= Q
(2,9)-9 LexZatn = O
2&3:-«2’0

L&\ = el = O

FOl= -2

Hangisi reel sayilarda taniml bir fonksiyona
ait olabilir?

Y|
ne -2

—_
=

6)

y=f(x)

VA
T2

y=f(x)

VAR

a9 2

(x

y
j y=r(x)
» X
pind 2 ‘

()

» X

X<l e f(0)=f(2) ise
>1

\ =~ 217

mx+n,
—x*+2n-3,
f(3) kactir?

ICIEN L@
{(3): 94 =3 =

8) Bir akilli telefonun
Uretildigi tarihten
itibaren fiyatinda ki

Fiyat (¢
Jvat®)

N

1800

/

www.matbaz.com

N—

degisim grafigi verilmistir. Akilli telefonun fiyati
kacinci yilda ilk fiyatinin yarisi kadar olur ?

2 3|ch; §00 £ C‘L)Gyﬁ'
< 7< 300 o[\hﬂr%1'l

re Byl

I

9) (X) =|x—3]|-2 fonksiyonunu parcal bicimde
yazarak grafigini ¢iziniz ?

ﬁ X-5 = X273
[¥-2|-~2

[ x4\ * <3
y= %> yz - K

“ Y K| W
s K

51| 0 | 'O

1200
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