
FONKSİYONLAR − 1FONKSİYONLAR − 1

KAVRAM VE GÖSTERİMKAVRAM VE GÖSTERİM

KAVRAM OLARAK FONKSİYONKAVRAM OLARAK FONKSİYON

"B i r  arabanın  a ld ığı  yo l  (x) ,  zamana ( t )  
bağl ıd ı r. "
i fades in in  denklem şek l inde yazı l ış ı  
x  =  v. t  o lur.
Bu denklemdeki  t  bağımsız değişken,  x  
ise bağıml ı  değişkendi r.
Yani  zaman i ler led ikçe arabanın  a ld ığı  
yo l  değişecekt i r.
Buna göre,  arabanın a ld ığı  yo l  geçen 
süreye  bağl ı  b i r  fonks iyondur  deni r.

Örnek...1 :Örnek...1 :
Bir  kenar ı  x  b i r im o lan b i r  karenin  a lanı  
x 2  b i r imkaredi r.

Aşağıdak i  tab loda x '  in  bazı  değer ler i  iç in  
karenin a lanı  hesaplanmışt ı r.

Kenar  (x)   1  2  3  4    5     
A lan   (x 2 )  1  4  9 16  25 

Buradaki  i l işk iy i  
şema i le  göster i rsek

Ver i len bu şemaya
göre,  bağıml ı  ve
bağımsız değişkenler i  yazıp,  bu kura l ı  
fonks iyon b iç iminde bel i r t in iz?

TANIMTANIM

A ve B boş  o lmayan ik i  küme o lmak üzere
A nın  her  b i r  e lemanını  B n in  b i r  ve  
ya lnız  b i r  e lemanına eş leyen i l işk iye 
(kura la)  A dan B ye fonks iyon deni r.

A dan B ye tanıml ı  b i r  f  fonks iyonu
f : A→B

x→y=f (x)
:  veya f :A→B, y=f (x)  b iç iminde 

göster i l i r.

A dan B ye tanıml ı  f  kura l ın ın  fonks iyon  
o lması  iç in

i )  A dak i  her  e lemanın görüntüsü  o lmal ı
(A da  açık ta e leman ka lmamal ı )
i i )  A dak i  her  e lemanın ya lnız  b i r  tane  
görüntüsü  o lmal ı
koşul lar ı  gerçek lenmel id i r.

Örnek...2 :Örnek...2 :
Aşağıda  A dan B ye şemalar ı  ver i len  f ,  g ,  h ,  z
eş lemeler in in  fonks iyon o lup o lmadık lar ın ı  
be l i r t in iz?

Örnek...3 :Örnek...3 :
A dan B ye f  fonks iyonunun
şeması  yanda ver i lmiş t i r.  
f  fonks iyonunu l is te
yöntemi ,  graf ik  yöntemi  i le
yazınız .  Eş lemeyi  b i r  kura l
i le  yazmak is tersek nası l  b i r
kura l  yazabi l i r iz?

f : A→B fonks iyonunda y =  f (x)  
göster iminde x  bağımsız  değişkenin in  f  
fonks iyonu i le  y  bağıml ı  değişkenine 
bağlandığı  an laşı l ı r.
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TANIM, DEĞER VE GÖRÜNTÜ KÜMESİTANIM, DEĞER VE GÖRÜNTÜ KÜMESİ

f : A→B  fonks iyonunun şeması

o lduğuna göre,
A = {a,  b ,  c}  kümesine fonks iyonun tanım 
kümesi ,
B = {1,  2 ,  3 ,  4}  kümesine fonks iyonun değer  
kümesi  deni r.
Bu fonks iyonu l is te  b iç iminde 
f={ (a,2) , (b ,3) , (c ,3) }  o larak da yazabi l i r iz .

A dak i  e lemanlar ın  görüntü ler in in  kümesine  
görüntü kümesi  deni r  ve f (A)  i le  göster i l i r.  
f (A)  = {2 ,  3}  tür

Örnek...4 :Örnek...4 :
Aşağıda ver i len fonks iyonlar ın  tanım (T) ,  
değer  (D)  ve görüntü  kümeler in i  (G)yazınız?

T:
G:
D:

T:
G:
D:

FONKSİYON MAKİNESİ FONKSİYON MAKİNESİ 
f : A→B  fonks iyonunda y=f (x)  göster iminde x  e

g i rd i  y  ye  ise ç ık t ı  deni r.  Bu iş lemi  b i r  
fonks iyona benzet i rsek

Girdi (x) Çıktı (y)

1 5

2 7

3

4

Örnek...5 :Örnek...5 :

Girdi (x) Çıktı (y)

1 6

2 11

3 16

4 21

Şeki ldek i  fonks iyon makines in in  g i rd i  ve  
ç ık t ı lar ı  tab loda ver i l iyor.  Buna göre f (x)  in  
kura l ı   ne  o lab i l i r?

Örnek...6 :Örnek...6 :

Hangi  eş lemeler  fonks iyon bel i r t i r?

1) f :ℕ→ℕ
f (x)=x+3

2)
f :ℤ→ℤ

f(x)=x
2

3)
f :ℤ→ℚ

f (x)=2x−1
3

4) f :ℝ→ℝ
f (x)=√x+3
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UYARIUYARI

Bir  fonks iyonun tanım kümesi  
ver i lmemişse  bağımsız değişken 
seç i leb i lecek  en geniş  ree l  sayı  kümesi  
düşünülür.

Örnek...7 :Örnek...7 :
f (x)  = 2x +  3 ise f (4)  kaçt ı r?

Örnek...8 :Örnek...8 :
f (x)  = x 2 +4x−7 ise f (0)+ f (1)  kaçt ı r?

Örnek...9 :Örnek...9 :
f (  2x–3 )  =  4 – 3x o lduğuna göre,  f (1)  kaçt ı r?

Örnek...10 :Örnek...10 :
f  (  x+2 )  =  5x – 1 o lduğuna göre,  f (6)  kaçt ı r?

Örnek...11 :Örnek...11 :
f  (  x 2 +2x+6 )  = 3x 2 +6x+20 o lduğuna göre,  
f (−3)  kaçt ı r?

Örnek...12 :Örnek...12 :
f (x)  =  3x +  1 ise f (2x)  fonks iyonunun eş i t i  
nedi r?

Örnek...13 :Örnek...13 :
R' de  tanıml ı  f  fonks iyonu,  f (x)  =  3x + f (x–1)  
eş i t l iğ i  i le  ver i l iyor.  f (2)  = 2 o lduğuna göre,  
f (5)  değer i  kaçt ı r?

Örnek...14 :Örnek...14 :
f :ℝ→ℝ  ,  f (x+1)  =  x· f (x)  eş i t l iğ i  i le  ver i l iyor.

f (2)  =  4 o lduğuna göre,  f (6)  değer i  kaçt ı r?
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Örnek...15 :Örnek...15 :
f (x)  = x  –  1   o lmak üzere,  f (x+3)  ün f (x)  
türünden eş i t in i  bu lunuz.

Örnek...16 :Örnek...16 :
f (x)  = 3x +2  o lmak üzere,  f (2x−3)  ün f (x)  
türünden eş i t in i  bu lunuz.

Örnek...17 :Örnek...17 :
f :A→{0,2,5}
f (x)=x+3

 o lduğuna göre  A kümesin i  bu lunuz

Örnek...18 :Örnek...18 :
Aşağıdak i  fonks iyonlardan hangis i  da ima 
f (a+b)=f (a) . f (b)  eş i t l iğ in i  sağlar?
I .  f (x)=3x           I I .  g(x)=x 3      I I I .  h(x)=3 x

 BİRİM (ÖZDEŞ) FONKSİYON  BİRİM (ÖZDEŞ) FONKSİYON 

Her x  ∈ A  iç in  f  :  A → A fonks iyonu
 f (x)  = x  i le  ver i lmişse  f  fonks iyonuna 
b i r im fonks iyon deni r  ve  I (x)=x i le  
göster i l i r.
Yani  her  e lemanın  görüntüsü b i r im 
fonks iyon a l t ında y ine  kendis id i r.

Örnek...19 :Örnek...19 :
f  :  A → A,  A =  {1,  2 ,  3 ,  4}  ise f (x)  = x  
fonks iyonu b i r im fonks iyonunun şemasını  
ç iz in iz .

Örnek...20 :Örnek...20 :
f (x)  =  (a  +  1)x 2  + (b  –  3)x  – a + b –  c
b iç iminde tanımlanan f (x)  b i r im fonks iyonu 
iç in , f (a .b.c)  değer i  kaçt ı r?

Örnek...21 :Örnek...21 :
f (x 3 )  =  (a+2)x 3  + (b  –  1)x 2  + c  +2
fonks iyonu ver i l iyor.
f  fonks iyonu b i r im fonks iyon o lduğuna göre,
f (  a  +  b – c  )  kaçt ı r?

SABİT FONKSİYON :SABİT FONKSİYON :

f  :  A → B fonks iyonu iç in  f (A)  görüntü  
kümesi  tek e lemanl ı  ise f  fonks iyonuna 
sabi t  fonks iyon deni r.

Yani  Her  x  ∈  A ve c  ∈  B iç in  
f (x)  = c  ise f  sabi t  fonks iyondur.
s(A)=a,  s(B)=b ise A dan B ye en çok b 
tane  sabi t  fonks iyon  tanımlanı r.

f (x)  =ax 2  +  bx+c sabi t  fonks iyon ise ;  
a=0 ,  b=0 (sadece x  içermeyen ter imler  
ka l ı r )

f (x)=ax+b
cx+d

 sabi t  fonks iyon ise ;  a
c

=b
d

  ,   

(eş i t  derecel i  ter imler in  katsayı lar ı  
orant ı l ıd ı r )
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Örnek...22 :Örnek...22 :
A = {–1,  0 ,  2 ,  3}  ve B =  {3}  o lmak üzere
f  :  A → B fonks iyonu nası l  b i r  fonks iyondur?
Şemasını  ç iz in iz .

Örnek...23 :Örnek...23 :
f (x)  = (a+2)x 2  +  (b  – 3)x  +  2a– b
fonks iyonu sabi t  fonks iyon  o lduğuna göre,
f (10)  kaçt ı r? ,

Örnek...24 :Örnek...24 :
f (x)=(m−5n)x+4

nx−2
 fonks iyonu sabi t  fonks iyon  

o lduğuna göre,  m
n

 değer i  kaçt ı r?

 FONKSİYON TÜRLERİ FONKSİYON TÜRLERİ

1.  İç ine  Fonksiyon
f  :  A → B fonks iyonu iç in

f (A)≠B  ise f
fonks iyonuna iç ine
fonks iyon  deni r.  
Yani  değer  kümesinde
açık ta e leman ka l ıyorsa
fonks iyon  iç inedi r.

2.  Örten Fonksiyon
f  :  A → B fonks iyonu
iç in  f (A)=B  ise f
fonks iyonuna ör ten
fonks iyon  deni r.  Yani
değer  kümesinde açık ta
e leman ka lmıyorsa
fonks iyon  ör tendi r.

3.  Bire−bir  Fonksiyon 
f :  A → B fonks iyonu ver i ls in .  
Her  x 1  ,  x 2   ∈ A ve x 1  ≠  x 2  i ç in
f (x 1  )  ≠  f (x 2  )  o luyorsa f  fonks iyonuna 
b i re–bi r  (1–1)  fonks iyon deni r.
s(A)=a,  s(B)=b ise A dan B ye en çok 
P(b,a)  b i reb i r  fonks iyon tanımlanı r.

Örnek...25 :Örnek...25 :

h fonks iyonu tanım kümesin in  fark l ı  en  az ik i  
e lemanını  değer  kümesinden aynı  e lemanla 
eş leşdiğ inden b i re−bi r  deği ld i r.  g  fonks iyonu 
ise fark l ı  e lemanlar ı  fark l ı  görüntü ler le  
eş leşt i rd iğ inden b i re−bi rd i r

Örnek...26 :Örnek...26 :
Reel  sayı larda  tanıml ı  ( f  :  R → R)
 y=f (x)=x 4  fonks iyonu  1−1 mid i r?  Deği l  ise bu
fonks iyonun 1−1 hale get i r lmesi  iç in  mümkün 
b i r  yo l  var  mıdı r?

DOĞRUSAL FONKSİYON DOĞRUSAL FONKSİYON 

f (x)  = mx + n b iç imindeki  fonks iyona 
doğrusal  fonks iyon  deni r.  

Doğrusal  fonks iyonlar ın   graf ik ler i   
düz lemde b i r  doğru  bel i r t i r.

Örnek...27 :Örnek...27 :
f  :  R → R
f(x)  fonks iyonu doğrusal  fonks iyon 
bel i r tmektedi r.  f (0)=2 ve  
f (–1)  =  5 o lduğuna göre,  f (4)  kaçt ı r?

Örnek...28 :Örnek...28 :
f  :  R → R
f(x)  =  (a+2)x 3  +(b–3)x 2  +a.bx  – 2.a +2.b–d
eşi t l iğ i  doğrusal  fonks iyon bel i r tmektedi r.
f (–1)  =  5 o lduğuna göre,  f (d)  kaçt ı r?
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 y= f (x)=mx+n doğrusal  fonks iyonunda m  
sayıs ı  doğrunun eğimid i r.

Örnek...29 :Örnek...29 :
En az ik i  e lemanl ı  b i r  kümede tanıml ı   sabi t ,  
b i r im ve doğrusal  fonks iyonlar ın   b i re  b i r l iğ in i
araşt ı r ın ız?

TEK VE ÇİFT FONKSİYONLARTEK VE ÇİFT FONKSİYONLAR

f  :  A→ B o lmak üzere  , tanım kümesine a i t
her   x  e lemanı  iç in

f  (−x)  =f  (x)  o luyorsa  f  fonks iyonuna ç i f t  
fonks iyon  deni r.

f  (−x)  =−f  (x)  o luyorsa f  fonks iyonuna tek 
fonks iyon  deni r.

Tek fonks iyonlar ın  graf ik ler i  or j ine göre,  
ç i f t  fonks iyonlar ın  graf ik ler i  y  eksenine  
göre  s imetr ik t i r

Örnek...30 :Örnek...30 :
 Aşağıda verilen ve gerçek sayılar kümesinde tanımlı 
fonksiyonların tek fonksiyon ya da çift fonksiyon olup 
olmadıklarını belirleyiniz.

f(x)=x3  ,  g(x)=|x|  ,  h(x)=x2+x

Örnek...31 :Örnek...31 :
f (x)  ç i f t  b i r  fonks iyon ve  f :ℝ→ℝ

5.f (x)+2.f (−x)=3x2+1
biç iminde tanıml ı  ise f (0)  kaçt ı r?

Örnek...32 :Örnek...32 :
f : [a ,3]→ℝ    f (x)=(m−2)x3+(n−3) x2+(a+n−5)x+2

fonks iyonu ç i f t  fonks iyon  ise f (a)=?

Örnek...33 :Örnek...33 :
f (x)  tek b i r  fonks iyon  ve  f :ℝ→ℝ  

4. f(x)+2. f(−x)=3x3+2x+k−2
i se f (k)  kaçt ı r?

PARÇALI TANIMLI FONKSİYONLARPARÇALI TANIMLI FONKSİYONLAR

Tanım kümesin in  ayr ık  a l t  ara l ık lar ında  
fark l ı  kura l lar la  i fade edi len  fonks iyonlara
parçal ı  tanıml ı  fonks iyon  deni r.

f (x)={ g (x), x<a
h (x), x≥a

Örnek...34 :Örnek...34 :
f (x)={ x2+4x+2, x<0

−x−5, x≥0
  ise f (−3)+ f(2)=?

Örnek...35 :Örnek...35 :

Reel  sayı larda  f (x)={ 2x x>2
x+2 −3<x⩽2
−3 x⩽−3

 b iç iminde 

tanımlanan fonks iyon iç in  f (2)− f (3)  kaçt ı r?
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Mut lak değer  fonks iyonu da parça l ı  
tanıml ı  b i r  fonks iyondur

|x|={ −x, x<0
x , x>0
0, x=0

Örnek...36 :Örnek...36 :
g(x)  = |  x  –  3 |  fonks iyonunu parça l ı  b iç imde 
yazınız?

Örnek...37 :Örnek...37 :
g(x)  = |  2x +10 |  fonks iyonunu parça l ı  
b iç imde yazınız

EŞİT FONKSİYONLAREŞİT FONKSİYONLAR

f  :  A → B,  g  :  A → B fonks iyonlar ında 
her  x  ∈  A iç in  f (x)  =  g(x)  o luyorsa f  ve  g 
fonks iyonlar ı  eş i t t i r  deni r  ve f  =  g yazı l ı r.

Örnek...38 :Örnek...38 :
A = {0,1} ,  B = {1 ,2}  o lmak üzere 
f  :  A → B,  g  :  A → B fonks iyonlar ı  iç in  
f (x)  = x  +  1,  g(x)  =  x  3  + 1  b iç iminde 
tanımlanıyor,  f   ve g eş i t  fonks iyonlar  mıdı r?

DEĞERLENDİRMEDEĞERLENDİRME

1) f :ℝ→ℝ , f(x) = 2 x – 3 fonksiyonu veriliyor. 
Buna göre, f(3) kaçtır?

2) f( 2x+3 ) = 5x−7 olduğuna göre, f(−5) kaçtır?

3) f(x) = 4x +3  ise f(3x+2) fonksiyonunun eşiti 
nedir?

4) f :ℝ→ℝ , f(x+3) = x + f(x+2) eşitliği ile veriliyor. 
f(3) = 5 olduğuna göre, f(17) değeri kaçtır?
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5) f(x) =2x – 1 olmak üzere, f(x+3) ün f(x) türünden 
eşitini bulunuz

6) f = {(2x−3,15), (3y,5), (4,4)}
fonksiyonu veriliyor. f fonksiyonu birim 
fonksiyon olduğuna göre x.y kaçtır?

7) f(x) = (a + 1)x2 + (b – 3)x – a + b  biçiminde 
tanımlanan f(x) sabit  fonksiyonu için, f(a.b) 
değeri kaçtır? 

8) f (x)=(m+1)x2−(n+2)x+4
3 x+5

 fonksiyonu sabit 

fonksiyon olduğuna göre, m.n değeri kaçtır?

9) f : [p,5]→ℝ   f (x)=px 3+(r+2 )x2+2 x+s−r
fonksiyonu tek fonksiyon ise f(1) kaçtır?

10) f :ℝ→ℝ  f (x)=(m−2)xk+(n−3)x3+(13−k+n)x+2
fonksiyonu çift fonksiyon ise k+n kaçtır?

11) f :ℝ→ℝ , f (x)=√7x14−√5 x10−cx4+8x+4  ve
f(−3)=3 ise f(3) kaçtır?

12) Taksiyle yolculuk yapacak bir kişinin x 
kilometre yol gittiğinde ödediği ücret  ₺
cinsinden f (x)={ 2x+3,8 , 0<x<5

x+8,8 , x⩾5
  

fonksiyonunu ile verilmektedir. Bu taksiyle 8 
km yol giden Aslı, 3 km yol giden Beril’den kaç
 fazla ücret öder?₺

13) f (x)={ x+3, x<0
2 x−8, x≥0

  fonksiyonunu için f(x)=0 

denkleminin köklerini bulunuz
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