DONUSUMLER
OTELEME , DONME

OTELEME DONUSUMU

Bir seklin hi¢c degismeden(boyutlari
bozulmadan) sag,sol, yukari ve asagi
(eksenlere paralel)ydnlerde-bir vektor
dogrultusunda yer degistirilmesine
oteleme denir.

Ornek...1 :
A(3,5) noktasini 2 br saga ve 5 br yukari
o6telenmisini bulunuz?
(5,10)

Dizlemde G=PQ
olacak sekilde
tanimlanan Q

i noktasina, P
»* noktasinin U
0 dogrultusunda

Otelenmisi denir ve
Q=T;(P)=P+U seklinde gosterilir.

T;:R*»R?
P>T,(P)
dizlemin noktalariyla esleyen birebir ve
orten fonksiyon oldugundan dizlemin bir
donisimu adini alir

fonksiyonu dizlemin noktalarini

www.matbaz.com

Ornek...2 :
Asagida verilen noktalarin verilen vektorler
dogrultusunda dtelenmisini bulunuz.
A(3,5), U=(1,4) ise T;A

(4,9)
B(-9,4), li=(-3,-5)ise T;(B)
(-12,-1)
C(0,-1) , k=(6,0] ise T;(C]
(6,-1)

11.Sinif Matematik Konu Anlatimi

Ornek...3:

A(-3,2) noktasinin bir U dogrultusunda
otelenmesiyle B(1,-2) noktasi-elde ediliyor. G
nd bulunuz.

(47_4)

Ornek...4 :
Uc¢ noktalari A(3,-2) , B(5,-1) olan [ AB] ni
U=(-2,7) dogrultusunda 6teleyiniz.
(1,5)*(3,6)

Ornek...5:
U=(-2,3) veriliyor.Kése koordinatlari A(0,1) ,
B(-2,4) ve C(4,0) olan ABC li¢genini —2.u
dogrultusunda oteleyiniz.
(4,-5)*(2,-2)*(8,-6)

Ornek...6 :
T;:R?»R? (
P->T,(P)
olan noktay! bulunuz

x,y)>(x+4,y—-3] 6telemesiyle T(6,-11)

(27_8)

Ornek...7 :
Sekildeki ABC
Ugcgeninin 4 birim
saga , 2 birim C
asag! otelenmisini
bulunuz
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YANSIMA

Bir seklin verilen bir d
noktaya veya dogruya gore

simetriginin alinmasina

yansima doéntsumiu ﬂ R
hareketi denir.

Bir dogru bir sekli

birbirine simetrik iki sekle

ayiriyorsa bu dogruya
seklin simetri ekseni denir.

Ornek...8 :

Sekilde kirmizi y | N

dortgenin d ve e

dogrularina gore >
yansimalari verilmistir w €
Ornek...9 :
A(-5,9) noktasinin x eksenine gdre
yansima altindaki géruntisunu bulunuz?
(-5.-9)

SIMETRI

A ve B ile ayni dogrultuda , B noktasina A
[ H ° H Ty nin uzakhgi kadar
A B A uzaklikta bulunan

A' noktasina ,
A nin B ye go6re simetrigi olan nokta
denir.
Yani B noktasi simetrik iki noktanin orta
noktasidir.
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Alx,.y,) . B(X,Y,) ve C[x,Y,) noktasi Aile
B noktasinin orta noktasi ise

XO=X1;X2 Vo= yl;'yz olur.
Ornek...10 :

A(3,-5) noktasininK(1,4) noktasina gore
simetrigi olan noktayi! bulunuz.
(-1,13)

11.Sinif Matematik Konu Anlatimi

Ornek...11:
A(-5,6) noktasinin orijine gore simetrigi B, B
noktasinin C noktasina go6re simetrigi
K(-3,-8) ise C noktasinin koordinatlarini
bulunuz.
(1.-7)

Ornek...12 :

L(-5,6) noktasinin B(-1,-2) noktasina go6re
simetrigi K ise L ve K noktalari arasi uzaklik
kac¢ birimdir?

85

NOKTANIN DOGRULARA GORE
SIMETRIKLERI

1. NOKTANIN EKSENLERE GORE
SIMETRIKLERI

A(a,b) noktasinin x eksenine gore
simetrigi A' (a,-b) y eksenine gore
simetrigi A" (-a,b) olur

Ornek...13:
A(3,8) noktasinin x eksenine gdre simetrigi
B, K(-3;5) noktasinin y eksenine goére
simetrigi G noktasi ise |BG| kac¢ birimdir?
13

Ornek...14 :
Bir K noktasinin x eksenine gdre simetrigi
L(-6,4) ise K noktasinin y eksenine gore
simetrigi olan noktanin koordinatlari ¢arpimi
kactir?
-24
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2. NOKTANIN X=A VE Y=B DOGRULARINA
GORE SIMETRIKLERI

A(x,,y,) noktasinin x=a dogrusuna gore
simetrigi A'(2a—x,,y,] noktasidir.

A[x,,y;) noktasinin y=b dogrusuna gére
simetrigi A"(x,,2b—y,| noktasidir.

Ornek...15 :
A(1,5) noktasinin x=4 noktasina gore
simetrigi B, y=2 dogrusuna gore simetrigi C
noktasi ise B ve C noktalarindan gecen
dogrunun egimi kacgtir?

2. NOKTANIN Y=X VE Y=-X DOGRULARINA
GORE SIMETRIKLERI

A(x,,y,) noktasinin y=x dogrusuna gore
simetrigi A'ly,,x,) noktasidir.

Alx,,y,) noktasinin y=-x dogrusuna gére
simetrigi A"(—y,,—x,| noktasidir.

Ornek...16 :
Dik koordinat dizleminde K(4,-2) noktasinin
y=x e gore simetrigi olan nokta ile L (-3,2)
noktasinin y=-x e gdre simetrigi olan nokta
arasi| mesafe kac¢ birimdir?
1

11.Sinif Matematik Konu Anlatimi
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3. NOKTANIN DOGRUYA GORE SIMETRIGi

A(x,,y,) noktasinin ax+by+c=0 dogrusuna
gore simetrigi A'(p,q) noktasi-bulunurken

a) egimi g olan ve A(xy,y;) noktasindan

gecen dogrunun denklemi bulunur

b) bulunan ve verilen dogrularin kesim
noktasi bulunur

c) A(x,,y,] noktasinin kesim noktasina

goére simetrigi A'lp,q) noktasidir.

Ornek...17 :
A(1,2) noktasinin y=2x+1 dogrusuna gore
simetrigi olan noktayi bulunuz
(1/5, 12/5)

Ornek...18 :
A(0,4) noktasinin y+x-2=0 dogrusuna gore
simetrigi olan noktayi bulunuz
(-2,2)

Ornek...19 :

A(6,2) noktasinin 4y-3x-15=0 dogrusuna gore

simetrigi B ise |AB| kag¢ birimdir?
10
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DOGRUNUN NOKTAYA GORE SIMETRIGi

ax+by+c=0 dogrusunun A(p,r) dogrusuna
gbre simetrigi ax+by+d=0 dogrusudur.
Burada d sabitini bulmak icin verilen
dogrunun tzerinde bir_nokta alinir ve bu
noktayla orta noktasi A olacak bir B nokta
sI elde edilir. B noktasi ax+by+d=0
dogrusu tzerindedir

Ornek,..20 :
2x+3y+6=0 dogrusunun K(-3,2) noktasina
godre . simetrigi olan dogruyu bulunuz
2x+3y-6=0

Ornek...21:
x-6y+18=0 dogrusunun K(1,2) noktasina goére
simetrigi olan dogruyu bulunuz
X-6y+4=0

DOGRUNUN DOGRULARA GORE
SIMETRIKLERI

1.DOGRUNUN PARALEL DOGRUYA GORE
SIMETRIGI

ax+by+c,=0 dogrusunun ax+by+c,=0
do§rusuna gore simetrigi ax+by+c,=0 ise
C,+C,

> =G olur.

Ornek...22 :

2x-3y+5=0 dogrusunun 6y-4x+5=0 dogrusuna
gore simetrigi olan dogruyu-bulunuz.
3y-2x+10=0

11.Sinif Matematik Konu Anlatimi
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2.DOGRUNUN KESiSTiGi DOGRUYA GORE
SIMETRIGI

Verilen bir d dogrusunun e - dogrusuna
gOre simetrigi k dogrusu ise e dogrusu
bu dogrularin agiortay dogrusu olur

Dogrunun kesistigi dogruya gore simetrigi
bulunurken

a) kesim noktasi bulunur

b) edimlerin esitligi kullanihr

Ornek...23 :
x+y=4 dogrusunun x-2y-7=0 dogrusuna gore
simetrigini bulunuz
y+7x-34=0

Ornek..:24 :

2x+y=4 dogrusunun x+2y+8=0 dogrusuna
gOre simetrigini bulunuz
2x-11y=84
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3. DOGRUNUN X EKSENINE (Y=0)
DOGRUSUNA GORE SIMETRIGI

ax+by+c=0 doJrusunun x eksenine gore
simetrigi ax-by+c=0 dogrusudur

4. DOGRUNUN Y EKSENINE (X=0)
DOGRUSUNA GORE SIMETRIGI

ax+by+c=0 dogrusunun y eksenine gore
simetrigi -ax+by+c=0 dogrusudur

Ornek...25 :

3x-4y+12=0 dogrusunun eksenlere gore
simetrikleri olan dogrulari bulunuz

3x+4y+12=0, 3x+4y-12=0

5. DOGRUNUN Y=X VE Y=-X DOGRUNA GORE
SIMETRIKLERI

ax+by+c=0-dogrusunun y=x dogrusuna
gbre simetrigi ay+bx+c=0 do§rusudur

ax+by+c=0 dogrusunun y=-x dogrusuna
gore simetrigi -ay-bx+c=0 dogrusudur

Ornek...26 :
3x-4y+12=0 dogrusunun y=x ve y=-X
dogrularina gore simetrikleri olan dogrulari
bulunuz
3y-4x+12=0, 4%x-3y+12=0

11.Sinif Matematik Konu Anlatimi
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6. DOGRUNUN X=K VE Y=K DOGRUNA GORE
SIMETRIKLERI

ax+by+c=0 dogrusunun x=k.dogrusuna
gOre simetrigi a(2k- x)+by+c=0
dogrusudur

ax+by+c=0 dogrusunun y=k dogrusuna
gore simetrigi ‘x+(2k-y) b+c=0
dogrusudur

Ornek...27 :
5x-6y+18=0 dogrusunun y=3 ve x=-4
dogrularina gore simetrikleri olan dogrulari
bulunuz
5x+6y-18=0, 5x+6y+22=0

Ornek...28 :
Yanda verilen
ABC uc¢genin O
noktasina gore
simetrigini
(yansimasini) {C
¢iziniz A
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DONME DONUSUMU

Duzlemde bir P(x,y) AY
noktasinin O noktasi Q
etrafinda 6 agisi

kadar dondirilmesiyle P
elde edilen nokta ) X

Q=Ry(P).=("X.cos6-ysin6, xsin®+ycosH )
olur.(x+iy sayisini coso0+ising ile garptik)
Burada Ry ya dénme donisumu denir.

Diizlemin her P noktasi igin R,(P)
donmesi yapitlabilir.

P2 2
Te:R™R" t5nksiyonu dizlemin noktalarini
P-Ry(P)

dizlemin noktalariyla esleyen birebir ve
orten fonksiyon oldugundan dizlemin bir
donisimu adini alir

Donme esnasinda degismeyen noktaya
dénme merkezi denir

Sekildeki t¢cgenin. O
noktasi etrafinda

a) pozitif yonde 90° C
b) negatif yonde 180°| 5 4
elde edilen o)
goruntialeri ¢iziniz? B
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Asagida verilen noktalari orjin etrafinda
verilen acilar kadar pozitif yonde
dondirilmesiyle elde edilen noktalari
bulunuz.

M(6,0) 9=30° , \
(33,3

L(0,v2) 9=225°
(1,-1)

11.Sinif Matematik Konu Anlatimi

A(x,y) noktasinin orjin etrafinda pozitif yénde
90° donduruldigunde B(6,-4) noktasi elde
ediliyor . Buna goére x.y kagtir?

24

u=(0,2) veriliyor. K6se koordinatlari A(-2,-4) ,
B(1,2).ve C(-5,2) olan ABC iicgenini U
dogrultusunda 6telenmesi sonucu elde edilen
tucgen orjin etrafinda pozitif yonde 270°
dondurialiyor. Elde edilen G¢genin agirhik
merkezini bulunuz.

(2,2)

Dizlemde oteleme donme ve bunlarin
bileske donisumleri , uzaklhik ve acgilarin
yonlerini koruyan dénusumlerdir.

T, ve T; R? de iki 6teleme fonksiyonu ise
(Ta0T5)=Tae:

Ry ve R« iki dénme fonksiyonu ise
Rs0R«=Re+q OlUT.

K(6,-9) i¢in [Ryp 0 R_g (K| noktasini bulunuz?
(-6.,9)

Bir sekil merkezi etrafinda 360° den
kicik bir agi ile dondiruldaginde kendisi
ile cakisoyorsa dénme simetrisine
sahiptir denir. Sekil merkezi etrafinda
dondurulirken kendisi ile cakisan en
kicik donme acisina en kigik dénme
simetri agisi denir. (D6nme simetri sayisi
360 1n en kicik dénme simetri-acisina
bdluinmesiyle bulunur)

Duzgun Cokgen | Eskenar iggen |Duzgun besgen
En kiiciik donme 120 72
simetri acisi
Dénme simetri 3 5
sayisl
Yansima ekseni 3 5
sayisi
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