DiZILER 1

Dizi TANIMI

DiZILER

Tanim kiimesi pozitif tam sayilar kimesi
olan her fonksiyona dizi denir.

Ornegin f:Z* »R, fln)=n? ifadesi bir dizi
belirtir.

Diziler deger kimelerine gore
adlandirilirlar.

Dizinin deger kimesi reel sayilar ise,

diziye reel sayi dizisi denir.

Dizi genel olarak f:Z* R olmak Uzere,
tanim kimesi; {1, 2, 3, ..., n, ...} ve
goruntd kimesi;

flz* )={f(1), f(2), f(3) f(n), . . .} dir.

Diziler genellikle, f(n) yerine (an) ,(bn) ,
(xn) seklinde gosterilir.

Ornegin f:z* R, fln]=n? dizisini (a,=(n?
biciminde veya (a,)=(1,4,9,...,n%,...Jolarak
yazilabilir.

Bu dizide bazi terimler

a,=1, a,=9, a,,=100

(an) = (a1, as,
seklinde yazildiginda.

ai dizinin birinci terimi

a, dizinin ikinci terimi

as dizinin tgunci terimi

an dizinin n inciterimi veya genel

terimidir.

(kisaca f(n)=an, dasunalar)

an, .. )

Genel terimi; a :L olan dizi

" n+l
(111 1 i ili
(a“)_(2’3’4""’n+1"") seklinde yazilabilir.

(a,)= _1
" \n-781
bu ifadeyi tanim kimesi pozitif tamsayilar
kiimesi degildir.

) ifadesi bir dizi belirtmez ¢unki
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Asagidaki ifadelerden hangileri hir dizinin
genel terimi olabilir?
1
a=—"————
" n?-200
v
b,=tan(n°)
X
C,= E
" ni-n
X
d,=log,(100—n]
X
en=¢6(2)ofn
n“+1
X
f,=Vn—20
v
Genel terimi w,=n*+1 olan dizinin tcuncl
terimi kagtir?
10
Genel terimi r,=n®-n+2 olan dizi igin ilk g
terim toplami nedir?
36
Genel terimi u,=n! olan dizide 10.terim 8.
terimin kac¢ katidir?
90
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Ornek...7 : }
Genel terimi a,=|n"*2 n><10 olan dizi icin Ornek...11: on_3
n-2 n=10 Genel terimi x,= N2 dizisinin kacinci terimi
ag+ag—a,, kagtir? n+l
7
— olur?
7 olur
3 19
Oriek...8 :
Genel terimi a,= 2?_3 N=1mod2 5 gizi
n°+1 n=0mod2
icin agtag—a,, kagtir?
-21
A Ornek...12 :
_n2
( n): l?n 0 \dizisinin kac terimi pozitiftir?
n“+13n
. E 18
Ornek...9: °
Genel terimi a,=2+4+6+...+2n olan dizi i¢in -
a) a;="? :
30 o
©
g
2
b)a;,—a,="? s
20 |®
Ornek...13 :
_[n*+5n+10) ,._. . . .
(C”)_(—ml )dllemln kac terimi
L . tamsayidir?
Ornek...10 : N\ 3
Genel terimi a,=1.2.3...n olan dizi i¢gin a,
teriminin sondan ka¢ basamagi! 0 dir?
6
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Ornek...14 :

_(n?=3n+1}) . . . . -\
(pn)—(im_l )dllemm kac¢ terimi (z)den
kucguktar?

6

Ornek...15 :
b,)=[n>~4n+13) dizisinin en kuguk terimi
nedir?

9

Ornek...16 :

(b,J=(9—n?~7n| dizisinin en buyiik terimi nedir?
1

Ornek...17 :

(b,J=(13—n?] dizisinin en gok kag terimi
(-20,20) arasindadir?
5

Ornek...18 :

Genel terimi a,=/2" n tek
2n—-1 n gcift

ilk 4 terim carpimi kagtir?

olan dizi i¢in

252
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Ornek...19 :
Genel terimi d =2"(n+1)! olan dizide ardsik iki
terimden biri digerinin 12 katidir. Bu
terimlerden kucuk olani kacgtir?
1920

iINDIRGEMELI Dizi

Bir terimi kendinden 6nceki bir veya
birkag¢ terim cinsinden tanimlannan
dizilere indirgemeli dizi denir. Bu
elemanlar arasindaki bagintiya da
indirgeme bagintisi denir.

Ornek...20 :
Uygun sartlarda tanimli (a,) dizisinin
elemanlari arasinda a,,,;—a,,;=n bagintisi
var ve a,=9 ise a, kactir?
15

Ornek...21:
Uygun sartlarda tanimli (a,) dizisinin

4.a,+5

elemanlari arasinda a,,,= bagintisi

1.
var ve =y ise ay kactir?

151/4
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DIZILERIN ESITLIGI

iki dizinin esit olmasi icin aynr siradaki
terimleri birbirine esit olmalidir.

(an) ve (bn) iki dizi olmak Gzere her
pozitif n tamsayisi i¢cin_ an= bn ise (a.) ve
(bn) dizilerine esit diziler denir ve bu
esitlik (an) = (ba) olarak yazilir.

Ornek,.22 :
(p)= %) dizisi ve (k,)=(3.cos2nx] dizisi esit

dizilerdir ¢inku bu dizilerin genel terimleri
esit ve 3 tdr.

DiZILERDE iSLEMLER

1. Toplama ve Cikarma
Iki diziyi toplamak veya ¢ikarmak i¢in bu
dizilerin genel terimlerinde toplama ve (\
¢cikarma yapilir.
(a,/(b,/=[a,<b,) .
2. Carpma - Bolme 8
Iki diziyi carpmak icin bu dizilerin genel N
terimleri carpilir. p
a,)- (b, )=(a.by| a
©
Iki diziyi b6lmek icin de bu iki dizinin £
genel terimleri bolundr. -
a 2
(a,):(b,)= bJ ,b,#0 2
n 2
Bir diziyi sabitle carpmak icin de bu
dizinin genel terimini sabitle carpmak \)
yeterlidir.
cla,)=(ca,)
Ornek...23 :
(an):(n+2),(bn)=(3—g) dizileri icin istenen
dizileri hesaplayiniz.
(a,)+(by)
n/2 +5
(@, (b,
-n?/2 +2n+6
(b, :(a)
(6-n)/(2n+4)
3(a ) +2(b,)
2n+12

11.Sinif Matematik Konu Anlatimi

SONLU Dizi

Ap:{1,2,3,...p}kUmesi bir p elemanli sonlu
kiime olmak lGzere tanim kimesi
Ap:{1,2,3,...p} olan her diziye bir p terimli
sonlu dizi denir.

Ornek...24 :
A,=1,2,3,..100/f:A »R, fln]=a,=n? genel
terimiyle verilen dizi,100 terimli sonlu bir
dizidir.

Ornek...25 :
(b,]=(13—n?)sonlu dizisinin tam terimleri -100
den buyukse en kiucuk terimi kagtir?
-87

Ornek...26 :
(a,)=(V16-nJsonlu dizisinin en gok kag elemani
vardir?
16

Ornek...27 :

(a,)=[tan(n%]sonlu dizisinin en ¢ok kag eleman
vardir
89

SABIT Dizi

Butun terimleri birbirine esit olan dizilere
sabit diziler denir.

(an)=(-2,-2,-2 -2,...)

dizisinin her terimi -2 oldugundan sabit
dizidir.
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Uyari

(a,J=(P(n]] yani polinom tipinde bir dizi
sabitse dizide n iceren terimler varsa bu
terimlerin katsayilari 0 olmalidir.

Ornek...28 :
(s,)=[(3—k|n?+(2m+1]n-mk+5| dizisi sabit dizi

ise s, kagtir?
13/2

Uyari

(an)z(%) yani rasyonel ifade tipinde bir
dizi sabitse dizide pay ve paydada n
iceren terimlerin esit dereceli olanlarinin
katsayilari orantili olmalidir.

Ornek...29 :

( n):(3”+15) dizisi sabit dizidir
n+5

Ornek...30 :
(xn):(an+3) dizisi sabit dizi ise a kagtir?
n+7
3/7
Ornek...31:
— 2_
(xn)=((a 2)n 2”"4) dizisi sabit dizi ise a +b
bn+7
kactir?
-3/2

Ucgensel sayilar: 1 den n ye kadar
ardisik sayilarin toplamini_veren sayilara
tucgensel sayilar denir.

1,3,6,10,,, saylilari i¢gensel sayilardir

o.o
)
® o0 Jee.
°® Y YY) . .
e o00. %00 o000 ®-- 9--- @
1 3 6 10 nin+1)

2

Karesel sayilar: Ardisik 2 t¢ggensel
sayinin toplami bir kare sayidir.
1+3=4=22
3+6=9=32
@ ( 1)
@ o0 ) o0
1 3 4
s HE
[ J (| X J
e ooo = o000
(X X ) 0000 0000
6 10 16

Fibonacci dizisi, her sayinin kendinden
oncekiyle toplanmasi sonucu olusan bir
sayl dizisidir.

0 =
F.=11 n=1

F(n—1)+F(n-2) n>1
F=11,2,3,528,...

Bu sekilde devam eden bu dizide sayilar
birbirleriyle oranlandiginda altin oran
ortaya ¢ikar, yani bir sayl kendisinden
onceki saylya boélindiginde: altin orana
V5+1
2

gittikce yaklasan bir dizi elde edilir.
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DEGERLENDIRME

1) an—anﬂ:g ve a, =-12ise a,, kagtir?

-39

2) (cn):(nnT;)dizisinin kac terimi tamsayidir?

2
_[n*-9n*-18n)| ;._. . . -
3) (a)= 7 )dIZISII’]In kag terimi
negatiftir?
2
4) (b,]=(sec(n°)] sonlu dizisinin en gok kag
elemani vardir?
89

o 3n n=1mod3
5) Genelterimi a,={3n+1 n=0mod3 olan

2+3n n=2mod3
dizisinin ilk G¢ terimi-toplami kagtir?

21
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1
n?+3n+2
10 terimi toplami kactir?

6) Genel terimi (an)=( ) olan dizisinin ilk

5/12

7) (an):((k+2)n3+(2m+1Jn2—(k.m—p)n+5) dizisi
sabit dizi ise a, kactir?

8) (k.= 3n=2X1 §izisi sabit dizi ise x kagtir?
n

2714

9) (an)=(3n—2),(bn):(1+g) dizileri igin c,=(a,—4.b,)
dizisinin ikinci terimi kagtir?
-4

10) (u,)=(24—n?-4n] dizisinin en biiyuk terimi
nedir?

19

11) (u,)=(3n?~19n+7  dizisinin en kiigiik terimi nedir?

-23
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