SAYILAR -5
( MUTLAK DEGER VE OZELLIKLERI - DEGERLENDIRMELER )

MUTLAK DEGER

TANIM

Bir x reel sayisina karsilik-gelen
noktanin sayl dogrusunda O (sifir) a olan
uzakligina x sayisinin mutlak degeri
denir ve |x| seklinde yazilir.

Baska bir deyisle

X x=00 gy

x|=
-Xx , x<0

UYARI

Uzaklik kavrami tagiyan mutlak degerin
esiti ASLA NEGATIF OLAMAZ.

Ornek...1:
3= [-9]+|-7|-|-6] =2

Ornek...2 :
[V5—1|-|1—V5]=2

UYARI

x| in EN KUGUK degeri SIFIRdIr. ‘

Ornek),.3 :
|2x—3|ifadesinin en kiclk degeriicin 4x+3y=21 ise
X.y ¢arpimi kagtir?

Ornek...4:

a, b,c,d R olmak lizere,
|2a—5| + [4+3b| + (2—c)*+Vd+1=0
ise a.b+c-d ifadesi kaca esittir?

Ornek...5:

x<0<y<z ise [|x—y|+|x—z|—-|z—y|-|3-y|+|8—3%| =?

N
7
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Ornek...6 :

1,1.1 ise |x—y|-|x—z|]-|z—y| =?
Xy z

Orneky7:
x=1—v5,  y=yV5-2, ise |x+y|-|ly—x|—|x| =2

Ornek...8 :
xe(%,%) ise [1-5x|-4x|+/3x—1] =2

Ornek::.9 :
x<|x| ., y?<y , a<a®<a?ise
[x+al+|l-y—x|+x—y+a =?

MUTLAK DEGERIN OZELLIKLERI

1) [x|=0

2) [x=[=x], x=yl=ly—x]

Ornek...10 :
[Xx—3|=—x+3 ly+1ll=y+1
ise x in en biyik tamsayi degeri y nin en
kicik tamsayi degerinden ka¢ fazladir?
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Ornek...11 :
|x—3|+|x—5| ifadesinin en klguk degeri
kactir?

Ornek...12;
|2x—8|+|x—3| . ifadesinin en klglik degeri
kactir?

Ornek...13:
120
|3x—20]|+|x—2|
ifadesinin en biyik degeri kagtir?

3) Vx’=[x

Ornek...14%
x<0<y olmak uzere,
Vo2 +Vay?x2—2xy+y? ifadesinin esiti nedir?

Ornek...15 :
\/a2—4a+4+|b—7| =0 ise a.b carpimi kagtir?

Ornek...16 :
Vx’—8a+16=12y—y>—36 ise x+y kactir?

_xl

X
4) |x.y|=|xl.lyl. 1=
y

5) Ix[=lyl<Ix+yl<[x|+ly|

Ornek...17 :

x#0 olmak Uzere, W

kesrinin
|-3x|

degeri kactir?

MUTLAK DEGERLI DENKLEMLER
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6) |x|=a. =x=a veya x=-a

7) x|=lyl =x=y veya x=-y

Ornek...18 :
|3x—2|=16

denkleminin ¢6zum kimesini bulunuz?

Ornek...19 :
7.19-2x|+14=0
denkleminin ¢6zim kimesini bulunuz?

Ornek...20 :
[3x-1]-6|=13
denkleminin ¢6zim kimesini bulunuz?

Ornek...21:
[x=1|-|-3x+7|=0

denkleminin ¢6zim kiimesini bulunuz?
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Ornek...22 :
|x—5|+2x—10|=21
denkleminin ¢6zum kimesini bulunuz?

Ornek...23:
[x°~4|-|6—3x|=0
denkleminin ¢6zim kimesini bulunuz?

Ornek...26 :
[x—5k|<4
esitsizliginin ¢ézim kimesi (=n,24) ise k—n
kactir?

Orhek...27 :
|2x—3|-5|<14

esitsizliginin ¢6zim kimesini bulunuz?

€
o
o
N
©
a
©
€
. o 2
MUTLAK DEGERLI ESITSIZLIKLER E
2
8) |xlxa =-a<x<a ‘
Ornek...24 : \/

|4 x—2|<10

esitsizliginin ¢dézim kimesini bulunuz?

Ornek...25 :
[2x—3|<12
esitsizliginin tamsayilardaki ¢ézim kimesini
bulunuz?

9) |xj>a =x>a veya x<-—a

Ornek...28 :
x—2[>10

esitsizliginin ¢d6zim kimesini bulunuz?

Ornek...29 :
|5x—3|>3

esitsizliginin ¢dézim kimesini bulunuz?
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Ornek...30 : Ornek...33:
|x—4|+|2x —8|—|20—5 x|>32 1.1
esitsizliginin ¢ozim kiimesini bulunuz? |x—2|" 8
esitsizliginin ¢dzim kimesini “bulunuz?
Ornek...34 :
10) b<|x|<a =b<x<a veya -—-a<x<-b ‘ |x+1|—5<0
Ix—2|
esitsizliginin ¢dzim kimesini bulunuz?
a
Ornek...31:
3<|4x-1|<12 E
esitsizliginin ¢6zim kimesini bulunuz? o
N
©
2
©
g
s Ornek...35"
: 9<(2x+1)°<36
ise x hagi araliktadir?
\J
Ornek...32 :
1<|6—x|<13
esitsizliginin ¢6zim kimesini bulunuz?

Ornek...36 :
|2x—5|<13 ve 3x+2y—8=0 olduguna goére y
sayisinin hangi reel sayi aralitginda oldugunu
bulunuz?
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KRITIK NOKTA

UYARI

11) |x—k| ifadesinde mutlak degerin koki
olan k sayisina kritik deger-denir.

Ornekte [x-5| ifadesi kritik degerine
gOre parcalanmigtir. Inceleyiniz.

|x-5]
K'IN'
™ / | N -
-X+5 5 X-5

Asagida verilen mutlak degerli ifadeleri kritik
noktalarina goére parcgalayiniz.

1. [3x-12|
2. |6+x]
3. [3x-4]

4.  |2x—1|+|x+1]
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Standart denklem ve esitsizlik tipine uy-
mayan denklemler veya esitsizliklerin ¢o-
zimunde kritik noktayi siklikla kullaniriz.

[x—6]+x+3=9
denkleminin ¢6zim kimesini bulunuz?

|x—5]+|x —2|=3
denkleminin ¢6zim kiimesini tam sayilar
kimesinde bulunuz?

[X|+2 x+4|=19
denkleminin ¢6zim kimesini bulunuz?

[x+|X||=0
denkleminin ¢6zim kiimesini bulunuz?
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Ornek...42 :
[3x—2|+2 x<28
denkleminin ¢6zum kimesini bulunuz?

UYARI

Mutlak degerli ifadelerin grafiklerinin

¢izimde de kritik noktadan yararlaniriz.

Ornek...43 :
y=|x-3|
ifadesinin grafigini ¢iziniz.
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DEGERLENDIRME - 1

1) |18-8:2+3|+/-9.—2—14] =?

2) x=-J8, y=h7-2|,
Ix—yl-fz=yl+1 =?

z=|N7-+5] ise

3) x%x ise |x—1|+3|x—2[|+2|x—3|="?

4) x,y ve z gesitkenar U¢genin herhangi tg kenari
olmak lizere, . |x—y—z[+|x—y—z|-2(x—y+2)
ifadesinin esiti nedir?

5) |x—3|=3-x, |1+y|=y+1 ise xin en buyuk
tamsayi degeri, y nin en kiiciik tamsay! degerinden
kac fazladir?

6) a sabit bir sayl olmak uzere, |5x—3|=2x—a
denkleminin kokler toplami O ise a kagtir?

7) |3x-1|<11 esitsizligini saglayan tamsayilarin
toplami kactir?

8) 17<|7-6X| esitsizligini saglayan tamsayilarin
toplami kactir?

9) 2<|2x+7|<17 esitsizligini saglayan tamsayilarin
toplami kactir?

10) |x—2|<[x+2| esitsizliginin ¢ozim kimesi
hangisidir?

11) k sabit bir say1 olmak tzere |x—5k|<4
esitsizliginin ¢dziim kiimesi (-n,24) ise k-n kagtir?

12)

|x52|>% ise x in tamsay! degerleri toplami kagtir?
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13) |x’-2x|=|x—2| ise xin degerleri toplami kagtir? 18) |x—3|+x+2<7 esitsizliginin ¢6zim kimesi nedir?

14) Vm’—9+/n°—8l+(p—3)?+[6+x/=0 ise m.n.p.x
ifadesinin en kugik degerini aldiginda m+n+p+x
kactir?

19) Va’—4a+4=6b—b’+9 ise a.b kactir?

15) 1800 N
[X+1[+|3x—12|+|2 x—4|

ifadesinin en blyik degeri kagtir?

20) |a—45-la—35| ifadesi kag farkl tamsay!
degeri alir?
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16) |a+2/<6. ve a-3b=7 ise b nin alacag: ka¢ tamsayi
degeri vardir?

21) |o|-b=0,a%<a,a+c<0 ise
VaZb’c?+a . Vb?ci+c./a?b?="

17) |x—3|+|x+1|=10 denkleminin ¢dzim kiimesi
nedir?

22) x*-4x+4<49 esitsizliginin ¢6zum
kimesinde kac¢ asal say! vardir?
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