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KAVRAM VE GÖSTERİMKAVRAM VE GÖSTERİM

KAVRAM OLARAK FONKSİYONKAVRAM OLARAK FONKSİYON

"B i r  arabanın a ld ığı  yo l  (x) ,  zamana ( t )  
bağl ıd ı r. "
i fades in in  denklem şek l inde yazı l ış ı  
x  = v. t  o lur.
Bu denk lemdeki  t  bağ ımsız değişken,  x  
ise bağıml ı  değişkendi r.
Yani  zaman i ler led ikçe arabanın a ld ığ ı  
yo l  değişecek t i r.
Buna göre,  arabanın  a ld ığı  yo l  geçen 
süreye  bağl ı  b i r  fonks iyondur  deni r.

Örnek...1 :Örnek...1 :
Bir  kenar ı  x  b i r im o lan b i r  karenin a lan ı  
x 2  b i r imkaredi r.

Aşağıdak i  tab loda x '  in  bazı  değer ler i  iç in  
karenin  a lanı  hesaplanmışt ı r.

Kenar  (x)   1  2  3  4    5     
A lan   (x 2 )  1  4  9  16  25 

Buradak i  i l işk iyi  
şema i le  göster i rsek

Ver i len  bu şemaya
göre,  bağıml ı  ve
bağımsız değişkenler i  yazıp,  bu kura l ı  
fonks iyon  b iç im inde bel i r t in iz?

TANIMTANIM

A ve B boş o lmayan ik i  küme o lmak üzere
A nın  her  b i r  e lemanın ı  B n in  b i r  ve 
ya ln ız  b i r  e lemanına  eş leyen i l işk iye  
(kura la)  A dan B ye  fonks iyon  deni r.

A dan B ye  tan ıml ı  b i r  f  fonks iyonu
f : A→B

x→y=f (x)
:  veya f : A→B, y=f (x)  b iç im inde 

göster i l i r.

A dan B ye  tan ıml ı  f  kura l ın ın  fonks iyon  
o lması  iç in

i )  A dak i  her  e lemanın  görüntüsü o lmal ı
(A da açık ta e leman ka lmamal ı)
i i )  A dak i  her  e lemanın  ya ln ız  b i r  tane 
görüntüsü o lmal ı
koşul lar ı  gerçek lenmel id i r.

Örnek...2 :Örnek...2 :
Aşağıda A dan B ye  şemalar ı  ver i len f ,  g ,  h ,  z
eş lemeler in in  fonks iyon  o lup o lmadık lar ın ı  
be l i r t in iz?

Örnek...3 :Örnek...3 :
A dan B ye  f  fonks iyonunun
şeması  yanda ver i lmiş t i r.  
f  fonks iyonunu l is te
yöntemi ,  graf ik  yöntemi  i le
yazın ız.  Eş lemeyi  b i r  kura l
i le  yazmak is tersek nas ı l  b i r
kura l  yazabi l i r iz?

f : A→B fonks iyonunda y =  f (x)  
göster im inde x  bağımsız değişkenin in  f  
fonks iyonu i le  y  bağıml ı  değişkenine  
bağlandığ ı  an laşı l ı r.
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TANIM, DEĞER VE GÖRÜNTÜ KÜMESİTANIM, DEĞER VE GÖRÜNTÜ KÜMESİ

f : A→B  fonks iyonunun şeması

o lduğuna göre,
A =  {a,  b ,  c}  kümesine  fonks iyonun tan ım 
kümesi ,
B =  {1,  2 ,  3 ,  4}  kümesine fonks iyonun değer  
kümesi  deni r.
Bu fonks iyonu l is te  b iç im inde 
f={ (a,2) , (b ,3) , (c ,3) }  o larak  da yazabi l i r iz .

A dak i  e lemanlar ın  görüntü ler in in  kümesine 
görüntü  kümesi  deni r  ve f (A)  i le  göster i l i r.  
f (A)  =  {2 ,  3}  tür

Örnek...4 :Örnek...4 :
Aşağıda  ver i len fonks iyonlar ın  tan ım,  değer  
ve görüntü  kümeler in i  yazınız?

T:
G:
D:

T:
G:
D:

FONKSİYON MAKİNESİ FONKSİYON MAKİNESİ 
f : A→B  fonks iyonunda y=f (x)  göster iminde x  e

g i rd i  y  ye  ise ç ık t ı  deni r.  Bu iş lemi  b i r  
fonks iyona benzet i rsek

Girdi (x) Çıktı (y)

1 5

2 7

3

4

Örnek...5 :Örnek...5 :

Girdi (x) Çıktı (y)

1 6

2 11

3 16

4 21

Şek i ldek i  fonks iyon makines in in  g i rd i  ve 
ç ık t ı lar ı  tab loda ver i l i yor.  Buna göre f (x)  in  
kura l ı   ne o lab i l i r?

Örnek...6 :Örnek...6 :

Hangi  eş lemeler  fonks iyon  bel i r t i r?

1) f :ℕ→ℕ
f (x)=x+3

2)
f :ℤ→ℤ

f(x)=
x
2

3)
f :ℤ→ℚ

f (x)=
2x−1

3

4) f :ℝ→ℝ
f (x)=√x+3
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UYARIUYARI

Bir  fonks iyonun tan ım kümesi  
ver i lmemişse bağımsız değişken 
seç i leb i lecek  en geniş  ree l  sayı  kümesi  
düşünülür.

Örnek...7 :Örnek...7 :
f (x)  =  2x +  3 ise f (4)  kaçt ı r?

Örnek...8 :Örnek...8 :
f (x)  =  x 2 +4x-7  ise f (0)+f (1)  kaçt ı r?

Örnek...9 :Örnek...9 :
f (  2x–3 )  = 4 – 3x o lduğuna göre,  f (1)  kaçt ı r?

Örnek...10 :Örnek...10 :
f  (  x+2 )  =  5x – 1 o lduğuna göre,  f (6)  kaçt ı r?

Örnek...11 :Örnek...11 :
f  (  x 2 +2x+6 )  =  3x 2 +6x+20 o lduğuna göre,  
f ( -3)  kaçt ı r?

Örnek...12 :Örnek...12 :
f (x)  = 3x +  1 ise f (2x)  fonks iyonunun eş i t i  
nedi r?

Örnek...13 :Örnek...13 :
R' de tan ıml ı  f  fonks iyonu,  f (x)  = 3x +  f (x–1)  
eş i t l iğ i  i le  ver i l i yor.  f (2)  =  2 o lduğuna göre,  
f (5)  değer i  kaçt ı r?

Örnek...14 :Örnek...14 :
f :ℝ→ℝ  ,  f (x+1)  =  x· f (x)  eş i t l iğ i  i le  ver i l i yor.

f (2)  = 4  o lduğuna göre,  f (6)  değer i  kaçt ı r?
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Örnek...15 :Örnek...15 :
f (x)  =  x  –  1  o lmak üzere,  f (x+3)  ün f (x)  
türünden eş i t in i  bu lunuz.

Örnek...16 :Örnek...16 :
f (x)  =  3x +2  o lmak üzere,  f (2x-3)  ün f (x)  
türünden eş i t in i  bu lunuz.

Örnek...17 :Örnek...17 :
f : A→{0,2,5}
f (x)=x+3

 o lduğuna göre A kümesin i  bu lunuz

Örnek...18 :Örnek...18 :
Aşağıdak i  fonks iyonlardan hangis i  da ima 
f (a+b)=f (a) . f (b)  eş i t l iğ in i  sağlar?
I .  f (x)=3x           I I .  f (x)=x 3      I I I .  f (x)=3 x

EŞİT FONKSİYONLAREŞİT FONKSİYONLAR

f  :  A → B,  g  :  A → B fonks iyonlar ında 
her  x  ∈  A iç in  f (x)  =  g(x)  o luyorsa f  ve g  
fonks iyonlar ı  eş i t t i r  deni r  ve f  =  g yazı l ı r.

Örnek...19 :Örnek...19 :
A = {0,1} ,  B = {1 ,2}  o lmak üzere 
f  :  A → B,  g  :  A → B fonks iyonlar ı  iç in  
f (x)  = x  +  1,  g(x)  =  x  3  + 1  b iç im inde 
tanımlanıyor,  f   ve g eş i t  fonks iyonlar  mıdır?

 BİRİM (ÖZDEŞ) FONKSİYON  BİRİM (ÖZDEŞ) FONKSİYON 

Her x  ∈ A  iç in  f  :  A → A fonks iyonu
 f (x)  =  x  i le  ver i lm işse f  fonks iyonuna 
b i r im fonks iyon  deni r  ve I (x)=x i le  
göster i l i r.
Yani  her  e lemanın görüntüsü  b i r im 
fonks iyon  a l t ında  yine kendis id i r.

Örnek...20 :Örnek...20 :
f  :  A → A,  A = {1,  2 ,  3 ,  4}  ise f (x)  =  x  
fonks iyonu b i r im fonks iyonunun şemasını  
ç iz in iz.

Örnek...21 :Örnek...21 :
f (x)  = (a  +  1)x 2  +  (b  – 3)x  – a +  b – c
b iç im inde tan ımlanan f (x)  b i r im fonks iyonu 
iç in , f (a .b.c)  değer i  kaçt ı r?

Örnek...22 :Örnek...22 :
f (x 3  )  = (a+2)x 3  +  (b  – 1)x 2  +  c  +2
fonks iyonu ver i l i yor.
f  fonks iyonu b i r im fonks iyon  o lduğuna göre,
f (  a  + b  – c  )  kaçt ı r?
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SABİT FONKSİYON :SABİT FONKSİYON :

f  :  A → B fonks iyonu iç in  f (A)  görüntü  
kümesi  tek  e lemanl ı  ise f  fonks iyonuna 
sabi t  fonks iyon deni r.

Yani  Her  x  ∈  A ve c  ∈  B iç in  
f (x)  = c  ise f  sabi t  fonks iyondur.

f (x)  =ax 2  +  bx+c sabi t  fonks iyon ise ;  
a=0 ,  b=0 (sadece x  içermeyen ter im ler  
ka l ı r )

f (x)=
ax+b
cx+d

 sabi t  fonks iyon ise ;  a
c

=
b
d

  ,   

(eş i t  derecel i  ter imler in  katsayı lar ı  
orant ı l ıd ı r )

Örnek...23 :Örnek...23 :
A = {–1,  0 ,  2 ,  3}  ve  B = {3}  o lmak üzere
f  :  A → B fonks iyonu nası l  b i r  fonks iyondur?
Şemasın ı  ç iz in iz.

Örnek...24 :Örnek...24 :
f (x)  =  (a+2)x 2  + (b  –  3)x  + 2a– b
fonks iyonu sabi t  fonks iyon o lduğuna göre,
f (10)  kaçt ı r? ,

Örnek...25 :Örnek...25 :
f (x)=

(m−5n)x+4
nx−2

 fonks iyonu sabi t  fonks iyon 

o lduğuna göre,  m
n

 değer i  kaçt ı r?

 DOĞRUSAL FONKSİYON  DOĞRUSAL FONKSİYON 

f (x)  =  mx + n  b iç im indek i  fonks iyona 
doğrusal  fonks iyon deni r.

Örnek...26 :Örnek...26 :
f  :  R → R
f(x)  fonks iyonu doğrusal  fonks iyon  
bel i r tmektedi r.  f (0)=2 ve 
f (–1)  =  5 o lduğuna göre,  f (4)  kaçt ı r?

Örnek...27 :Örnek...27 :
f  :  R → R
f(x)  = (a+2)x 3  + (b–3)x 2  +a.bx – 2.a +2.b–d
eşi t l iğ i  doğrusal  fonks iyon  bel i r tmektedi r.
f (–1)  =  5 o lduğuna göre,  f (d)  kaçt ı r?

 y=f (x)=mx+n doğrusal  fonks iyonunda m  
sayıs ı  doğrunun eğimid i r.
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DEĞERLENDİRMEDEĞERLENDİRME

1) f :ℝ→ℝ , f(x) = 2 x – 3 fonksiyonu veriliyor. 
Buna göre, f(3) kaçtır?

2) f( 2x+3 ) = 5x-7 olduğuna göre, f(-5) kaçtır?

3) f(x) = 4x +3  ise f(3x+2) fonksiyonunun eşiti 
nedir?

4) f :ℝ→ℝ , f(x+3) = x + f(x+2) eşitliği ile veriliyor. 
f(3) = 5 olduğuna göre, f(17) değeri kaçtır?

5) f(x) =2x – 1 olmak üzere, f(x+3) ün f(x) türünden 
eşitini bulunuz

6) f = {(2x-3,15), (3y,5), (4,4)}
fonksiyonu veriliyor. f fonksiyonu birim 
fonksiyon olduğuna göre x.y kaçtır?

7) f(x) = (a + 1)x2 + (b – 3)x – a + b  biçiminde 
tanımlanan f(x) sabit  fonksiyonu için, f(a.b) 
değeri kaçtır? 

8) f (x)=
(m+1)x2

−(n+2)x+4
3 x+5

 fonksiyonu sabit 

fonksiyon olduğuna göre, m.n değeri kaçtır?
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