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FONKSİYON GRAFİĞİ OKUMAFONKSİYON GRAFİĞİ OKUMA

(z,  k)  ik i l is in in  anal i t ik  düzlemdek i  
görüntüsü A noktas ıd ır.

► z sayıs ına aps is ,  k  sayıs ına  ise ord inat
deni r.

► A(z,  k)  nok tas ı  y  =  f (x)  fonks iyonunun 
graf iğ i  üzer inde ise  f (z)  = k  yazı l ı r.

► A(z,  k)  nok tas ı  y  =  f (x)  fonks iyonunun 
graf iğ i  üzer inde ise  f - 1 (k)  =  z  yazı l ı r.  
Burada f - 1  i fades i  f  kura l ın ın  ters  
bağınt ıs ıd ı r  (10.  s ın ı f ta  detayl ı  o larak  
iş lenecek t i r )   [  f (x)=y ,  f - 1 (y)  =  x  ]

► Yukar ıda  ver i len graf ik te  x  değer ler i  
[a ,b ]  ara l ığ ından seç i ld iğ i  iç in  tanım 
kümesi  [a ,b ]  ,  görüntü  kümesi  ise [c ,d ]  
kümesid i r.

Tanım Kümesi  :  [  a ,b)   

Görüntü Kümesi  :  (c ,d ]

Örnek...1 :Örnek...1 :
Aşağıda  graf ik ler i  ver i len fonks iyonlar ın  
tan ım ve  görüntü kümeler in i  yazınız

T.K.

G.K.

T.K.

G.K.

Örnek...2 :Örnek...2 :
Yandak i  graf ik
y=f (x)
fonks iyonuna
ai t t i r.  Buna göre
is ten i len ler i
bu lunuz?

a) f(2)=             b)f(6)=                c) f-1(-3)=

d) f(0)=             e)f-1(5)=                
    

f (x)  =  0 denk lemin in çözüm kümesi  
y  =  f (x)  denk lemiyle  ver i len  
fonks iyonunun (varsa)  x  eksenin i  kest iğ i  
nokta lar ın  aps is ler i ,  f (x)  =  0 denk lemin in 
gerçek  ( ree l )  sayı lar  kümesindeki  çözüm 
kümesid i r.

Örnek...3 :Örnek...3 :
Yandak i  graf ik  y=f (x)
fonks iyonuna a i t t i r.  Buna
göre is ten i len ler i  bu lunuz?

a)  f (k )=0  ise k  kaç o lab i l i r?      

        

b)
f (0)+ f (4) . f(9)

f(−3) .f (5)
        

  c )  tanım kümesindeki  kaç a  tamsayıs ı  iç in  
f (a)<0  dır?

Örnek...4 :Örnek...4 :
Yandak i  graf ik  
y=f (2x+5)  fonks iyonuna
ai t t i r.  Buna göre
is ten i len ler i  bu lunuz?

a) f(13)=?

a) 
f (5)+ f (−1)

f(19)−1
=?
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Örnek...5 :Örnek...5 :
Yandak i  graf ik  y=g(x+3)
fonks iyonuna a i t t i r.
Buna göre is ten i len ler i
bu lunuz?

a) g(7)+g-1(-2) = ?

b) 
g(13)+g(3) .g(0 )

g (7)−2g (8)
=?

       

   

Örnek...6 :Örnek...6 :
Yandak i  graf ik  y=h(x)
fonks iyonuna a i t t i r.  

a)  h(x)=0 denklemin in  kaç
kökü vard ır?

b)  h(x)=-1 denklemin in  kaç kökü vardı r?

c)  h(x)=8 denklemin in  kaç kökü vardır?

Örnek...7 :Örnek...7 :   
 f (x)  =  4x – 28 fonks iyonunun x eksenin i  
kest iğ i  nok tanın  aps is i  kaçt ı r?

Örnek...8 :Örnek...8 :   
 f (x)=x2

−ax+b   fonks iyonunun x eksenin i  
kest iğ i  nok ta lar ın  aps is ler i  1  ve –2 o lduğuna 
göre,  y  eksenin i  hangi  noktada keser?

DÜŞEY DOĞRU TESTİDÜŞEY DOĞRU TESTİ

Bir  graf ik te  y  eksenine ç iz i len para le l  
doğru lar  graf iğ i  b i rden fazla  nok tada 
kes iyorsa  o i l işk i  (eş leme) fonks iyon 
deği ld i r.

y= f (x)  ,  [a ,b ]  tan ım ara l ığ ı  iç in  
fonks iyondur.  (düşey ç izg i ler  graf iğ i  
da ima tek  nok tada kes iyor)

y=g(x)  ,  [a ,b ]  tan ım ara l ığ ı  iç in  fonks iyon  
deği ld i r.  (düşey ç izg i ler  graf iğ i  bazen 
b i rden  fazla  nok tada kes iyor)

Örnek...9 :Örnek...9 :   
 Hangi  graf ik  b i r  fonks iyona a i t  o lab i l i r?
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DEĞİŞİM HIZI VE DOĞRUNUN EĞİMİDEĞİŞİM HIZI VE DOĞRUNUN EĞİMİ

İk i  değişkenden b i r in in  değiş im 
mik tar ın ın ,  d iğer in in  değiş im mik tar ına  
oranı  değiş im h ız ını  ver i r.  Ayşe '  n in  
k i losunun yaşına göre  değiş im hız ı ,  

Değiş im hız ı  = Kilo değişim miktarı
Yaş değişim miktarı

dır.

y  = f (x)  doğrusal  fonks iyonu genel l ik le ,  
f (x)  = m.x+n 
b iç im inde yazı l ı r.  Bu fonks iyonun y  s in in  
x  ine göre değiş im h ız ına  doğrunun eğimi
deni r.  Eğim genel l ik le  "m" har f i  i le  
göster i l i r.

Değiş im hız ı  = y deki değişim miktarı
x deki değişim miktarı

=eğim=m

Örnek...10 :Örnek...10 :
Ayşe'  n in  yaş – küt le  tab losu  aşağıda  
ver i lmiş t i r.  Ayşe '  n in  küt les in in  yaş ına  göre 
değiş im hız ı  nedi r?

Yaş Kütle(kg)

12 43

15 49

18 55

Örnek...11 :Örnek...11 :
El inde  uçan balon o lan Al i '
n in  ba lonu kaçıyor.
Başlangıç ta  yerden 2
metre yüksek l ik te  k i
ba lonun yüksek l iğ in in  za
mana (saniye)  göre
değiş im graf iğ i  ver i l i yor.
Balonun yüksek l iğ in in  zamana
göre  değiş im hız ı  kaçt ı r?

Örnek...12 :Örnek...12 :
Bir  ak ı l l ı  te lefonun
üret i ld iğ i  tar ih ten
i t ibaren f iyat ında k i
değiş im graf iğ i
ver i lm iş t i r.Ak ı l l ı
te lefonun f iyat ın ın
zamana göre değiş im hız ı
kaçt ı r?

Değiş im h ız ı  (eğ im )  pozi t i f ,  negat i f  ve 
s ıf ı r  o lab i l i r.

EĞİM BULMAKEĞİM BULMAK

a.x +  b.y +  c  = 0 b iç imindek i  doğru lar ın  

eğ imi  m=−
a
b

y =  m.x+n b iç im indek i  doğru lar ın  eğ imi  
ise m katsayıs ına  eş i t t i r.

Örnek...13 :Örnek...13 :
Doğruların eğimlerini bulunuz

a) f(x)=3x+4    b) y=4x+7    c) 3x-2y=8    d) x
3
−

y
2
=√7

Eğim,  eğ im açıs ın ın  tan jant  değer id i r

Eğimin a lab i leceği  tüm değer ler i  graf ik  
üzer inde  göre l im.

Eğim pozi t i f t i r               Eğim negat i f t i r  

  9. Sınıf Matematik Konu Anlatımı 2014−2015  9. Sınıf Matematik Konu Anlatımı 2014−2015 33//66

w
w

w
.

m
a

t
b

a
z

.
c

o
m

Yükseklik (m) 

Süre (sn)

32

2

60

Fiyat (Tl) 

Süre (yıl)

1800

1200

2 6



FONKSİYONLAR - 2FONKSİYONLAR - 2

GRAFİK GÖSTERİMİ-FONKSİYON TÜRLERİGRAFİK GÖSTERİMİ-FONKSİYON TÜRLERİ

Örnek...14 :Örnek...14 :
Aşağıda  graf iğ i  ver i len fonks iyonlar ın  
eğ imler in i  bu lunuz.

PARÇALI TANIMLI FONKSİYONLARPARÇALI TANIMLI FONKSİYONLAR

Tanım kümesin in  ayr ık  a l t  ara l ık lar ında  
fark l ı  kura l lar la  i fade edi len  fonks iyonlara
parçal ı  tan ıml ı  fonks iyon  deni r.

f (x)={ g (x), x<a
h (x), x≥a

Örnek...15 :Örnek...15 :
f (x)={ x2

+4x+2, x<0
−x−5, x≥0

  ise f (−3)+ f(2)=?

Örnek...16 :Örnek...16 :

Reel  sayı larda  f (x)={
2x x>2
x+2 −3<x⩽2
−3 x⩽−3

 b iç iminde 

tan ımlanan fonks iyon iç in  f (2) - f (3)  kaçt ı r?

Örnek...17 :Örnek...17 :
f (x)={ x+3, x<0

2 x−8, x≥0
  fonks iyonunun graf iğ in i  

ç iz in iz

Mut lak değer  fonks iyonu da parça l ı  
tan ıml ı  b i r  fonks iyondur

|x|={
−x, x<0

x , x>0
0, x=0

Örnek...18 :Örnek...18 :
g(x)  = |  x  –  3 |  fonks iyonunu parça l ı  b iç imde 
yazın ız?

Örnek...19 :Örnek...19 :
g(x)  = |  2x +10 |  fonks iyonunu parça l ı  
b iç imde yazıp graf iğ in i  ç iz in iz

f (x)=x n  fonks iyonlar ın ın  graf ik ler i
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FONKSİYON TÜRLERİFONKSİYON TÜRLERİ

1.  İç ine Fonksiyon
f  :  A → B fonks iyonu iç in

f (A)≠B  ise f
fonks iyonuna iç ine
fonks iyon deni r.  
Yani  değer  kümesinde
açık ta e leman kal ıyorsa
fonks iyon iç inedi r.

2.  Örten Fonksiyon
f  :  A → B fonks iyonu
iç in  f (A)=B  ise f
fonks iyonuna ör ten
fonks iyon deni r.  Yani
değer  kümesinde açık ta
e leman kalmıyorsa
fonks iyon ör tendi r.

YATAY DOĞRU TESTİ  (ÖRTENLİK)YATAY DOĞRU TESTİ  (ÖRTENLİK)

Bir  fonks iyonun ör ten  mi  iç ine mi  
o lduğunu anlamak iç in   değer  
kümesinden seç i lecek  her  e lemanına 
karşı l ık  tanım kümesinden b i r  e lamanın 
eş leş ip  eş leşmediğ in i  b i lmek  gerek i r.  
Graf ik ten bunu anlamanın  yo lu görüntüsü
araşt ı r ı lacak  e leman iç in   iç in   x  eksenine
para le l    b i r  doğru  ç iz i l i r  ve bu doğrunun 
graf iğ i  kes ip  kesmemesine  göre karar  
ver i l i r   

Örnek...20 :Örnek...20 :
Şeki ldek i  fonks iyonun
değer  kümesi  Reel
sayı lar  kümesi  ise
fonks iyon  iç inedi r.
Eğer  değer  kümesi  
[0 , ∞ )  a l ın ırsa
fonks iyon  ör tendi r

Örnek...21 :Örnek...21 :
Şeki ldek i  fonks iyonun   
Reel  sayı lar  kümesinde
fonks iyon  mid i r?

Örnek...22 :Örnek...22 :

Şeki ldek i  fonks iyonun
değer  kümesi  Reel
sayı lar  kümesi  ise bu
fonks iyon  ör ten mid i r?

3.  Bire-bir  Fonksiyon 
f :  A → B fonks iyonu ver i ls in .  
Her  x 1  ,  x 2   ∈ A ve x 1  ≠  x 2  i ç in
f (x 1  )  ≠  f (x 2  )  o luyorsa f  fonks iyonuna 
b i re–bi r  (1–1)  fonks iyon deni r.

Örnek...23 :Örnek...23 :

h fonks iyonu fark l ı  en  az ik i  tanım kümesi  
e lemanını  değer  kümesinden aynı  e lemanla  
eş leşdiğ inden b i re-b i r  deği ld i r.  g  fonks iyonu 
ise fark l ı  e lemanlar ı  fark l ı  görüntü ler le  
eş leşt i rd iğ inden b i re-b i rd i r

YATAY DOĞRU TESTİ  (BİRE-BİRLİK)YATAY DOĞRU TESTİ  (BİRE-BİRLİK)

Bir  fonks iyonun graf iğ i  ve  ya tay o larak  
ç iz i len fark l ı  doğru lar    en çok b i r  defa 
kes iş iyorsa   fonks iyon  b i re  b i r  d i r  .  Yatay 
doğru lar  b i rden çok defa fonks iyon  
graf iğ in i  kes iyorsa  fonks iyon 1-1 deği ld i r.

Örnek...24 :Örnek...24 :
Reel  sayı larda tan ıml ı
y=f (x)   fonks iyonu  1-1
mid i r?

Örnek...25 :Örnek...25 :
Reel  sayı larda tan ıml ı
 y= f (x)   fonks iyonu  1-1
mid i r?

Örnek...26 :Örnek...26 :
Reel  sayı larda tan ıml ı  ( f  :  R → R)
 y=f (x)=x 4  fonks iyonu  1-1 mid i r.  Deği l  ise bu 
fonks iyonun 1-1 hale  get i r lmesi  iç in  mümkün 
b i r  yo l  var  mıd ır?

Örnek...27 :Örnek...27 :
En az ik i  e lemanl ı  b i r  kümede tanıml ı   sabi t ,  
b i r im ve doğrusal  fonks iyonlar ın   b i re  b i r l iğ in i
araşt ı r ın ız?
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DEĞERLENDİRMEDEĞERLENDİRME

1) Yandaki grafik 
y=f(x)
fonksiyonuna aittir.
Buna göre
istenilenleri
bulunuz?

a)  f (x+1)=0 denk lemin i  sağlayan x  
değer ler in in  top lamı kaçt ı r?      

        

b)
f (3)+ f (−5). f (0 )

f (6)+ f−1
(−3)

        

c) Aşağıdaki aralıklarda f bire-bir midir?
i) [-5,0] iii) [0,7] 

d) f:[-5,oo) R fonksiyonu örten midir? 

2) Yandaki grafik y=h(2x+3)
fonksiyonuna aittir. Buna
göre istenilenleri
bulunuz?

 h(15)+h(3) .h−1
(7)

h(17)−h(21)
=?

       

3) Yandaki grafik y=k(x)
fonksiyonuna aittir. 

a) k(x)=0 denkleminin 
kaç kökü vardır?

b)  k (x)=-1 denklemin in  kaç kökü vardır?

c)  k (x)=4 denk lemin in kaç kökü vardır?

4)  f(x) = x2 – 9 fonksiyonunun x eksenini kestiği 
noktaların birbirine uzaklığı kaç birimdir?

5)  f (x)=x2
+mx+n   fonksiyonunun x eksenini 

kestiği noktaların apsisleri -1 ve 2 olduğuna 
göre, y eksenini hangi noktada keser?

6)  Hangisi reel sayılarda tanımlı  bir fonksiyona 
ait olabilir?

7) Bir ağacın dikildikten
sonra boyunun zamana
göre değişimi grafikte
verilmiştir. Ağacın
boyunun zamana göre
değişim hızı kaçtır?

8) f (x)={ mx+n, x<1
−x2

+2n−3, x≥1
  ve f (0)= f(2) ise 

f(3) kaçtır?

9) (x) = | x – 3 |-2  fonksiyonunu  parçalı biçimde 
yazarak grafiğini çiziniz ?
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