FONKSIYONLAR - 2
GRAFIK GOSTERIMi-FONKSiYON TURLERI

FONKSIYON GRAFIGi OKUMA y
Yandaki grafik y=f(x)
2y y=Ff(x) 5
y=f(x) J(Z):k fonksiyonuna B[ATNE T«
d L ) 4 5 >
kA-’\ aittir. Buna gore /1
b istenilenleri -3
a z r bulunuz?
Cc
a) f(2)= b)f(6)= c) F1(-3)=
(z, k) ikilisinin analitik duzlemdeki
gt’)rUntUsU A noktasidir. d) f(O): e)f»l(s):
» z sayisina apsis, k sayisina ise ordinat
denir.
» A(z, k) noktasiy = f(x) fonksiyonunun f(x) = 0 denkleminin ¢ézim kimesi
grafigi Uzerinde ise f(z) = k yazilir. y = f(x) denklemiyle verilen
_ fonksiyonunun (varsa) x eksenini kestigi
» A(z, k) noktasiy = f(x) fonksiyonunun noktalarin apsisleri, f(x) = 0 denkleminin
grafigi uzerinde ise f''(k) = z yazilr. gercek (reel) sayilar kimesindeki ¢ézim
Burada f* ifadesi f kuralinin ters kiimesidir.
bagintisidir (10. sinifta detayli olarak (\
islenecektir) [ f(x)=y, f*(y) = x ]
2y
» Yukarida verilen grafikte x degerleri £ 6 y=f(x)
[a,b] aralifindan secildigi igin tanim o| Yandaki grafik y=f(x)
kimesi [a,b] , gorunti kimesiise [c,d] ©| fonksiyonuna aittir. Buna —2 ; 10 ,
kumesidir. ~| gére istenilenleri bulunuz? i/ 5 58&
@ -
Qo
=| @ f(k)=0 ise k kac olabilir?
Tanim Kimesi : ['a,b) £
2
: f f(4).f(9
Goruntd Kimesi : (c,d] 2 b) (0)+1(4).#(9)
f(=3).f(5)
Asagida grafikleri verilen fonksiyonlarin . ) o
tanim ve goriunti kiimelerini yaziniz c) tanim kimesindeki ka¢ a tamsayisi icin
f(a)<0 dir?
Ay
y=f(x) Y%
9 4 . Yandaki grafik
6 1 g y=f(2x+5) fonksiyonuna
> " gl aittir. Buna gore
istenilenleri bulunuz?
T.K.
G.K. a) f(13)="?
y=h(x) 9
4
f(5)+f(-1) _
a) =
5 f(19)-1
TK.
G.K.
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Yandaki grafik y=g(x+3)
fonksiyonuna aittir.
Buna gore istenilenleri
bulunuz?

y=g(x+3)

a) g(7)+g'(-2) =7

b 913)+9(3).90) _,
9(7)-2g(8)

Yandaki grafik y=h(x)
fonksiyonuna aittir.

a) h(x)=0 denkleminin kag
kokd vardir?

b) h(x)=-1 denkleminin ‘ka¢ koku vardir?

¢) h(x)=8 denkleminin ka¢ koku vardir?

f(x) = 4x — 28 fonksiyonunun x eksenini
kestigi noktanin apsisi kactir?

f(x)=x’—ax+b fonksiyonunun.x eksenini
kestigi noktalarin apsisleri 1 ve -2 olduguna
goOre, y eksenini hangi noktada keser?

www.matbaz.com

DUSEY DOGRU TESTI

Bir grafikte y eksenine ¢izilen paralel
dogrular grafigi birden fazla noktada
kesiyorsa o iliski (esleme) fonksiyon
degildir.

y=f(x) , [a,b] tanim arali§i i¢in
fonksiyondur. (disey cizgiler grafigi
daima tek noktada kesiyor)

y=g(x) , [a,b] tanim aralig! i¢in fonksiyon
degildir. (dusey cizgiler grafigi bazen
birden fazla noktada kesiyor)

Hangi grafik bir fonksiyona ait olabilir?

a) v b) y
y=f(x) 1 y=f(x)
_
, » X
T
C) d)
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DEGISIM HIZI VE DOGRUNUN EGiMmi

L . . oL Bir akilli telefonun . Fiyat(Tl)
Iki degiskenden birinin degisim iretildigi tarihten I
miktarinin, digerinin degisim miktarina itibaren fiyatinda Ki 1800
orani degisim hizini verir. Ayse' nin degisim grafigi 1200 b
kilosunun yasina gore (_je_g“]isir_n hizr, verilmistir. Akilli Siire (yil)
Degisim hizi = Kilo_degisim miktan telefonun fiyatinin 2 6

Yas degisim miktar zamana gore degisim hizi

kactir?

y = f(x) do@grusal fonksiyonu genellikle,
f(x) = m.x+n

biciminde yazilir. Bu fonksiyonun y sinin
x ine gore degisim hizina dogrunun egimi
denir. Egim genellikle "m" harfi ile

gosterilir. Degisim hizi (e§im ) pozitif, negatif ve
. o . fir olabilir.
o _ Yy deki degisim miktari sl
Degisim hizi x deki degisim miktar
=egim=m

A EGiM BULMAK

Ayse' nin yas — kitle tablosu asag|da a.x + by +¢c=0 blglmlndekl do@rularln

a) f(x)=3x+4 h) y=4x+7 c)3x-2y=8 d) %—%:ﬁ

€
verilmistir. Ayse' nin kutlesinin yasina goére o egimi m=_2
degisim hizi nedir? o b S o
Yas | Kitle(kg) ~ y = m.x+n blglmlndekl QOgruIarln egimi
© ise m katsayisina esittir.
12 43 o
15 49 ©
E - - ..
18 55 -| Dogrularin egimlerini bulunuz
2
E
2

Elinde ucan balon olan Ali'
nin balonu kacgiyor.
Baslangicta yerden 2
metre yikseklikte Ki
balonun yiksekliginin za )
mana (saniye) gore

Yikseklik (m)

32— EgJim, edim acisinin tanjant degeridir

\ Sure (sn)

Egimin alabilecegi tim degerleri grafik

!
degisim grafigi veriliyor. 60 S2 T
Balonun yuksekliginin zamana Uzerinde gorelim.
gore degisim hizi kagtir? 1y

&

E
L Na K

— e TN

v

h

v X

Egim pozitiftir Egim negatiftir
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'y
v

d d
L :
l l. > X
d dogrusunun egimi d dogrusunun egimi
tanimsizdir sifirdir

A
v
x

A

Asagida grafigi verilen fonksiyonlarin
egimlerini bulunuz.

y d y
d
4
-2 3 X
X
m = m =

PARGALI TANIMLI FONKSIYONLAR

Tanim kimesinin ayrik alt araliklarinda
farkli kurallarla ifade edilen fonksiyonlara
parcali tanimlr fonksiyon denir.

_[ g(x), x<a

f(x)_[ h(x), x=a
f(x):[ X+4x+2, x<0 jso f (=3)+ f(2)=?

—X-5, x>0

2X X>2
Reel sayilarda f(x)=| x+2 —3<x<2 biciminde
-3 X<—-3

tanimlanan fonksiyon ic¢in f(2)-f(3) kactir?

www.matbaz.com

x<0

f(X): X+3’ %>0

2x-8,
ciziniz

fonksiyonunun-grafigini

Mutlak deger fonksiyonu da parcali
tanimli bir fonksiyondur

—X, x<0
x| = X, x>0
0, x=0
g(x) = | x = 3 | fonksiyonunu parcali bigcimde
yaziniz?
g(x) =] 2x +10 | fonksiyonunu parcali

bicimde yazip grafigini ¢iziniz

f(x)=x" fonksiyonlarinin grafikleri

y AY
4 y=X y=x?
» X \ / » X
AY y
Y58 “Q/x k>0
/ » X ‘\ » X
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FONKSIYON TURLERI

1. icine Fonksiyon f
f: A - B fonksiyonu igin
f(A)#B ise f
fonksiyonuna igine

3. Bire-bir Fonksiyon

f: A -~ B fonksiyonu verilsin.

Her x1, X2 € Ave X1 # Xzi¢in

f(x1 ) # f(x2 ) oluyorsa f fonksiyonuna
bire—bir (1-1) fonksiyon denir.

fonksiyon denir. <
Yani deger kimesinde

acikta eleman kalryorsa

fonksiyon icinedir.

2. Orten Fonksiyon

f: A~ B fonksiyonu
icin f(A)=B ise f
fonksiyonuna orten
fonksiyon denir. Yani
deger kimesinde acikta
eleman kalmiyorsa
fonksiyon ortendir.

h fonksiyonu farkli en az iki tanim kimesi
elemanini deger kimesinden ayni elemanla
eslesdiginden bire-bir degildir. g fonksiyonu
ise farkli elemanlari farkli gértntilerle
eslestirdiginden bire-birdir

YATAY DOGRU TESTi (ORTENLIK)

Bir fonksiyonun 6rten mi icine mi
oldugunu anlamak i¢in deger
kimesinden secilecek her elemanina
karsilik tanim kiimesinden bir elamanin
eslesip eslesmedigini bilmek gerekir.
Grafikten bunu anlamanin yolu goérintisi
arastirilacak eleman i¢in i¢in x eksenine
paralel bir dogru cizilir ve bu dogrunun
grafigi kesip kesmemesine gore karar
verilir

YATAY DOGRU TESTI (BIRE-BIRLIK)

Bir fonksiyonun grafigi ve-yatay olarak
cizilen farkli dogrular _en ¢ok bir defa
kesisiyorsa fonksiyon bire bir dir . Yatay
dogrular birden cok defa fonksiyon
grafigini kesiyorsa fonksiyon 1-1 degildir.

Sekildeki-fonksiyonun
deger kimesi Reel y=x* Reel sayilarda tanimli

sayllar kimesi ise y=f(x) fonksiyonu 1-1 y=f(x)
midir? \/‘

fonksiyon icinedir.
Egder deger kiimesi
Reel sayilarda tanimli
y=f(x) fonksiyonu 1-1
Sekildeki fonksiyonun

[0, © ) alinirsa
midir? /
y
Reel sayilar kimesinde \

fonksiyon ortendir
fonksiyon midir? /

Reel sayilarda tanimli (f : R' = R)

y=f(x)=x* fonksiyonu 1-1 midir. Degil ise bu
fonksiyonun 1-1 hale getirlmesi icin mimkun
bir yol var midir?

Sekildeki fonksiyonun

A
y=k/x k>0
deger kimesi Reel k

sayilar kiimesi ise bu L
fonksiyon 6rten midir?

En az iki elemanli bir kimede tanimli sabit,
birim-ve dogrusal fonksiyonlarin bire birligini
arastiriniz?
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DEGERLENDIRME

1) Yandaki grafik 2 Y
y=f(x) y
fonksiyonuna aittir. 1, /{\4 5 / f(x)
Buna gore

Buna gore v\
istenilenleri Y

bulunuz?

a) f(x+1)=0 denklemini saglayan x
degerlerinin toplami kacgtir?

f(3)+f(—5).f(0)

) f(6)+f *(—3)

c) Asagidaki araliklarda f bire-bir midir?
i) [-5,0] iii) [0,7]

d) f:[-5,00) R fonksiyonu érten midir?

2) Yandaki grafik y=h(2x+3) y
fonksiyonuna aittir. Buna
gore istenilenleri
bulunuz?

L T
h(17)—h(21) P

3) Yandaki grafik y=k(x)
fonksiyonuna aittir.

y=k(x)

a) k(x)=0 denkleminin
kac koki vardir?

b) k(x)=-1 denkleminin ka¢ kdkd vardir?

c) k(x)=4 denkleminin-kac¢ koku vardir?

4) f(x) = x2— 9 fonksiyonunun x eksenini kestigi

noktalarin birbirine uzakhgi kag birimdir?

5)

6)

7

8)

9)

f(x)=x*+mx+n fonksiyonunun x eksenini
kestigi noktalarin apsisleri -1 ve-2 olduguna
gore, y eksenini hangi noktada keser?

Hangisi reel sayilarda taniml bir fonksiyona
ait olabilir?
\ y
/}\ B
/ » X » X
J
y=u(x)
y y
y=f(x) y=r(x)
X » X

Bir agacin dikildikten
sonra boyunun zamana
gore degisimi grafikte
verilmistir. Agacin 20
boyunun zamana goére ,
degisim hizi kactir?

Sure (ay)

|
i
|
i
8

mx+n, x<1
fx)={ 77,
—X“+2n-3, x=1

f(3) kactir?

ve f (0)= f(2) ise

(x) = | x=31-2 fonksiyonunu parcall bigcimde
yazarak grafigini ¢iziniz ?
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