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ÖNERMELER- BİLEŞİK ÖNERMELERÖNERMELER- BİLEŞİK ÖNERMELER

Ter im:  B i r  b i l im dal ı  içer is inde konuşma 
d i l inden fark l ı  an lamı  o lan sözcüklerden 
her  b i r ine  o b i l im dal ın ın b i r  ter imi  deni r.

Örneğin  açı  b i r  geometr i  ter imi ,  top lama 
b i r  matemat ik  ter imi  ve küt le  b i r  f iz ik  
ter imid i r.

B i r  ter imin an lamını  be l i r lemeye ter imi  
tanımlamak deni r.

Örneğin  “Üç kenar ının uzunluğu eş i t  
üçgene eşkenar  üçgen deni r ”  i fades i  b i r  
tanımdır.  

B i r  ter imi  tanımlamak iç in  o  b i l im dal ı  
içer is inde  daha önce tanımlanmış  ter im ve
kavramlardan yarar lanı l ı r.
Bazı  ter imler in  tanımı  yoktur.  Örneğin 
nokta,doğru,küme g ib i  ter imler  tanımsızdı r
;  bu g ib i  ter imler  sezgise l  a l ın ı r.

Mant ık  akı l  yürütme yöntemler in i  ince leyen
bi l im dal ıd ı r.  

Mant ığa  matemat ikse l  yapıy ı  kazandıran  
George  Boole 1848 y ı l ında "Mant ığ ın  
Matemat ik  Anal iz i "  ad l ı  b i r  ça l ışmayı  
yayın lamışt ı r. İk i  değer l i  
Ar is to te les  mant ığ ını  matemat ikse l  
temel lere  otur tan s imgesel  mant ığ ı  
yaratmışt ı .  (Boole  mant ığ ı ,  Boole cebi r i ,  
matemat ikse l  mant ık ,  s imgesel  mant ık  )

Önerme:  Kesin o larak doğru  ya da yanl ış  
hüküm içeren i fadelere önerme deni r.

Örnek...1 :Örnek...1 :
Aşağıdak i  i fadeler in  önerme o lup  
o lmadık lar ın ı  be l i r t in iz .

i ) A l fabemizde 50 har f  vardı r
i i ) B i r  gün 18 saat t i r
i i i ) B i r  üçgenin iç  açı lar ı  top lamı  180 o di r
iv ) Ders ça l ışa l ım
v) Al i  ça l ışkan b i r  çocuktur.

Önermeler     p ,q , r,s   g ib i   har f ler le  
be l i r t i l i r ler.

p :  “  B i r   y ı l  265   gün  6   saat t i r. ”     
r  :  “2   sayıs ı   i r rasyonel   b i r   sayıdı r. ”

Doğru luk  Değer i  :   B i r   önermenin  doğru  
ya da  yanl ış   o luşuna  ,   o   önermenin  
doğru luk  değer i   deni r  .   

Herhangi   b i r  öneme iç in  yanl ış   veya   
doğru   o lmak  üzere  ik i   durum  söz 
konusudur.  

Ulus lar  arası   b i r l iğ in   sağlanması   
açıs ından  doğru  yer ine 1 s imgesi   
yanl ış   yer ine   0   s imgesi   ku l lanı l ı r.

Buradaki   1  ve 0  s imgeler in in  sayısa l   b i r
değer i   yoktur.  

Örnek...2 :Örnek...2 :
Herhangi   b i r   P  önermesin in   doğru luk   
değer in i   tab lo   i le   göster in iz .

P  önermesin in   doğru luk  değer i   1  ve 0  
o lab i leceğinden  tab lo i le   göster i rsek  
(özet lersek)   

P

0

1

Örnek...3 :Örnek...3 :
 Herhangi  p  ve q  önermeler in in  doğru luk  
değer in i  tab lo   i le   göster in iz  .
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Örnek...4 :Örnek...4 :
 Herhangi   üç p,q ve r  önermeler in in  doğru luk
değer in i  tab lo   i le   göster in iz  .

Denk  Önermeler :  Doğru luk   değer i   aynı  
o lan önermelere  denk  önerme deni r  .  
Eğer  p  ve q g ib i  ik i  önerme b i rb i r ine denk

ise bunu p ≡ q b iç iminde bel i r t i r iz .

Örnek...5 :Örnek...5 :
p :  “Van  Türk iye ’n in   başkent id i r. ”  

q  :   “  İs tanbul  ‘un p laka   numarası   34 '  tür  . ”  

r  :  “Zonguldak  Karadeniz  Bölges indedi r. ”

t  :  “A lmanya  Avrupa  k ı tasındadır. ”

s :  “3>7”    

v  :  “5   asal   b i r   sayı   deği ld i r. ”  
önermeler inden  denk  o lan lar ı  be l i r t in iz  

B i r    Önermenin  Olumsuzu/Deği l i  :  B i r   
önermenin  hükmünün  o lumsuzu  
a l ınarak  yapı lan  yeni   önermeye  ,   o   
önermenin  o lumsuzu  deni r  .

B i r   p   önermesin in  o lumsuzu p ı  (veya ~p)
i le   göster i l i r.   

Ver i len b i r   önermenin   o lumsuzunu  
bu lmak  iç in   önermenin  sonuna   deği l  
sözcüğü get i r i r iz .

Örnek...6 :Örnek...6 :

p :  “2   asal   b i r   sayıdı r. ”
q  :  “  2=3”    
r  :  “  Kar   beyazdı r. ”   
s :   “Anta lya   Akdeniz   bö lges indedi r. ”  
önermeler in in   o lumsuzunu (deği l l le r in i )  
yazınız

Örnek...7 :Örnek...7 :
Tabloyu doldurunuz

P Pı

Uyarı  

(=)' = ≠ ,  (<)' = ⩾ ,   (>)' = ⩽

 B i leş ik  Önerme :  İk i   ya da daha faz la  
önermenin  “ve” ,  “veya” ,  “ ise” ,  “ancak ve 
ancak”   bağlaç lar ı  i le  b i r leşmesiy le  e lde  
edi len  yeni  önermelere b i leş ik  önerme 
deni r.

                                                   

  Bağlaç Adı Bağlacı Temsil Eden Sembol

veya ∨

ve ∧
ya da

ise ⇒

ancak ve ancak
(gerek ve yeter

şart)

⇔

p:  “A l i  s iyah saç l ıd ı r. ”  
r : ”3+4=7”  önermeler i  iç in  bağlaç lar ı  
ku l lanarak b i leş ik  önermeler  yapınız .
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1.  “Veya”  Bağlacı  :  p  i le  q  
önermeler inden en az b i r i  doğru ise 
“veya”  bağlacı  i le  kuru lan  “p veya q”  
b i leş ik  önermesi   doğru,  p  i le  q  nun her  
ik is i  de yanl ış  ise “p  veya q”  b i leş ik  
önermesi  yanl ış t ı r.  

p  veya q b i leş ik  önermesi  genel l ik le  
p ∨ q i le  be l i r t i l i r.  

Tanıma göre p ∨ q nun tablosu : 

p q p ∨ q

1 1

1 0

0 1

0 0

biçimindedir. 

Örnek...8 :Örnek...8 :
p:  “3<7 ”  
q :  “10  asal  b i r  sayıdı r. ”    
r :  “2=3”  
s :  “üzüm bi r  meyvadır ”  .önermeler i  iç in  veya 
i le  b i leş ik  önermeler  yapınız .  
Bu b i leş ik  önermeler in  doğru luk değer in i  
bu lunuz.

2.  “Ve”  Bağlacı  :  p  i le  q  önermeler in in  her
ik is i  de doğru ise ‘ve ’ bağlacı  i le  kuru lan 
“p ve q”  b i leş ik  önermesi   doğru,  p  i le  q  
nun en az b i r i  yanl ış  ise “p  ve q”  b i leş ik  
önermesi  yanl ış t ı r.  

p  ve q b i leş ik  önermesi  genel l ik le  p ∧ q 
i le  be l i r t i l i r.

Tanıma göre p ∧ q nun tablosu: 

p q p ∧ q

1 1

1 0

0 1

0 0

biçimindedir

Örnek...9 :Örnek...9 :
p:  “3>7 ”  
q :  “5  tek b i r  sayıdı r. ”    

r :  “2 ≤ 3”  
s : ”Sal ı  gününden sonra Pazar  günü gel i r. ”  
önermeler i  iç in  “ve”   i le  b i leş ik  önermeler  
yapınız .  
Bu b i leş ik  önermeler in  doğru luk değer in i  
bu lunuz.

∨ ve ∧  iş leminin özel l ik ler i
p,q ve  r  b i rer  önerme o lsun

1.  Tek kuvvet  özel l iğ i  :  p  önermesi  iç in  

p ∨ p ≡ p ve p ∧ p ≡ p

2.Değişme özel l iğ i  :  p ∨ q ≡ q ∨ p  ve p

∧ q ≡ q ∧ p

3.Bi r leşme özel l iğ i  :  

p ∨ (q ∨ r ) ≡ (q ∨ p) ∨ r   ve 

p ∧ (q ∧ r ) ≡ (q ∧ p) ∧ r

4 .Dağı lma özel l iğ i  :  

p ∧ (q ∨ r ) ≡  (p ∧ q) ∨ (p ∧ r )  ,

(q ∨ r ) ∧ p ≡  (q ∧ p) ∨ ( r ∧ p)    ve

p ∨ (q ∧ r ) ≡  (p ∨ q) ∧ (p ∨ r )  ,

(q ∧ r ) ∨ p ≡  (q ∨ p) ∧ ( r ∨ p)

5.De Morgan Kura l lar ı :  (p ∧ q) ı ≡ p ı ∨ q ı  

ve (p ∨ q) ı  ≡ p ı ∧ q ı
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Örnek...10 :Örnek...10 :
De Morgan kura l lar ın ın var l ığ ın ı  doğru luk  
tab lo lar ı  yardımıy la  göstere l im.  

p q pı qı p ∧ q (p ∧ q)ı pı ∨ qı

p q pı qı p ∨ q (p ∨ q)ı pı ∧ qı

Örnek...11 :Örnek...11 :
p ≡ 0 ,q ≡ 1 ,  r ı ≡ 1 ise [p ı ∧  r ]  ∨ (p ı ∨ q) ı

önermesinin en sade hali nedir?

Örnek...12 :Örnek...12 :
p ∨ q ≡ 0 ,   p ı  ∧ r  ≡ 1  ver i l iyor  hangi ler i  
doğru  o lab i l i r?

i) p  ii) p ∧ r  iii) qı ∨ rı

Önermeler  cebr i  :  B i r  denkl ik  doğru luk 
tab losu yapı lmadan bağlaç lar ın  özel l ik ler i
ku l lanı larak ta  göster i leb i l i r.  Bu 
iş lemler in  tümüne önermeler  cebr i  deni r

Örnek...13 :Örnek...13 :
Doğru luk  tab losu yapmadan aşağıdak i  
önermeler in  doğru layınız .

1 . p ∨ [p ı ∧ (q ∨ p) ] ≡ p ∨ q 

2. [p ∨ (q ı ∧ p ı ) ] ∧ (p ∨ q) ≡ p

Örnek...14 :Örnek...14 :
{ (p ∨ q)  ∧ (p ∨ q ı )  } ∨ p ı   önermesin in  en 
sade hal i  nedi r?

Örnek...15 :Örnek...15 :
{ (p ∧ q)  ∨ (p ı ∧ q)  } ∨  q önermesin in  en  
sade hal i  nedi r?

Kümeler le  yapı lan iş lemler  ve sembol ik  
mant ık ta  ku l lanı lan sembol ,  göster im ve  
bunlar la  i fade edi len iş lemler  arasında 
aşağıdak ine  benzer  i l işk i lendi rmeler  
yapı lab i l i r.

Sembolik mantık 0 1 ∨ ∧ ı ≡
Kümeler ∅ E ∪ ∩ ı =
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Örnek...16 :Örnek...16 :

Mant ık  iş lemler ine  karşı l ık  ge len küme 
i l işk i lendi rmeler in i  yazınız

Sembol ik  mant ık Kümeler

p ∨ q ≡ 1 A∪A'=E

p ∧ p' ≡ 0

p ∧ (q ∨ r ) ≡
(p ∧ q) ∨ (p ∧ r )

(p ∧ q) ' ≡ p' ∨ q'

Örnek...17 :Örnek...17 :
A ve B boş  o lmayan ik i  küme o lmak üzere,
(A∪B) '=A '∩B'  eş i t l iğ in i  sembol ik  mant ık  

kura l lar ından yarar lanarak göster in iz

 3.  “ya da”  Bağlacı  :  p  i le  q  önermeler i  
denk önermelerken  ‘ya da ’ bağlacı  i le  
kuru lan “p ya da q”  b i leş ik  önermesi   
yanl ış ,  aks i  takt i rde “p ya da  q”  b i leş ik  
önermesi   doğrudur.  

p  ve q b i leş ik  önermesi  genel l ik le  p   q  
i le  be l i r t i l i r.

 

Tanıma göre p  q nun tablosu : 

p q p  q

1 1

1 0

0 1

0 0

biçimindedir. 

1) (1   0)  ∧ 1 ≡ ?

2) (0   0)  ∨ 1 ≡ ? 

3) (p   p ' )  ∧  (q   q) ≡ ?

Örnek...18 :Örnek...18 :

p≡1=r ,q≡0  o lduğuna göre  aşağıdak i  
önermeler in  doğru luk  değer ler in i  bu lunuz.

I .  (p   q)  ∧ r ≡

I I .  ( (p∨q ') '∨ )  q'∧r ≡

I I I .  [ (p   r ’ ) ∧(r '∧q) ] ∧q ' ≡

IV.  (p   r )   [ (q   r∨ ∧ ∧  ı  )   ( r   q∨ ∨  ı  ) ]

Örnek...19 :Örnek...19 :

(0   1)∧  ı   p  ≡  0 ve∧
q  [ (0   0  ∨ ı )   (1   0) ]  ≡  0 ise∧ ∧
p ve q  önermeler in in  doğru luk değer ler in i  
bu lunuz
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4.  İse bağlacı  :  p  doğru  b i r  önerme q 
yanl ış  b i r  önerme iken  ise bağlacı  i le  
yapı lan “p ise q”  b i leş ik  önermesi  yanl ış  
d iğer  durumlarda  doğrudur.  

“p  ise q”  önermesi  genel l ik le  p ⇒ q i le  
be l i r t i l i r.  

Tanıma göre p ise q bileşik önermesinin tablosu    

p q p ⇒ q

1 1

1 0

0 1

0 0

Koşul lu  öneme :  “ ise”  bağlacı  i le  
o luşturu lan p ⇒ q b i leş ik  önermesine 
koşul lu  önerme deni r.

p ⇒ q önermesinde p  ye h ipotez 
(varsayım),  q  ya ise hüküm (yargı )  deni r.

Örnek...20 :Örnek...20 :
p:”2=3”  
q: ”Pazar  b i r  haf ta  sonu günüdür”  önermeler i  
iç in  p ⇒ q ve q ⇒ p önermeler in i  yazınız .

p ⇒ q  doğru ise p ⇒ q önermesine  
gerekt i rme deni r  ve “p  gerekt i r i r  q”  
şek l inde okunur.

p ye gerekt i rmenin yeter  koşulu (şar t ı )  ,  q
ya ise gerekt i rmenin gerek  koşulu deni r.

 

Örnek...21 :Örnek...21 :
p:”2 tek ç i f t  asa l  sayıdı r ”  
q : ”asal  sayı lar ın  ik i  tane  poz i t i f  bö len i  vardı r ”
önermeler i  iç in  p ⇒ q  önermesi   gerekt i rme 
mid i r?

Önermenin  Karşı t ı  ,  Ters i  ve Karşı t  Ters i

p ⇒ q önermesi  ver i ls in .  Bu önerme iç in  :

1 .  q ⇒ p önermesine  p ⇒ q önermesin in  
karşı t ı

2 .  p ı ⇒ q ı  önermesine  p ⇒ q önermesin in  
ters i

3 .  q ı ⇒ p ı  önermesine  p ⇒ q önermesin in  
karşı t  ters i  deni r

 

Örnek...22 :Örnek...22 :
“Hava s ıcak ise  p i  rasyonel  b i r  sayıdı r. ”
önermesin in  :
i )  karş ı t ı  i i )  ters i  i i i )  karş ı t  ters in i

Örnek...23 :Örnek...23 :
(p ⇒ q) ≡  q ı ⇒ p ı  o lduğunu doğru luk tab losu  
i le  göster in iz .

p q p' q' p ⇒ q q' ⇒ p'
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Örnek...24 :Örnek...24 :
(p ⇒ q) ≡  p ı ∨ q o lduğunu doğru luk  tab losu 
i le  göster in iz

Örnek...25 :Örnek...25 :
2⩽3⇒2 asal sayıdır  önermesin in  

i )  karş ı t ı  i i )  ters i  i i i )  karş ı t  ters in i  iv )  deği l in i

Örnek...26 :Örnek...26 :
(p ∧ q ) ⇒ q b i leş ik  önermesin in  en sade hal i  
nedi r?

Örnek...27 :Örnek...27 :
(p ı ∨ q ) ⇒ (p ∧ q )  b i leş ik  önermesin in  en 
sade hal i  nedi r?

 5.  Ancak ve ancak Bağlacı  :  p  ve q ik i  
önerme o lsun.  ‘ancak  ve ancak’ bağlacı  
i le  kuru lan “p ancak  ve ancak q”  

önermesi  p ≡ q ise doğru aks i  takt i rde  
yanl ış t ı r.      

“p  ancak ve ancak q”  önermesi  genel l ik le  
p ⇔ q i le  be l i r t i l i r.  

p ⇔ q önermesine ancak  ve ancak 
bağlacı  i le  yapı lan  ik i  yönlü koşul lu  
önerme deni r.
p ⇔ q önermesi  doğruysa  bu önermeye 
ç i f t  gerekt i rme de deni r.

Örnek...28 :Örnek...28 :
p ⇔ q önermesin in  doğru luk tab losunu 
yapınız .

p q p ⇔ q

Örnek...29 :Örnek...29 :
 p ⇔ q ≡ (p ⇒ q) ∧ (q ⇒ p)  o lduğunu tab lo 
yaparak göster in iz .

p q p ⇔ q p ⇒ q q ⇒ p (p ⇒ q) ∧ (q ⇒ p)  

Örnek...30 :Örnek...30 :
Hangi ler i  kes in l ik le  doğrudur?

i )p ⇒ p ≡ 1

i i )p ∧ p ı ≡ 0

i i i )  1 ∨ q ≡ 0

iv)  p ⇔ p ı ≡ 0

v)0 ⇒ p ≡ 1

vi )   p ∨ (p ∧ q) ≡ p  

v i i )  p ∧ (p ∨ q) ≡ p

Örnek...31 :Örnek...31 :
 (p⇔q) '≡p '⇔q  o lduğunu 
a)  doğru luk tab losu  yaparak 
b)  önermeler  cebi r i  ku l lanarak  göster in iz .
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DEĞERLENDİRMEDEĞERLENDİRME

1) 4 önerme için bir tablo hazırlandığında bu 
tabloda en çok ve en az satır sayısı kaç olur?

2) n farklı önerme için 512 değişik durum 
mevcutsa, n kaçtır?

3) {(0 ∨ 1) ∧ (1 ∧ 0)'}'

4) p ∨ 0 ≡ 1

1 ∧ q ≡ 0  ise  (p ∨ q') ⇒  (p ∧ q)  önermesi 
neye denktir?

5) p ≡ 1,  q ≡ 0  ,r ≡ 1 ,s ≡ 1 ve k ≡ 0 
olduğuna göre 
{(p ∧ q) ∨  k') ∧ r} ∧ (q' ∨ s) bileşik 
önermesinin doğruluk değerini bulunuz

6) (p   p ' )  ∧  (q  ⇒  q   q) ≡ ?

7) “ π  rasyonel  sayı  ise kar  beyazdı r ”  
önermesin in  karşı t ı ,  ters i  ,  karş ı t  ters i  ve
deği l i  nedi r?  
 

8) ( {p  ∨ q}  ⇔  q  ) ∨ p)  ≡  1  o lduğunu 
a)  doğru luk  tab losu yaparak 
b)  önermeler  cebi r i  ku l lanarak göster in iz .

 

9) Bir  b i leş ik  önerme kendis in i  o luşturan  
önermeler in  her  b i r i  iç in  da ima doğru  
o luyorsa  bu b i leş ik  önermeye to to lo j i  ;  
da ima yanl ış  o luyorsa bu önermeye 
çe l işk i  deni r.

Buna göre,   p ve q önermeleri  için  aşağıdaki bileşik 
önermelerden  totoloji ya da  çelişki  belirtenleri bulunuz.

   I. p ∨ pı

I I  p ⇔ p ı  

I I I .p ∨ (q ∨ p ı )   

  IV.(p' ∧ q ) ∧ (q' ∨ p)

V. (p ∧ q) ⇒ (q ⇔ p)

 

Mantık konusuna katkıları için araştırınız

George Boole 

Augustus De Morgan 

Gottfried Leibniz 
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