
TÜREV -7  TÜREV -7  

 TÜREVİN GEOMETRİK YORUMU TÜREVİN GEOMETRİK YORUMU

TÜREVİN GEOMETRİK YORUMUTÜREVİN GEOMETRİK YORUMU

f :ℝ→ℝ , y=f (x)
fonks iyonuna
düzlemde
karşı l ık  ge len
eğr i  yanda k i
g ib i  o lsun.
Eğr in in
P(x 0 , f (x 0 ) )
noktasındaki
teğet ler in i
araşt ı ra l ım.  Bunun iç in  P(x 0 , f (x 0 ) )  
noktasının  sağıda veya so lundaki  
A(x 0 +h, f (x 0 +h))  noktasını  a l ıp  A ve P den 
geçen keseni  ç ize l im.  Dikkat  ed i l i rse 

kesenin  eğ imin in m=
f (x0+h)−f (x0)

h
 o lduğu 

görü lür.  Ş imdi  P noktasından geçen 
teğet i   bu lmak iç in  A noktasını  eğr i  
üzer inde  kaydı rarak P noktasına  
yak laşt ı ra l ım.  Bu iş lemi  yapmakla h 
değer in i  0  a  yak laşt ı rmak aynı  şey 
o lacakt ı r.  Bu halde teğet in  eğ imi h→0

i ç in
f(x0+h)−f(x0)

h
ın  a lacağı  l imi t  değer i  

o lacakt ı r.

EĞİM, TEĞET DOĞRU VE NORMAL DOĞRU EĞİM, TEĞET DOĞRU VE NORMAL DOĞRU 

y=f(x)  fonks iyonun
üzer indeki  (x 0 , f (x 0 ) )
noktasından ç iz i len
teğet  doğrunun
eğimi  m d  ise

md=lim
h→0

f (x0+h)−f (x0)
h

 

o lur.

Ayıca  m d =tanθ dı r.

T noktasında d teğet  doğrusuna d ik  o lan 
k  doğrusuna ise y=f (x)  in  T noktasındaki  
normal i   deni r.

HATIRLATMAHATIRLATMA

Eğimi  m ve (x 0 ,y 0 )  noktasından geçen 
doğrunun denklemi  y−y 0 =m.(x−x 0 )  o lur.

Dik  doğru lar ın  eğ imler i  çarpımı  −1 d i r.
 Yani ,   md .mk  = −1  d i r.

TEĞET DOĞRU DENKLEMİ TEĞET DOĞRU DENKLEMİ 

y−y0=md  . (x−x 0)

NORMAL DOĞRU DENKLEMİ NORMAL DOĞRU DENKLEMİ 

y−y0= −1
md

. (x−x 0)

Örnek...1 :Örnek...1 :
 y=f (x)=x2−4x+3 fonks iyonun x=3 
noktasındaki  teğet in in  eğ imin i  bu lunuz?

Örnek...2 :Örnek...2 :
y=f (x)=x3−x  fonks iyonun x=2 noktasındaki  

normal in in   eğ imin i  bu lunuz?

Örnek...3 :Örnek...3 :
y=f(x)=x²−7x fonks iyonun üzer indeki  P(1, f (1) )
noktasından geçen teğet in in  denklemin i  
bu lunuz?

Örnek...4 :Örnek...4 :   
y=f (x)=4x2 fonks iyonun x=2 noktasındaki  

teğet in in   denklemin i  bu lunuz?
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Örnek...5 :Örnek...5 :

y=f(x)   fonks iyonu ve
A noktasındaki  teğet i
ver i lmiş t i r.

g(x)=f2(x)− 5
f (x)

i se g

fonks iyonunun x=4
deki  teğet in in  eğ imi
kaçt ı r?

Örnek...6 :Örnek...6 :

y=f(x)   fonks iyonu ve A
noktasındaki  teğet i
ver i lmiş t i r. h(x)=f2(3 x)
i se h fonks iyonunun x=1
deki  teğet in in  eğ imi
kaçt ı r?

Örnek...7 :Örnek...7 :

g(x)=x3

3
−3x+a i le  f (x)=2+x  fonks iyonu 

teğetse a sayıs ının negat i f  değer i  kaçt ı r?

Örnek...8 :Örnek...8 :
f (x)=3x 2−6x+5 ve g(x)=mx2+(n−2 )x−3 fonks iy

onlar ın ın  her  x  iç in  teğet ler i  para le lse  m ve n
y i  bu lunuz.

Örnek...9 :Örnek...9 :
 f (x)=x2−3 fonks iyonuna A(4,0)  noktasından 
ç iz i len teğet ler in  değme nokta lar ın ın  aps is ler
top lamını  bu lunuz?

Örnek...10 :Örnek...10 :
f (x)=x2+2 fonks iyonuna üzer indeki  A(1,y)  

noktasından ç iz i len  normal  eğr iy i  başka  
hangi  noktada keser?
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Örnek...11 :Örnek...11 :
Tanım:  Kesim noktasında teğet ler i  d ik  o lan 
eğr i lere d ik  kes işen eğr i ler  deni r.

f (x)=k
x

i le  g(x)=x2

9
eğr i ler i  d ik  kes iş iyor  ise 

k  kaçt ı r?

Örnek...12 :Örnek...12 :
f (x )=e ln√x

eğr is ine üzer inde  aps is i  e  o lan 
noktadan ç iz i len teğet in  x  ekseniy le  
s ın ı r ladığı  bö lgenin  a lanı  kaç b i r im karedi r?

Örnek...13 :Örnek...13 :
 f (x)=√4x−4 eğr is in in  or i j inden geçen 
teğet ler in in  değme noktasının aps is i  nedi r?

Örnek...14 :Örnek...14 :
y=x−7 doğrusu üzer inde bulunup y=x 2 −x+5 
parabolüne en yakın noktanın  koord inat lar ı  
nedi r?

Örnek...15 :Örnek...15 :

f (x)=x3

3
+x2−3x+1  fonks iyonun x  eksenine  

para le l  teğet ler in in  eğr iye değdiğ i  nokta lar   
arası   mesafe  kaç b i r imdi r?

Örnek...16 :Örnek...16 :
f (x)=x 2 −2x−8  fonks iyonuna üzer indeki  A(0,k)  
noktasından ç iz i len teğet in  eksenler le  
o luşturduğu üçgenin a lanı  kaç b i r im karedi r?
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DEĞERLENDİRME DEĞERLENDİRME 

1) f(x)=x²+ax+5 eğrisinin x eksenini x eksenini kestiği 
noktalardan çizilen teğetlerin dik olması için a ne 
olmalıdır?

2) y=f (x)=x2−mx+4 fonksiyonuna orijinden çizilen
teğetler dikse m değeri kaçtır? m>0

3) y=f(x)= x2+2x+7   fonksiyonunun hangi noktadaki 
teğeti orijinden geçer?

4) y=f(x)  fonksiyonu
ve A noktasındaki
teğeti verilmiştir.

g(x2)=f2(x3)  
ise g '(4)=?

5) y=f(x) parabolü ve bu
parabolün A
noktasındaki teğeti
olan y=g(x) doğrusu
veriliyor.

h(x)= k.f (x)
g(x)+x

için

h'(4 )=1  ise k
kaçtır?

6) B noktasında teğet
olan y=f(x) ve y=g(x)
parabolleri veriliyor. 

h(x)= f (x)
g(x)

için

h'(−1)=?

7) f(x)=x2+3 fonksiyonuna orijinden çizilen teğetlerin 
değme noktaları arası mesafe kaç birimdir?

8) f(x)=x2−x ve g(x)=3x−x2 eğrilerinin kesim 
noktalarından f fonksiyonuna çizilen teğetlerin 
arasındaki açının tanjantı kaç olabilir?
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9) y=ax2+bx+c parabolüne orijinden  çizilen teğetler 
dikse a,b,c arası hangi bağıntı vardır?

10) h(x)=x+ 4
2x+3

fonksiyonunun x eksenine paralel

teğetlerinin değme noktaları apsisleri çarpımını 
kaçtır?

11) f (x)=1
x

 fonksiyonun x=1 apsisli noktasından 

çizilen teğetinin eksenlerle oluşturduğu bölgenin 
alanı kaç birim karedir?

12) y=f(x)  fonksiyonu ve A
noktasındaki teğeti
verilmiştir.
h(x)=x2 . f (x)  ise h

fonksiyonunun x=1 deki
teğetinin eğimi kaçtır?

13) g(x)=x2+9 fonksiyonuna hangi noktalardan 
çizilen teğetler orijinden geçer?

14) y=x2+4 eğrisine y=x doğrusunun en yakın 
noktasının apsisi kaçtır? 

15) y=x2 eğrisinin x=1 noktasındaki teğeti ve normali ile
y ekseni arasında kalan kapalı bölgenin alanı kaç 
birim karedir?
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