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YEREL MAKSİMUM VE YEREL MİNİMUMYEREL MAKSİMUM VE YEREL MİNİMUM::

f :A→B, y=f (x) sürek l i  fonks iyonu 
ver i ls in .  X 0  ∈ (a ,b)  o lmak üzere f  
fonks iyonu (x 0 − ϵ ,x 0 +) ϵ  ara l ığ ında en 
büyük değer in i  x 0  noktasında a l ıyorsa 
fonks iyonun bu noktada yere l  maksimumu
vardı r  deni r.  Şek l i  ince ley in iz .  

Yandaki  şek i lde  x 0  ı
iç ine a lan b i r
ara l ık ta  f (x o )
değer inden daha
büyük b i r  görüntüye
sahip değer
bulunmadığından 
f (x o )  değeri  yerel
maksimum  ve x o  noktası   yerel  
maksimum noktasının apsisidir.

Benzer  b i r  düşünceyle   x 1 ∈ (a ,b)  o lmak 
üzere y=f (x)  fonks iyonu
(x 1 − ϵ ,x 1 + ϵ )  ara l ığ ında en küçük  
değer in i  x 1  noktasında a l ıyorsa 
fonks iyonun bu noktada yere l  min imumu 
vardı r  deni r.  Şek l i
ince ley in iz .  

Yere l  maksimum
veya yere l
min imuma kısaca
yere l  ekst remum
deni r.

Özet lersek  x=x o  apsis in i  iç ide 
bulunduran en  az b i r  açık  ara l ık ta  d iğer  
tüm x değer ler i  iç in  f (x0)⩽f (x) oluyorsa 
x=x 0  yere l  min imum noktasının aps is i ;

f (x0)⩾f (x) oluyorsa  x=x 0  yere l  maksimum
noktasının aps is i  o lur.

Şekl i  ince ley in iz .

   

 

          

TEOREM 1TEOREM 1 : SÜREKLİ FONKSİYONLAR İÇİN  : SÜREKLİ FONKSİYONLAR İÇİN 
EKSTREMUM DEĞER TEOREMİEKSTREMUM DEĞER TEOREMİ

f :A⊂ℝ→ℝ , y=f (x)  sürek l i  b i r  fonks iyon 
ise f  fonks iyonu A da maksimum ve 
min imum değer ler ine sahipt i r.

TEOREM 2TEOREM 2  

Eğer f  fonks iyonu c  g ib i  b i r  noktada 
ekst remum değer ine sahip ve y ine  bu 
noktada türev lenebi l iyorsa f ı (c)=0 o lur.
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Mutlak minimum:
f nin alabileceği 
en küçük değer.
Ayrıca x=a da 
yerel minimum 

vardır.

 x=b de yerel
maksimum 

vardır. Bu nokta 
Civarında daha 

buyük değer 
yoktur.
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en büyük değer.
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yerel maksimum 
vardır.
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yerel minimum 

vardır.
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f fonksiyonun da 
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noktasıdır.
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f fonksiyonun da 
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yerel maksimum 
noktasıdır.
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(a,b) aralığında tanım-
lanan f fonksiyonun da 
f(a) ve f(b) tanımlı ol-
madığı için yerel eks-

tremum noktaları yoktur.
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UYARIUYARI: : 

Bir  fonks iyonun b i r  noktada türev in in  0 
o lması  fonks iyonun o  noktada 
ekst remuma sahip o lmasını  gerekt i rmez.

KRİTİK NOKTAKRİTİK NOKTA  

x 0 ,  f  fonks iyonun tanım kümesin in  b i r  
e lemanı  ve f ı (x 0 )=0 o luyorsa  veya f ı (x 0 )  
yoksa x=x 0  k r i t ik  nokta adını  a l ı r.  Sını r l ı  
b i r  ara l ık ta  tanıml ı  nokta lar  iç in  s ın ı r  
değer ler i  de ekst remum iç in  mut laka 
araşt ı r ı lmal ıd ı r.
Genel  o larak y=f (x)  fonks iyonu 
ekst remum değer ler in i  uç nokta larda 
veya kr i t ik  nokta larda a l ı r.

Örnek...1 :Örnek...1 :
f :ℝ→ℝ , y= f(x)=x3−3x+2  fonks iyonun 

ekst remum nokta lar ın ı  bu lunuz?
 

Örnek...2 :Örnek...2 :   
f (x)=y=3x 4 −16x³+24x²  fonks iyonun ekst remum
nokta lar ın ı  bu lunuz?

Örnek...3 :Örnek...3 :
 f :ℝ→ℝ , y= f(x)= x

3−4x
 fonks iyonun 

ekst remum nokta lar ın ı  bu lunuz?

Örnek...4 :Örnek...4 :
 f (x)=y=x 5 +4x²+ax−3 fonks iyonun x=2 de 
ekst remumu varsa a ne  o lmal ıd ı r?  

Örnek...5 :Örnek...5 :
 f :ℝ→ℝ , y= f(x)=x3+mx2+nx−2 fonks iyonu x=0 
da maksimum, x=1 de min imum  değer ine  
sahipse (m,n)  ik i l is in i  bu lunuz?
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Örnek...6 :Örnek...6 :
 f : [3,2]→ℝ , y=f(x)=3x2−24 fonks iyonunun   
maksimum değer in i  bu lunuz?

Örnek...7 :Örnek...7 :
  f :ℝ→ℝ , y= f(x)=x3−3x2+6x+2 ver i l iyor.

y=f '(x) fonks iyonunun   min imum değer in i  
bu lunuz?

Örnek...8 :Örnek...8 :

Graf ik  y=f (x)
fonks iyonuna a i t t i r.
Buna göre
fonks iyonun yere l
ekst remum
nokta lar ın ın
apsis ler in in  çarpımı  kaçt ı r?

Örnek...9 :Örnek...9 :

Graf ik  y=f ı (x)
fonks iyonuna a i t t i r.
Buna göre
fonks iyonun yere l
ekst remum
nokta lar ın ın
apsis ler in i  be l i r t in iz?

Örnek...10 :Örnek...10 :

Türev in in  graf iğ i
şek i ldek i  g ib i  o lan
y=f(x)
fonks iyonunun
yere l  maksimum
noktasının aps is i
nedi r?

Örnek...11 :Örnek...11 :
y=f(x)=  x 3 −3x 2 +n  fonks iyonunun graf iğ i  x  
eksenin i  3  noktada kes iyorsa m n in kaç fark l ı
tamsayı  değer i  vardı r?
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Örnek...12 :Örnek...12 :
 f :ℝ→ℝ , y= f(x)=x3−3x2+mx+n  fonks iyonun 
ters i  varsa   en küçük m tamsayıs ı  kaçt ı r?   

Örnek...13 :Örnek...13 :
f :ℝ→ℝ , y= f(x)=∣x∣  fonks iyonunun yere l  

ekst remum değer i  nedi r?

Örnek...14 :Örnek...14 :
 f : [−2,4 ]→ℝ , y= f(x)=x∣x2−1∣+2x fonks iyonunun
mut lak maksimum ve min imum değer ler i  
nedi r?

Örnek...15 :Örnek...15 :
f :ℝ→ℝ , y= f(x)=x3+3

2
x2−6x+1  fonks iyonu ve 

y=k fonks iyonu hangi  k  değer ler i  iç in  3  fark l ı  
noktada kes iş i r?

Örnek...16 :Örnek...16 :
 f :ℝ→ℝ , y=f (x)=x3+x2+mx+3 eğr is ine y=−3 
doğrusuna para le l  o lacak şek i lde  ik i   teğet  
ç iz i leb i l iyorsa m kaçt ı r?  
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DEĞERLENDİRMEDEĞERLENDİRME

1) y=f(x) fonksiyonu
veriliyor. f(x)
fonksiyonunun
yerel ekstremum
noktalarının
apsislerini
belirleyiniz.

2) f :ℝ→ℝ , y= f(x)=x5−4x2+mx+2 fonksiyonu x=1
de ekstremuma sahipse m kaçtır?

3) y=f'(x) fonksiyonu
veriliyor. f(x)
fonksiyonun yerel
minimum
noktasının apsisini
belirleyiniz.

4) f : [−2,3 ]→ℝ , f(x)=y=x²+8x+1 fonksiyonun mutlak
maksimum ve mutlak minimum noktalarını 
bulunuz?

5) f :ℝ→ℝ , y= f(x)=x∣x∣  fonksiyonunun yerel 
ekstremum değeri var mıdır?

6) f :ℝ→ℝ , y=f(x)=  mx3−3x2+x+n fonksiyonun tersi 
yoksa  m kaçtır?

7) f :ℝ→ℝ , y= f(x)=x2+mx+2
x+3

yerel ektremum 

değerleri çarpımı 4 ise m kaçtır?
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