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TÜREVİN GEOMETRİK YORUMUTÜREVİN GEOMETRİK YORUMU

f :ℝ→ℝ , y=f (x)  
fonks iyonuna  
düzlemde 
karş ı l ık  ge len  
eğr i  yanda k i  
g ib i  o lsun.  
Eğr in in  
P(x 0 , f (x 0 ) )  
noktas ındak i  
teğet ler in i  
araşt ı ra l ım.  Bunun iç in  P(x 0 , f (x 0 ) )  
noktas ın ın  sağıda veya so lundak i  
A(x 0 +h,f (x 0 +h))  nok tasın ı  a l ıp  A ve P den 
geçen keseni  ç ize l im.  Dikkat  ed i l i rse 

kesenin  eğ imin in m=
f (x0+h)−f (x0)

h
 o lduğu 

görü lür.  Ş imdi  P noktas ından geçen 
teğet i   bu lmak iç in  A nok tas ını  eğr i  
üzer inde  kayd ırarak  P nok tasına  
yak laşt ı ra l ım.  Bu iş lemi  yapmak la h 
değer in i  0  a  yak laşt ı rmak aynı  şey 
o lacak t ır.  Bu halde teğet in  eğ imi h→0

iç in
f(x0+h)−f(x0)

h
ın  a lacağı  l im i t  değer i  

o lacak t ır.

EĞİM, TEĞET DOĞRU VE NORMAL DOĞRU EĞİM, TEĞET DOĞRU VE NORMAL DOĞRU 

y=f (x)  fonks iyonun  
üzer indek i  (x 0 , f (x 0 ) ) 
noktas ından ç iz i len 
teğet  doğrunun  
eğimi  m d  ise

md=lim
h→0

f (x0+h)−f (x0)

h
 

o lur.

Ayıca  m d =tanθ dır.

T nok tasında d teğet  doğrusuna d ik  o lan 
k  doğrusuna ise y=f (x)  in  T noktas ındak i  
normal i   deni r.

HATIRLATMAHATIRLATMA

Eğimi  m ve (x 0 , y 0 )  noktas ından geçen 
doğrunun denk lemi  y−y 0 =m.(x−x 0 )  o lur.

Dik  doğru lar ın  eğ imler i  çarp ım ı −1 d i r.
 Yani ,   md .mk  = −1  d i r.

TEĞET DOĞRU DENKLEMİ ( T.D.D. )TEĞET DOĞRU DENKLEMİ ( T.D.D. )

y−y0=md  . (x−x 0)

NORMAL DOĞRU DENKLEMİ ( N.D.D. )NORMAL DOĞRU DENKLEMİ ( N.D.D. )

y−y0= −1
md

. (x−x 0)

Örnek...1 :Örnek...1 :
 y=f (x)=x2

−4x+3 fonks iyonun x=3 
noktas ındak i  teğet in in  eğ imin i  bu lunuz?

2

Örnek...2 :Örnek...2 :
y=sin(3x)–5x fonks iyonun x=π

2
nok tasındak i 

teğet in in  eğ imin i  bu lunuz? 
-5

Örnek...3 :Örnek...3 :
y=f (x)=x3

−x  fonks iyonun x=2 nok tas ındak i  
normal in in   eğ imin i  bu lunuz?

−1
11

Örnek...4 :Örnek...4 :
 y=f (x , y)=x3

−3x2y
+ y2

+1=0 fonks iyonun (1,1)  
noktas ındak i  teğet in in   eğ imin i  bu lunuz?

3
2

Örnek...5 :Örnek...5 :
y=sint , x=cos2 t fonks iyonun üzer inde x=π

6
 

noktas ından ç iz i len teğet in  eğ imin i  bu lunuz?
π
6

Örnek...6 :Örnek...6 :
y=f (x)=x²−7x fonks iyonun üzer indek i  P(1, f (1) ) 
noktas ından geçen teğet in in  denk lemin i  
bu lunuz?

y=-5x-1
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Örnek...7 :Örnek...7 :   
y=f (x)=4x2 fonks iyonun x=2 nok tasındak i  

teğet in in   denklemin i  bu lunuz?

y=16x-16

Örnek...8 :Örnek...8 :
y=cosx+x  fonks iyonun x=0 nok tasındak i  

normal in in   denklemin i  bu lunuz?
y=-x+1

Örnek...9 :Örnek...9 :

y=f (x)   fonks iyonu ve 
A nok tasındak i  teğet i 
ver i lm iş t i r.  

g(x)=f2
(x)−

5
f (x)

i se g 

fonks iyonunun x=4  
dek i  teğet in in  eğ imi  
kaçt ı r?

21√3
4

Örnek...10 :Örnek...10 :

y=f (x)   fonks iyonu ve A 
nok tasındak i  teğet i  
ver i lm iş t i r. h(x)=f2

(3 x)  
ise h fonks iyonunun x=1  
dek i  teğet in in  eğ imi  
kaçt ı r?

−3
2

Örnek...11 :Örnek...11 :

g(x)=x3

3
−3x+a i le  f (x)=2+x  fonks iyonu 

teğetse  a sayıs ın ın  negat i f  değer i  kaçt ı r?

−10
3

Örnek...12 :Örnek...12 :
f (x)=3x 2

−6x+5 ve g(x)=mx2
+(n−2 )x−3 fonks iy

onlar ın ın  her  x  iç in  teğet ler i  para le lse  m ve n 
yi  bu lunuz.

(3, -4)

Örnek...13 :Örnek...13 :
 f (x)=x2

−3 fonks iyonuna A(4,0)  nok tasından 
ç iz i len teğet ler in  değme nokta lar ın ın  aps is ler 
top lamın ı  bu lunuz?

8

Örnek...14 :Örnek...14 :
f (x)=x2

+2 fonks iyonuna üzer indek i  A(1,y)  
noktas ından ç iz i len  normal  eğr iy i  başka 
hangi  nok tada keser?

( 3
2,

17
4 )
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Örnek...15 :Örnek...15 :

f (x)=
k
x

i le  g(x)=x2

9
eğr i ler i  d ik  kes iş iyor  ise 

k  kaçt ı r?

±81
2√2

Örnek...16 :Örnek...16 :
f (x )=e ln√x

eğr is ine üzer inde  aps is i  e  o lan 
nok tadan ç iz i len teğet in  x  ekseniyle  
s ın ır ladığı  bö lgenin  a lanı  kaç b i r im karedi r?

e√e
4

Örnek...17 :Örnek...17 :
 f (x)=√4x−4 eğr is in in  or i j inden geçen 
teğet ler in in  değme nok tasın ın  aps is i  nedi r?

(2,2)

Örnek...18 :Örnek...18 :
y=x−7 doğrusu üzer inde  bulunup y=x 2 −x+5 
parabolüne en  yak ın  nok tanın koord inat lar ı  
nedi r?

(13
2,

−
1
2)

Örnek...19 :Örnek...19 :

f (x)=
x3

3
+x2

−3x+1  fonks iyonun x  eksenine  

para le l  teğet ler in in  eğr iye değdiğ i  nok ta lar   
aras ı   mesafe kaç b i r imdi r?

4 √73
3

Örnek...20 :Örnek...20 :
f (x)=x 2 −2x−8  fonks iyonuna üzer indek i  A(0,k)  
noktas ından ç iz i len teğet in  eksenler le  
o luşturduğu üçgenin a lan ı  kaç b i r im karedi r?

16

Örnek...21 :Örnek...21 :
y=x 2  eğr is in in  x=1 nok tasındak i  teğet i  ve 
normal i  i le  y  ekseni  arasında kalan  kapal ı  
bö lgenin  a lanı  kaç b i r im karedi r?

5
4
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DEĞERLENDİRME DEĞERLENDİRME 

1) f(x)=x²+ax+5 eğrisinin x eksenini x eksenini kestiği 
noktalardan çizilen teğetlerin dik olması için a ne 
olmalıdır?

±√21

2) y=f (x)=x2
−mx+4 fonksiyonuna orijinden çizilen 

teğetler dikse m değeri kaçtır? m>0

√15

3) y=f(x)= x2+2x+7   fonksiyonunun hangi noktadaki 
teğeti orijinden geçer?

±√7

4) y=f(x)  fonksiyonu 
ve A noktasındaki 
teğeti verilmiştir.

g(x2)=f2(x3)  
ise g '(4)=?

12

5) y=f(x) parabolü ve bu 
parabolün A 
noktasındaki teğeti 
olan y=g(x) doğrusu 
veriliyor. 

h(x)=
k.f (x)

g(x)+x
için 

h '(4)=1  ise k 
kaçtır?

18

6) B noktasında teğet 
olan y=f(x) ve y=g(x) 
parabolleri veriliyor. 

h(x)=
f (x)

g(x)
için 

h'(−1)=?

0

7) f(x)=x2+3 fonksiyonuna orijinden çizilen teğetlerin 
değme noktaları arası mesafe kaç birimdir?

2√3

8) f(x)=x2−x ve g(x)=3x−x2 eğrilerinin kesim 
noktalarından f fonksiyonuna çizilen teğetlerin 
arasındaki açının tanjantı kaç olabilir?

±2

9) y=ax2+bx+c parabolüne orijinden  çizilen teğetler 
dikse a,b,c arası hangi bağıntı vardır?

-1
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10) h(x)=x+
4

2x+3
fonksiyonunun x eksenine paralel 

teğetlerinin değme noktaları apsisleri çarpımını 
kaçtır?

1
4

11) f (x)=
1
x

 fonksiyonun x=1 apsisli noktasından 

çizilen teğetinin eksenlerle oluşturduğu bölgenin 
alanı kaç birim karedir?

2

12) y=f(x)  fonksiyonu ve A 
noktasındaki teğeti 
verilmiştir.
h(x)=x2 . f (x)  ise h 

fonksiyonunun x=1 deki 
teğetinin eğimi kaçtır?

28
3

13) g(x)=x2
+9 fonksiyonuna hangi noktalardan 

çizilen teğetler orijinden geçer?

(±3,18)

14) y=x2+4 eğrisine y=x doğrusunun en yakın 
noktasının apsisi kaçtır? 

( 1
2,

17
4 )

15)
3√x2

+
3√y2

=
3
√4+1 eğrisi üzerinde A(1,k) (k>0) 

noktasından çizilen teğetin eksenlerle oluşturduğu 
üçgenin alanı kaç birim karedir?

3√2=p
(1+p2

)
2

p2
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TÜREVİN FİZİKSEL YORUMU VETÜREVİN FİZİKSEL YORUMU VE  
DEĞİŞİM HIZI DEĞİŞİM HIZI 

Bir  hareket l in in  t  zamanında a ld ığ ı  yo l  
S( t )  o lsun.  
t= t 1   ve t=  t 2  an lar ı  arasındak i  or ta lama 

h ız   Vo r t  ise Vo r t=
s(t2)−s(t1)

t2−t1
di r.   

Benzer  şek i lde  a o r t=
v (t2)−v (t1)

t2−t1

Zamana bağl ı  yo l  denk lemin in b i r inc i  
türev i  h ız ı ,  ik inc i  türev i  ivmeyi  ver i r.  

Yani ,  yo lu  S,  h ız ı  V ve ivmeyi  a  i le  

göster i rsek  V (t)=S'(t )  ve a (t )=S' '( t)  
o lur.

Örnek...1 :Örnek...1 :
s( t)=2t2

+3t+5  hareket  denk lemi  i le  ver i len 
c ismin t 1 =2 ve  t 2 =5 saniye ler i  arasındak i  
or ta lama h ız ının,  t 3 =6 anındak i  h ız ına  oranın ı 
bu lunuz? 

17
27

Örnek...2 :Örnek...2 :
s( t)=t3

+4t hareket  denk lemi  i le  ver i len 
c ismin t 1 =2 ve  t 2 =5 saniye ler i  arasındak i  
or ta lama ivmesin i  bu lunuz?

21

Örnek...3 :Örnek...3 :
 s( t)=t5

−4 hareket  denklemi  i le  ver i len 
c ismin t 1 =1 anındak i  an i  ivmesin i  bu lunuz 

20

Örnek...4 :Örnek...4 :
s( t )= t 2 - t+3 konum zaman eş i t l iğ iyle  ver i len b i r 
hareket l in in  i lk  2  saniyedek i  or ta lama hız ı  
nedi r?  Anl ık  h ız  denk lemin i  bu lunuz?
 İk i  saniye  arası  h ız  fark ı  ne  o lur?

1,2t -1 ,2
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DEĞİŞİM HIZIDEĞİŞİM HIZI

f ,  a  da  d i ferans iye l lenebi l i yo rsa,  x  a  dan 
a+dx e değiş t iğ i  zaman f  dek i  değiş im 
yak laş ık  o larak  df=f ı(a).dx  kadar  o lur.

Örnek...5 :Örnek...5 :
Bir  eşkenar  üçgenin  b i r  kenar ı  4  cm/sn h ız la  
büyümektedi r.  B i r  kenar  uzunluğu 12 cm 
o lduğu anda a lanın ın  büyüme h ız ı  kaç cm 2 /sn 
d i r?

24√3

Örnek...6 :Örnek...6 :
Bir  küre ıs ı t ı l ı rken yar ıçapı  4  cm ye  

u laşt ığ ında ar t ış  h ız ı  0 ,3 cm
sn

  ise bu  andak i  

hacmin in değiş im h ız ın ı  bu lunuz.

19,2π

DEĞERLENDİRMEDEĞERLENDİRME

1) s(t)=3t2
−t+2 hareket denklemi ile verilen cismin 

a) t1=1 ve t2=3 saniyeleri arasındaki ortalama hızı, 
b) t3=4 anındaki anlık hızını, 
c) ivme zaman denklemini bulunuz?

11,23,6

 

2) Bir küpün hacmindeki artış hızı bir kenarı 6 cm 
olduğunda 8 cm3/sn ise aynı anda alanındaki 
değişim hızı nedir?

16
3

3) Bir dairenin alanının artış hızı 4 cm2/sn dir. Yarıçapı 
16 cm olduğunda çevresinin artış hızı ne olur?

1
4
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