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TUREVIN GEOMETRIK YORUMU

f:R->R,y=f(x)
fonksiyonuna
duzlemde A
karsilik gelen  f(x;+h)
egri yanda ki
gibi olsun.
Egrinin
P (xo0,f(X0))
noktasindaki
tegetlerini %o X;th
arastiralim. Bunun igin P(Xo,f(Xo))
noktasinin sagida veya solundaki
A(Xo+h,f(Xo+h)) noktasini alip A ve P den
gecen keseni ¢izelim. Dikkat edilirse
f(Xo"'h)_f(Xo)
h
gorulir. Simdi P noktasindan gegen
tegeti bulmak icin A noktasini egri
Uzerinde kaydirarak P noktasina
yaklastiralim. Bu islemi yapmakla h
degerini 0 a yaklastirmak ayni sey
olacaktir. Bu halde tegetin egimi h-=0
f(xo+h)—f(x,)
n h

AY

y=f(x)
(x,)

kesenin egiminin m= oldugu

In alacagi limit degeri

olacaktir.

EGiM, TEGET DOGRU VE NORMAL DOGRU

y=f(x) fonksiyonun Y
Uzerindeki (xo;f(X0))
noktasindan c¢izilen
teget dogrunun )
egimi-mgy ise o

f h)—f

I [ ()
h->0

olur.

¥

Ayica mq=tan® dir.

T noktasinda d teget dogrusuna dik olan
k dogrusuna ise y=f(x) in T noktasindaki
normali denir.
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HATIRLATMA

Egimi m ve (Xo,Yo) noktasindan gecgen
dogrunun denklemi y—yo=m.(Xx-Xo) olur.

Dik dog@rularin_egimleri ¢carpimi -1 dir.
Yani, Mg.Mmyx = =1 dir.

TEGET DOGRU DENKLEMi ( T.D.D. )

Y=Yo=My .(X—Xo)

NORMAL DOGRU DENKLEMi ( N.D.D.)

y=Yo= ;—ld -(X=Xo)

y=f(x)=x*-4x+3 fonksiyonun x=3
noktasindaki tegetinin egimini bulunuz?

T

y=sin(3x)-5x fonksiyonun x:E noktasindaki

tegetinin edimini bulunuz?
-5

y=f(x)=x>-x fonksiyonun x=2 noktasindaki
normalinin egimini bulunuz?
-1
11

y=f(x,y)=x—3x¥+y*+1=0 fonksiyonun (1,1)
noktasindaki tegetinin egimini bulunuz?

3
2

y=sint, x=cos’t fonksiyonun tzerinde x=%

noktasindan cizilen tegetin egimini bulunuz?
JT

6

y=f(x)=x2-7x fonksiyonun tzerindeki P(1,f(1))
noktasindan gecen tegetinin denklemini
bulunuz?

y=-5x-1

12.

Sinif Matematik Konu Anlatimi

17



TUREV UYGULAMALARI - 1
( TUREVIN GEOMETRIK YORUMU, FiZIKSEL YORUMU, DEGISiM HIZI VE DEGERLENDIRMELER )

Ornek...7: Ornek...11:

=f(x)=4x> fonksiyonun x=2 noktasindaki X3 . .
teycjet(in)in denklem)ilni bulunuz? g(x)=?—3x+a ile f(x)=2+x_ foffkSiyonu

tegetse a sayisinin negatif degeri kacgtir?

y=16x-16

-10
3

Ornek:.8 :

y=cosx+x fonksiyonun x=0 noktasindaki
normalinin denklemini bulunuz?

y=-x+1 ..
Ornek...12 :
f(x)=3x*-6x+5 ve g(x)=mx*+(n—2)x—3 fonksiy
onlarinin her x icin tegetleri paralelse m ve n
yi bulunuz.
(3,-4)
a
Ornek...9 : e
_ A o
y=f(x) fonksiyonu ve @‘\’D o
A noktasindaki tegeti jy N
verilmistir. ©
g(x)=f(x)-—> ise g y=f) |2
f(X) 50° X |® ..
fonksiyonunun x=4 o > (g Ornek...13:
deki tegetinin egimi = f(x)=x*-3 fonksiyonuna A(4,0) noktasindan
kagtir? =| cizilen tegetlerin degme noktalarinin apsisler
— =| toplamini bulunuz?
2143 8
4
\J
Ornek...10 :
'y ..
y=f(x) fonksiyonu ve A Ornek...14 :
noktasindaki tegeti SR f(x)=x?+2 fonksiyonuna tzerindeki A(1,y)
verilmistir. h(x)=f*(3x) \2 P& noktasindan cizilen normal egriyi baska
ise h fonksiyonunun x=1 hangi noktada keser?
deki tegetinin egimi X 317
kactir? 0 i~ (ET)
-3
2

12. Sinif Matematik Konu Anlatimi 2[7



TUREV UYGULAMALARI - 1

( TUREVIN GEOMETRIK YORUMU, FiZIKSEL YORUMU, DEGISiM HIZI VE DEGERLENDIRMELER )

Ornek...15 :
2
f(x):; ile g(x)z% egrileri dik kesisiyor ise
k kactir?
+81
2V2
Ornek...16 :
f(x)=e"™x egrisine Gzerinde apsisi e olan

noktadan cizilen tegetin x ekseniyle
sinirladig bélgenin alani kag birim karedir?
eve
4

Ornek...17
f(x)=V4x—4 egrisinin orijinden gecen
tegetlerinin degme noktasinin apsisi nedir?
(2,2)

Ornek...18 :

y=x-7 dogrusu lzerinde bulunup y=x2-x+5
paraboline en yakin noktanin koordinatlari

nedir?
3 1
2, 2

N
7
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Ornek...19 :
3
f(x):%+x273x+1 fonksiyonun x eksenine
paralel tegetlerinin egriye degdigi noktalar
arasi mesafe kac birimdir?
4473
3

Ornek...20 :
f(x)=x2-2x-8 fonksiyonuna tzerindeki A(0,k)
noktasindan c¢izilen tegetin eksenlerle
olusturdugu dcgenin alani ka¢ birim karedir?
16

Ornek...21 :
y=x2 egrisinin x=1 noktasindaki tegeti ve
normali ile y ekseni arasinda kalan kapali
bdlgenin alani ka¢ birim karedir?

Kl
4
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DEGERLENDIRME

1) f(x)=x2+ax+5 egrisinin x eksenini x eksenini kestigi
noktalardan cizilen tegetlerin dik olmasi icin a ne

olmalidir?

2) y=f(x)=xX"~mx+4 fonksiyonuna orijinden gizilen
m>0

tegetler dikse m degeri kagtir?

3) y=f(x)= x*+2x+7 fonksiyonunun hangi noktadaki (\

tegeti orijinden gecer?

4) y=f(x) fonksiyonu
ve A noktasindaki
tegeti verilmistir.

ise 'g'(4)=2

LY

+/21

V15

1“57

y=f(x)

www.matbaz.com

5) y=f(x) paraboli ve bu
paraboliin A
noktasindaki tegeti
olan y=g(x) dogrusu
veriliyor.

h(x)= k.f(x)
g(x)+x
h'(4)=1 isek
kagtir?

icin

y=f(x)

12

y=9(x)

A4, 2)

\ B

N

B(2, 0)

18

6)

7

8)

9)

B noktasinda teget YA =
olan y=f(x) ve y=g(x) 1 y=(x)
parabolleri veriliyor. B(-1y) A
h(x)=10) icin \Y=90)
LY X
h'(-1)=7 o >
0

f(x)=x2+3 fonksiyonuna orijinden gizilen tegetlerin
degme noktalari arasi mesafe kag birimdir?

243

f(x)=x3-x ve g(x)=3x=x2 egrilerinin kesim
noktalarindan f fonksiyonuna cizilen tegetlerin
arasindaki a¢inin tanjanti kag olabilir?

y=ax*+bx+c paraboliine orijinden cizilen tegetler
dikse a,b,c arasi hangi baginti vardir?

-1
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4
1 =
0) h(x) X+ 13

tegetlerinin degme noktalar apsisleri-carpimini
kagtir?

fonksiyonunun x eksenine paralel

I

11) f(x):% fonksiyonun x=1 apsisli noktasindan

cizilen tegetinin eksenlerle olusturdugu bélgenin
alani kag birim karedir?

www.matbaz.com

12) y=f(x) fonksiyonu ve A
noktasindaki tegeti
verilmigtir.

h(x)=x*.f(x) iseh
fonksiyonunun x=1 deki
tegetinin egimi kactir?

y=f() §”

A1, 4)

¥ <

13) g(x)=x’+9 fonksiyonuna hangi noktalardan
cizilen tegetler orijinden geger?

(+3,18)

14) y=x*+4 egrisine y=x dogrusunun en yakin
noktasinin apsisi kagtir?
117
2, 4

15) IxZ+{y?=4+1 egrisi tizerinde A(1,k) (k>0)
noktasindan cizilen tegetin eksenlerle olusturdugu
tcgenin alani kag birim karedir?

12. Sinif Matematik Konu Anlatimi
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TUREVIN FiZIKSEL YORUMU VE
DEGISIM HIZI

Bir hareketlinin t zamaninda aldig: yol

S(t) olsun.
t=t; ve t=t, anlari arasindaki ortalama
s(t,)—s(t
hi1z Vort ise Veri= M dir
t2_t1

Benzer-sekilde aon=

Zamana bagli yol denkleminin birinci
turevi hizi, ikinci tarevi ivmeyi verir.

Yani, yolu S, hizi V ve ivmeyi a ile
gosterirsek  V(t)=S(t) ve a(t)=S (t)
olur.

Ornek...1:
s(t)=2t?+3t+5 hareket denklemi ile verilen
cismin t1=2 ve t,=5 saniyeleri arasindaki
ortalama hizinin, t3=6 anindaki hizina oranini
bulunuz?
17
27

Ornek...2:

s(t)=t*+4t hareket denklemi ile verilen
cismin t1=2 ve t.=5 saniyeleri arasindaki
ortalama ivmesini bulunuz?
21

N
7

www.matbaz.com

Ornek...3:

s(t)=t>~4 hareket denklemi ile verilen
cismin t;=1 anindaki ani-ivmesini bulunuz
20

Ornek...4 :
s(t)=t?>-t+3 konum zaman esitligiyle verilen bir
hareketlinin ilk 2 saniyedeki ortalama hizi
nedir? Anlik hiz denklemini bulunuz?
iki saniye arasi hiz farki ne olur?

1,2t-1,2
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DEGISIM HIZI DEGERLENDIRME
1) s(t)=3t—t+2 hareket denklemi-le verilen cismin

f, a da diferansiyellenebiliyorsa, x a dan

a+dx e degistigi zamlan f dekidegisim a) t;=1 ve t,=3 saniyeleri arasindaki ortalama hizi,
yaklasik olarak df=f'(a).dx kadar olur. b) t,=4 anindaki aniik hizini,

¢) ivme zaman denklemini bulunuz?

Ornek...5: 11,23,6

Bir eskenar G¢genin bir kenari 4 cm/sn hizla
buyimektedir. Bir kenar uzunlugu 12 cm
oldugu anda alaninin btuyime hizi kag cm?/sn

dir? -
2443
2) Bir kiipin hacmindeki artis hizi bir kenari 6 cm
s oldugunda 8 cm®/sn ise ayni anda alanindaki
o degisim hizi nedir?
K 16
N
o 3
o
©
S
. 2
Ornek,»6': 2
Bir kire isitilirken yaricapi 4 cm ye s
ulastiginda artis hiz1 0,3 % ise bu andaki

—
N—

hacminin degisim hizini bulunuz.

19.2n

3) Bir dairenin alaninin artis hizi 4 cm?/sn dir. Yarigap!
16 cm oldugunda ¢evresinin artis hizi ne olur?

N
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