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BİR AÇININ KOSİNÜS VE SİNÜS DEĞERLERİBİR AÇININ KOSİNÜS VE SİNÜS DEĞERLERİ

Merkezi
or i j in  ve
yar ıçapı  1
b i r im o lan
çembere
bi r im çember
deni r.
Standar t
pozisyonda
(Köşesi
or i j inde,
baş langıç
kenar ı  x
ekseni  ve
yönü pozi t i f  yön o lan  açı)  ve ö lçüsü θ  
o lan aç ının b i r im çember üzer inde yay 
b i t im nok tas ı  P(a,b)  o lsun:

A)  ˙cos(θ)=a   o larak  tan ımlan ır.
    O x  eksenine kos inüs ekseni  deni r.

θ  ree l  sayıs ın ı  cos θ  i le  eş leyen 
fonks iyona kosinüs fonksiyonu   deni r.
 
Kos inüs Fonks iyonu
cos :  R →   [−1,1]
        θ →  cos θ
Burada cos θ  n ın  değer  ara l ığ ı  

−1≤ cosθ ≤1  d i r.

Ayr ıca,  cos( θ +k.2 π )=cos θ  d ır.

B)  sin(θ)=b   o larak  tan ımlan ır.
O y  eksenine ise s inüs ekseni  deni r

θ  ree l  sayıs ın ı   s in  θ  i le  eş leyen 
fonks iyona  sinüs fonksiyonu   deni r

S inüs Fonks iyonu 
s in  :  R →  [−1,1]
       θ →   s in θ  
Burada s in θ  n ın  değer  ara l ığ ı  

−1≤ sinθ ≤1  d i r.

Ayr ıca,  s in( θ +k.2 π )=s in θ   d ır.

SONUÇSONUÇ

OKP dik  üçgenin  de cos2
(θ)+sin2

(θ)=1  d i r.

Örnek...1 :Örnek...1 :
Bir im çember kul lanarak aşağıdak i  i fadeler i  
hesaplayın ız .

a)  s in  90 0    b)  cos  180 0    

c )  s in  225 0   d)  cos  330 0   

1 ,  -1 ,  
−√ 2

2
,  

√ 3
2

Örnek...2 :Örnek...2 :
sin212+cos212−1

sin 67+cos34. sin41
 

iş lemin in  sonucu kaçt ı r?
0

Örnek...3 :Örnek...3 :
 a=

13+5sinx
3

 

ise a kaç fark l ı  tam sayı  değer i  a l ı r?
4
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BİR AÇININ TANJANT  VE  KOTANJANT BİR AÇININ TANJANT  VE  KOTANJANT 
DEĞERLERİDEĞERLERİ

Bir im
çembere
A(1,0)

nok tasından ç iz i len  teğete tanjant  
ekseni ,  B(0,1)  nok tasından ç iz i len teğete
de kotanjant  ekseni  deni r.
  
B i r  açın ın  tan jant  (kotanjant )  değer i  
bu lunurken şu ad ımlar  iz len i r  :

Adım 1)  Ver i len aç ıya  eş i t  o lan  pozi t i f  
yönlü s tandar t  b iç iml i  yayın  b i t im nok tası  
b i r im çemberde işaret len i r,

Adım 2)  Yay b i t im nok tas ı  ve or i j in i  
b i r leşt i ren doğru ç iz i l i r,

Adım 3)  Doğru tan jant  ekseni  i le  
kes iş t i r i l i r,

Adım 4)  Kesim nok tas ının ord inat ı  açın ın
tan jant ıd ı r.   

Ayn ı  şek i lde kotanjant  değer i  de yay 
b i t im ve or i j in i  b i r leşt i ren doğrunun (veya
uzant ıs ın ın)  kotanjant  eksenin i  kest iğ i  
nok tanın aps is id i r.

Örnek...4 :Örnek...4 :
Bir im çember  ku l lanarak  aşağıdak i  i fadeler i  
hesaplayın ız.

a)  tan  60   b)  cot   120   c)  tan 225    

√ 3 ,  
−1

√ 3
,  1

DAR AÇILARIN TRİGONOMETRİK DAR AÇILARIN TRİGONOMETRİK 
DEĞERLERİDEĞERLERİ

            

POR dik  üçgeninde cos2
(θ)+sin2

(θ)=1  e lde 
edi l i r

Şek i ldek i  POR ve TOF üçgenler in in  
benzer l iğ inden 

tan (θ)=
sin (θ)

cos(θ)
 ve

cot(θ)=
cos(θ)

sin(θ)
elde  edi l i r.  

Bu benzer l iğ in
rastgele  benzer
b i r  d ik  üçgene uygulanmasıyla

cos(θ)=
x
r

, sin(θ)=
y
r

 , tan (θ)=
y
x

,  cot(θ)=
x
y

  

e lde  edi l i r.  

TRİGONOMETRİK ÖZDEŞLİKLERTRİGONOMETRİK ÖZDEŞLİKLER

cos2
(θ)+sin2

(θ)=1   ve tan(θ).cot(θ)=1  d i r.

Ayr ıca  b i rb i r in i  90 o  ye  ( π
2

 ye )  

tamamlayan açı lar  iç in  
bir inin sinüsü diğerinin  kosinüsüne ;  
bir inin tanjant ı  diğer inin  kotanjant ına  
eş i t t i r.  Yani ,

cos(90o
−θ)=

y
r
=sin(θ) , tan(90o

−θ)=
x
y
=cot (θ)

Örnek...5 :Örnek...5 :
5sinx

9
=

cosx
tanx.cotx+2

 ise tanx kaçt ı r?

3
5
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Örnek...6 :Örnek...6 :
cos 2 1 o +cos 2 2 o +cos 2 3 o +. . . . . . . .+cos 2 90 o  kaçt ı r?

44,5

Örnek...7 :Örnek...7 :
x dar  b i r  aç ı  o lmak üzere,  cos(x)=

2
3

 ise

sin2
(x)−tan2

(x)  kaçt ı r?
−25
36

Örnek...8 :Örnek...8 :
tan2x−

1

cos2 x
+sin2 x+cos2 x=?

0

Örnek...9 :Örnek...9 :
TBZ b i r  d ik  üçgen

m
^
(TMZ )=90o  

m
^
(BTZ)=90o

|TM|=6br   
|MZ|=4br  ise

cos(
^TBM)  kaçt ı r?

3√ 13
13

Örnek...10 :Örnek...10 :
a=cos70 o     b=s in70 o     c= tan70 o  sayı lar ın ı  
s ıra layın ız.

a<b<c

SEKANT  VE KOSEKANT FONKSİYONLARI :SEKANT  VE KOSEKANT FONKSİYONLARI :

Standar t
pozisyonda
(  köşesi
or i j in  ve
başlangıç
kenar ı  O x

ekseni  )
ver i lmiş  ve
ölçüsü  θ
olan
aç ının
b i r im
çember
üzer inde
gördüğü
yayın  b i t im nok tası  P(x,y)  nok tası  o lsun.  
P(x,y)  noktas ında b i r im çembere ç iz i len 
teğet in  x  eksenin i  kest iğ i  R noktas ının  
aps is ine  θ  n ın  sekant ı  ;  y  eksenin i  
kest iğ i  S nok tasın ın  ord inat ına θ  n ın  
kosekant ı  deni r.  θ  ree l  sayıs ın ı  sec θ  
i le  eş leyen fonks iyona sekant  fonks iyonu;
cosec θ  i le  eş leyen fonks iyona ise 
kosekant  fonks iyonu deni r.

SONUÇLAR SONUÇLAR 

cosec(θ)=
1

sinθ
 sec(θ)=

1
cosθ

Örnek...11 :Örnek...11 :
Tabloda boş kalan  yer ler i  do ldurunuz.

1. Bölge 2. Bölge 3. Bölge 4. Bölge

cos

sin +

tan −

cot

sec

Örnek...12 :Örnek...12 :
a=cos190 o  ,  b=s in170 o  ,  c= tan70 o  ,  d=sec320 o

e=cosec179 o   sayı lar ın ın işaret ler in i  
be l i r leyin iz .

−++++

Örnek...13 :Örnek...13 :
√ 2.( tan30o .cos 45o

+cosec60o .sin 45o
)=?

√ 3
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İNDİRGEME BAĞINTILARIİNDİRGEME BAĞINTILARI

Şek l i
ince leyin iz .
B i r im
çemberde
standar t
b iç imde ve
ölçüsü θ
radyan o lan b i r
dar  açı  a la l ım.
Bu açının
gördüğü yayın
bi t im
nok tasının
koord inat ı  P(a,b)  o lsun.  
cos θ =a ,  s in θ =b ,  tan θ =b/a  o lmak 
üzere,  π−θ   ve π

2
−θ  türündek i  aç ı lar ın  

t r igonometr ik  oranlar ı  şöyle  hesaplanı r.

π−θ  BİÇİMİNDEKİ AÇILAR BİÇİMİNDEKİ AÇILAR

π−θ  ‘ l ık  yayın  b i t im noktas ı  P ' (−a,b)  
o lacağından :
cos (π−θ) =−a =−cos θ  
s in  (π−θ)  =  b  =  s in θ
tan (π−θ) = −b/a=−tan θ
cot (π−θ)  =−a/b=−cot θ   o lur.

π
2
−θ  BİÇİMİNDEKİ AÇILAR BİÇİMİNDEKİ AÇILAR

π
2
−θ  ‘ l ık  yayın  b i t im

nok tası  P(b,a)
o lacağından :
cos (

π
2
−θ) =b=sin θ

s in (
π
2
−θ) =a=cos θ

tan (
π
2
−θ) =cot θ

cot (
π
2
−θ) =tan θ    o lur.

GENELLEME (GENEL İNDİRGEME BAĞINTISI)GENELLEME (GENEL İNDİRGEME BAĞINTISI)

Ölçüsü (
π
2
∓θ) (π±θ ) (3π

2
∓θ) (2π−θ)  o larak

ver i len i fadelerde  π  sadeleşt i r i lmesi  iç in

Adım 1 Açın ın  bö lges inden yara lan ı larak  
işaret  bu lunur. (Açı  da ima dar  kabul  ed i l i r )

Adım 2  π , 2π  iç in  is im değiş t i r i lmez,
π
2

,
3 π
2

 iç in  is im s in↔cos,  tan↔cot  

şek l inde değiş t i r i l i r.

Örnek...14 :Örnek...14 :
Aşağıdak i  i fadeler in  özdeşler in i  bu lunuz.

1) tan(180+x)

tanx

2) cos(90+2x)

−sin2x

3) sin(270−4x)

−cos4x
4) cot(90−7x)

tan7x
5) cos(360−4x)

cos4x

6) tan(270+8x)

−cot8x
7)    a) cos(−x)

b) sin(−x)

c) tan(−x)

d) cot(−x)

e) cosec(−x)

cosx;  −s inx;  −tanx;  −cotx ;  −cosecx

8) sin(−5x)

  −s in5x

9) tan (9x−270)

−cot  9x

10) cot(4x−180)

cot4x

11) cos240+sin150

0

12) tan135o−cos(−240)=?

−1
2
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DEĞERLENDİRMEDEĞERLENDİRME

1) sinx+cosx=0,7 ise sinx.cosx kaçtır?

−51
200

2) sinx=0,8 ise sin4x+cos4x kaçtır?

337
625

3) cosx−sinx=m ise cos3x−sin3x m türünden 
nedir?

3m−m3

2

4) tanx+cotx=m ise tan3x+cot3x m türünden 
nedir?

m3
−3m

5) a=cos10o ,b=cos20o ,c=sin50o sayılarını 
sıralaması nasıldır?

a>b>c

6) a=tan100o ,b=tan120o ,c=tan150o sayılarını 
sıralaması nasıldır?

a<b<c

7) tan1o. tan3o. tan5o..........tan89o kaçtır?

1

8) sin2 x
1−cosx

+cos3 x+cosx.sin2 x  ifadesinin en sade 

hali nedir?

1+2.cos  x

9) ( sinx
1−cosx

−
sinx

1+cos x ). tanx  ifadesinin en sade 

hali nedir?

2

10) cos2 x
sin2x−cosec2x+cot2x

 ifadesinin en sade hali 

nedir?

−1

11) sin (
7 π

4
) +cos (

7 π

4
) =?

0
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12)
cos(3 π

2
−x)+sin (x−2π)

cot( 5π

4 )
 ifadesinin en sade hali

nedir?

0

13) sinx=a ise sin(π+x)+cos (
3π
2

−x)+sin(−π−x)  

ifadesinin a türünden eşiti nedir?

−a

14) x+y=π
5

  ve sin x=0,3 ise cos (4x+5y) kaçtır?

−√ 91
10

15) Şek i lde M or ta
nok ta,  TBZ d ik
üçgendi r.  
|TZ|=3br ,
|BZ|=5br  ise

cos
^
(BMZ)

kaçt ır?

−2

√ 13

16) Şeki lde   MTZ
eşkenar
üçgendi r.
|MZ|=4.|MB| ,  ise

cos
^
(MBT)

kaçt ır?

−1

√ 13

17) tan24o =p ise  tan114o
−tan156o

tan564o
−tan225o  ifadesinin p 

türünden eşiti nedir?

p+1
p

18) sin21o + sin22o + sin23o +..........+ sin290o kaçtır?

45,5

19)  Eş kareler kullanılarak elde
edilen şekilde ki x açısı için
tan x kaçtır?

−3
2
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