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BÖLME İŞLEMİ VE ÖZELLİKLERİBÖLME İŞLEMİ VE ÖZELLİKLERİ

A, B,  C,  K doğal  sayı lar   ve  B ≠ 0   
o lmak üzere,    

Bu bölme iş leminde;

1)   A=B.C+K 2)   0  ≤  K <  │B│ 

3)   K=0 ise A sayısı  B'ye  tam bölünür 
denir  ve B│A şekl inde yazı l ı r,  “B böler  
A”  diye  okunur.  

4)   K<C ise B i le  C yer  değişt i r i lebi l i r.

Örnek...1 :Örnek...1 :
Yandak i  bö lme 
iş lemin de bölüm i le
ka lanın top lamı
kaçt ır?  

1015

Örnek...2 :Örnek...2 :
A, x ,  y  b i rer  doğal  sayı  o lmak
üzere,  yandak i  bö lme iş leminde 
y  n in  a lab i leceği  değer ler in
top lamını  bu lunuz.

78

Örnek...3 :Örnek...3 :
Yandak i  bö lme
iş lemler inde a,  b ,  c
s ı f ı rdan fark l ı   

pozi t i f  tam sayı lar  
o lmak üzere,   a '  n ın  
c  türünden eş i t i  nedi r?

12.c+7

Örnek...4 :Örnek...4 :
x sayıs ın ın  y  i le  bö lümündek i  bö lüm 2 ve 
ka lan 5 t i r.  y  sayıs ının z  i le  bö lümündek i  
bö lüm 3 ve kalan 7  d i r.  x  sayıs ın ın  6 i le  
bö lümündeki  kalan  kaçt ı r?

1

Örnek...5 :Örnek...5 :
A, B,  C b i rb i r inden fark l ı  doğal
sayı lar ı  iç in ,  yandak i  bö lme
iş leminde B i le  C n in  yer
değiş t i rmesi ,  sonucu
değiş t i rmediğ ine göre,  A  en az  
kaç o lab i l i r?  

194

Örnek...6 :Örnek...6 :
Yandak i  bö lme iş leminde    
A ve n b i rer  doğal  sayıd ı r.
A n ın a lab i leceği  en küçük   
ve en büyük   değer ler i  bu lunuz.

45 ve197

ASAL SAYI ASAL SAYI 

Sadece 1 ve kendis ine  bölünen sayı lara 
asal  sayı  deni r.
En küçük  asal  sayı  tek ç i f t  asa l  sayı  o lan 
2 d i r.

Örnek...7 :Örnek...7 :
a ve b  doğal  sayı lar   o lmak üzere a 2 −b 2 =13 
ise a 2 +b 2  kaçt ı r?

85

ARALARINDA ASAL SAYI ARALARINDA ASAL SAYI 

 Or tak  poz i t i f  tam sayı  bö len i  s adece 1 
o lan sayı lara  ara lar ında asal  sayı lar  
deni r.
Örneğin 26 ve 15  ara lar ında asald ır.

Örnek...8 :Örnek...8 :
5,  12  ve 13 sayı lar ı  ara lar ında asal  mıdır?

Evet
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ASAL ÇARPANLARA AYIRMAASAL ÇARPANLARA AYIRMA

1 den büyük  b i r  doğal  sayının  asal  
çarpanlar ın ın  çarpım ı şek l inde 
yazı lmasına  sayın ın  asal  çarpanlara  
ayr ı lmas ı deni r.
x ,  y  fark l ı  asa l lar  o lmak üzere,

A=x m .yn   
yazım ı A 'n ın  asal  çarpanlar ına ayr ı lmış  
b iç imid i r.

Örnek...9 :Örnek...9 :
360  sayıs ını  asal  çarpanlar ına  ayır ın ız?

2 3 .3 2 .5

Örnek...10 :Örnek...10 :
A, x  ve y  tam sayı lar  o lmak üzere,  

80!=2 x .5 y.A  
ise x  ve y  en çok kaçt ı r?

78 ve  19

Örnek...11 :Örnek...11 :
9!  sayıs ın ı  asal  çarpanlar ına  ayır ın ız?

2 7 .3 4 .5 .7

Örnek...12 :Örnek...12 :
45!  sayıs ının sondan kaç basamağı 0  d ır?

10

Örnek...13 :Örnek...13 :
360.x=y 2  eş i t l iğ in i  sağlayan en  küçük  x  ve y  
pozi t i f  tam sayı lar ın ı  bu lunuz?

x=10 ve y=60

Örnek...14 :Örnek...14 :
360 sayıs ın ın   
a)  kaç asal  bö len i  vardı r?
b)  kaç pozi t i f  tam sayı  bö len i  vard ır?
c)  kaç tam sayı  bö len i  vardı r?
d)  asal  o lmayan kaç poz i t i f  bö len i  vard ır?

a)3 b)24  c)48 d)21

BİLGİBİLGİ

Asal   çarpanlara ayr ı lm ış  b iç im i  
A=x m .yn .z k    

o lan A sayıs ının (m+1) . (n+1) . (k+1)  
çarpımının sonucu kadar  pozi t i f  tam sayı  
bö len i  vard ır.

BÖLÜNEBİLME KURALLARIBÖLÜNEBİLME KURALLARI

2' YE  5' E  VE  10' A BÖLÜNEBİLME 2' YE  5' E  VE  10' A BÖLÜNEBİLME 
KURALLARI :KURALLARI :

Bir  doğal  sayının b i r ler  basamağındak i  
rakam ç i f tse,  bu sayı  2  i le  ka lansız  ( tam) 
bölünebi l i r.  Eğer  tam bölünmüyor  ise 
sayın ın  2 ye  bölümünden ka lanı  ver i r.

B i r  doğal  sayının b i r ler  basamağı  0  veya 
5 ise,  bu sayı  5  i le  kalans ız  ( tam) 
bölünebi l i r.  Eğer  tam bölünmüyor  ise 
sayın ın  5 e bö lümünden ka lanı  ver i r.

B i r  doğal  sayının b i r ler  basamağındak i  
rakam 0 ise,  bu sayı  10  i le  ka lansız  ( tam)
bölünebi l i r.  Eğer  tam bölünmüyor  ise 
sayın ın  10 a bö lümünden ka lan ı ver i r.

Örnek...15 :Örnek...15 :
Dört  basamak l ı   a74a  sayıs ı  2  i le  kalans ız  
bö lünebi ld iğ ine göre,  a  kaç fark l ı  değer  
a lab i l i r?

4

Örnek...16 :Örnek...16 :
732a rakamlar ı  fark l ı ,  dör t  basamakl ı ,  2  i le  
bö lündüğünde 1 kalan ı  veren doğal  sayıdı r.  a
n ın a lab i leceği  değer ler  çarp ımı  kaçt ı r?

45
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Örnek...17 :Örnek...17 :
abcda  sayıs ı  30000 den büyük  ve ik iye 
bölündüğünde 1 ka lanını  veren beş  
basamakl ı  b i r  sayıdı r.  a '  n ın  a lab i leceği  
değer ler in  top lamı  kaçt ı r?

24

Örnek...18 :Örnek...18 :
Dört  basamakl ı   357m sayıs ın ın  5 i le  
bö lümünden ka lan 2 o lduğuna göre,   m n in  
a lab i leceği  değer ler in  kümesin i  bu lunuz.

{2,7}

3' E  VE  9' A  BÖLÜNEBİLME KURALLARI :3' E  VE  9' A  BÖLÜNEBİLME KURALLARI :

Bir  doğal  sayın ın  rakamlar ın ın sayı  
değer ler in in  top lamı 3  ün (  9  un)  kat ı  
ise,  bu  sayı  3  i le  (  9  i le)  ka lans ız  ( tam) 
bölünebi l i r.  Eğer  tam bölünmüyor  ise 
sayının  3 e veya  9 a bö lümünden ka lanı  
ver i r.

Örnek...19 :Örnek...19 :
52A3  dör t  basamak l ı  sayıs ın ın  3 i le  ka lans ız
bölünebi lmesi  iç in ,  A yer ine  yazı lab i lecek  
rakamlar ın  kümesin i  bu la l ım.

{2,5,8}

Örnek...20 :Örnek...20 :
A = 2ab54317 sayıs ının rakamlar ı  fark l ı  ve 9 
i le   bö lünebi len  b i r  sayı  o lduğu b i l ind iğ ine  
göre a.b çarp ım ı kaç o lab i l i r?

48

Örnek...21 :Örnek...21 :
33 basamakl ı  858585. . . .858 sayıs ının 9 i le  
bö lümünden ka lan kaçt ı r?

0

Örnek...22 :Örnek...22 :
Dört  basamak l ı  a37b sayıs ının 10 i le  
bö lümünden ka lan 7 d i r.  Bu sayı  9  i le  
kalans ız  bö lünebi ld iğ ine göre,  a  kaçt ı r?

1

11 İLE BÖLÜNEBİLME KURALI :11 İLE BÖLÜNEBİLME KURALI :

Bir  doğal  sayının basamak lar ı  1 '  ler  
basamağından baş lanarak   so la  doğru "
+,  – ,  + ,  – ,  + ,  . . .  "  b iç im inde işaret len i r.  
Bu işaret ler le  rakam değer ler i  çarpı larak  
top lanı r.
E lde edi len sonuç   0  veya  11 in  kat ı  ise  
bu sayı  11  i le  ka lansız  bö lünebi l i r.  Eğer  
tam bölünmüyor  ise sayın ın  11 e 
bö lümünden ka lanı  ver i r.

Örnek...23 :Örnek...23 :
Al t ı  basamak l ı   245 795  sayıs ının 11  i le  
bö lümünden ka lan kaçt ı r?

 0

Örnek...24 :Örnek...24 :
Al t ı  basamak l ı  3275a7 sayıs ı  11  i le  ka lansız  
bö lündüğüne göre,  a  kaçt ı r  ?

4

Örnek...25 :Örnek...25 :
Rakamlar ı  fark l ı ,  üç basamakl ı  pozi t i f  tam 
sayı lar ın  en büyüğü ve en küçüğünün  
çarp ımlar ın ın  11 i le  bö lümünden ka lan 
kaçt ı r?

2

Örnek...26 :Örnek...26 :
87xy  sayıs ı   2  ve 11 i le  tam bölünebi ld iğ ine 
göre,  x '  in  a lacağı  değer ler  top lamı  kaçt ı r?

16
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4 İLE VE 8 İLE BÖLÜNEBİLME KURALLARI :4 İLE VE 8 İLE BÖLÜNEBİLME KURALLARI :

Bir  doğal  sayın ın  b i r ler  ve onlar  
basamağındak i  rakamlar ın ın o luşturduğu 
sayı  00  ya  da 4 ün kat ı  ise,  4  i le  kalans ız
bölünebi l i r.  Eğer  tam bölünmüyor  ise 
sayının  4 e bö lümünden kalan ı  ver i r.

B i r  doğal  sayın ın  b i r ler  ,  on lar  yüz ler  
basamağındak i  rakamlar ın ın o luşturduğu 
sayı  000  ya  da 8 in  kat ı  ise,  8  i le  
kalans ız  bö lünebi l i r.  Eğer  tam 
bölünmüyor  ise sayın ın 8 e bö lümünden 
kalan ı  ver i r.

Örnek...27 :Örnek...27 :
54675 beş basamak l ı  doğal  sayının 4 ve 8  i le
bölümünden ka lan lar  çarpımı  kaçt ı r?

9

Örnek...28 :Örnek...28 :
Dört  basamakl ı   735m  sayıs ı ,  4  i le  
bö lündüğünde ka lan 3 o lduğuna göre,  m 
rakamı kaç fark l ı  değer  a l ı r?

3

7 İLE  BÖLÜNEBİLME KURALI :7 İLE  BÖLÜNEBİLME KURALI :

şekl indek i  b i r  sayı  b i r ler  basamağından 
baş lanarak  üç lü  gruplara (yani  bö lük lere)
ayr ı larak  s ıras ıyla   "  . . .  ,  – ,  +,  – ,  +  "    
şek l inde  işaret len i r.  İşaret l i  grup lar ın  
rakamlar ı  so ldan sağa 2,3 ve 1 
sayı lar ıyla  s ıras ıy la  çarpı l ı r  ve sonuç 
bulunur.  Bu sonuç 7 n in    kat ı  ise sayı  7  
ye  tam bölünür.  Eğer  tam bölünmüyor  ise 
sayının  7 ye  bölümünden kalan ı  ver i r.

Örnek...29 :Örnek...29 :
322 667 sayıs ının  7 i le  bö lümünden kalan  
kaçt ı r?

2

Örnek...30 :Örnek...30 :
1234567 sayıs ın ın  7  i le  bö lümünden ka lan 
kaçt ı r?

5
6, 12, 15, 18, 20, 24, 30, 36, 45 İLE 6, 12, 15, 18, 20, 24, 30, 36, 45 İLE 
BÖLÜNEBİLME KURALLARI :BÖLÜNEBİLME KURALLARI :

BÖLÜNEBİLMENİN TEMEL KURALI :BÖLÜNEBİLMENİN TEMEL KURALI :

m i le  n   aralar ında asal   ik i  sayı  o lsun,  m 
ve n i le  kalans ız  bö lünebi len  sayı lar  m.n 
çarpımı  i le  de kalans ız  bö lünür.  Dolayıs ı  
i le  m.n '  ye  tam bölünebi len  b i r  sayıda 
hem m'  ye  hem de n '  ye   tam bölünebi l i r.  

B i r  sayı  6  i le  bö lünebi l i yorsa   hem 2 hem 
de 3 '  e  tam bölünebi l i r.   

B i r  sayı  24 i le  bö lünebi l i yorsa   hem 3 
hem de 8 '  e  tam bölünebi l i r.   (Ama hem 6
hem 4 i le  bö lünemez.)

Örnek...31 :Örnek...31 :
Bir  sayının  aşağıdak i  sayı lara bö lünebi lmesi  
iç in  hangi  sayı lara  tam o larak bölünmesi  
gerek i r?

12 = 15 = 18 =

20 = 30 = 36 =

45 = 55 = 63 =

Örnek...32 :Örnek...32 :
Dört  basamak l ı  634a sayıs ının 6 i le  ka lansız  
bö lünebi lmesi  iç in ,  a  yer ine yazı lab i lecek  
rakamlar ın  top lamı  kaçt ı r?

10

Örnek...33 :Örnek...33 :
Dört  basamak l ı   4a7b  sayıs ı  45 i le  kalans ız  
bö lündüğüne göre,  a  n ın  a lab i leceği  
değer ler in  top lamı kaçt ı r?

9

Örnek...34 :Örnek...34 :
Beş basamak l ı   847AB  sayıs ı  15 i le  
bö lümünden ka lan 6 ise A+B kaç o lab i l i r?

2,  5 ,8,  11,  14
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Örnek...35 :Örnek...35 :
Al t ı  basamakl ı   317a2b  sayıs ı  12 i le  
bö lümünden 7  ka l ıyor  ise a+b top lamı  en çok  
kaç o lab i l i r?

15

16 İLE  BÖLÜNEBİLME KURALI :16 İLE  BÖLÜNEBİLME KURALI :

Bir  doğal  sayın ın  son dör t  basamağın ın  
o luşturduğu sayı  0000 ya  da  16 nın  kat ı  
ise,  bu  sayı  16 i le  ka lansız  bö lünür.  Eğer  
tam bölünmüyor  ise sayın ın 16 ya  
bölümünden ka lan ı ver i r.

25 İLE  BÖLÜNEBİLME KURALI :25 İLE  BÖLÜNEBİLME KURALI :

Bir  doğal  sayın ın  b i r ler  ve onlar  
basamağın ın  o luşturduğu ik i  basamak l ı  
sayı  00  ya  da 25 in  kat ı  ise,  o  doğal  sayı  
25 i le  ka lansız  bö lünür.  Eğer  tam 
bölünmüyor  ise sayın ın 25 e bö lümünden 
kalan ı  ver i r.

EBOBEBOB

İk is i  b i rden  s ı f ı r  o lmayan a ve b  tam 
sayı lar ın ın  ik is in i  b i rden bölen en  büyük  
pozi t i f  tam sayıya  bu sayı lar ın  en büyük 
ortak böleni   (EBOB) deni r  ve 
EBOB(a,b)=x b iç iminde göster i l i r.

Örnek...36 :Örnek...36 :

EBOB(24,36)=?      EBOB(18,60)=?

12 ve  6

EBOB ÖZELLİKLERİEBOB ÖZELLİKLERİ

1)  EBOB(a,b)=EBOB(b,a)=EBOB(−a,b)

2)  EBOB(a,b+c.a)=EBOB(a,b)

3)  EBOB(a,b) ⩽  min{ |a | , |b | }

4)  EBOB(a,b)=1 ise a i le  b  ara lar ında 
asal  sayıd ır.

İk i  sayının  en büyük  or tak  bö len in i  yukar ıdak i
yöntemlerden fark l ı  o larak  Ökl id  a lgor i tması  
i le  de  bulab i l i r iz .  Ş imdi  bunu öğrenel im.

ÖKLİD ALGORİTMASIÖKLİD ALGORİTMASI

A ve B sayı lar ın ın obeb'  in i  bu lmak iç in  
Ök l id  a lgor i tmasını  kul lanabi l i r i z .  Bu 
a lgor i tma da

Adım 1)  Büyük  sayı  küçük
sayıya  bölünür.   

    

Adım 2)  Kalan 0 ise obeb o
bölmenin bö len id i r.

Adım 3)  Kalan 0 deği lse,  i lk  bö lmenin 
bö len i  kalan ına  tek rar  bö lünür  ve kalan 0  
o lana kadar  böyle  yap ı l ı r.  Sı f ı r  ka lanına 
u laşı l ınca  ad ım 2)  gereği  ebob bulunmuş
olur.

Örnek...37 :Örnek...37 :
Obeb(60,15)  kaçt ı r?

Ökl i t  a lgor i tmasına  göre,  

o lduğundan,

OBEB(60,15)=15 t i r.

Örnek...38 :Örnek...38 :
OBEB(60,36)  kaçt ı r?

Çözüm :Çözüm :

Ökl i t  a lgor i tmasına  göre;  

   Adım 1)               Adım 2)            Adım 3)

                

OBEB(60,36)=12 d i r.

Örnek...39 :Örnek...39 :
Obeb(120,140)  kaçt ı r?  Ökl i t  a lgor i tmasıyla  
hesaplayın ız?

20
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Örnek...40 :Örnek...40 :
Obeb(336,90)  kaçt ı r?  Ök l i t  a lgor i tmasıyla  
hesaplayın ız?

6

a ve b  s ı f ı rdan  fark l ı  tam sayı lar  ve c  tam
sayı  ise

     a.x+b.y=c  
denk leminde obeb(a,b) ,  c  sayıs ın ın  
bö len iyse  (x ,y)  tam sayı  ik i l is i  çözümler i  
bu lunabi l i r.

Örnek...41 :Örnek...41 :
2x+4y=1263 denk lemin in tam sayı lar  
kümesinde çözüm kümesi  kaç e lemanl ıd ı r?

0

ax+by=c=obeb(a,b)   
denk leminde  (x ,y)  tam sayı   ik i l is i   
çözümler i  ök l i t  a lgor i tmasıyla  bu lunabi l i r.

Örnek...42 :Örnek...42 :
5x+12y= 1 denk lemin in (x ,y)  b iç im inde k i  
çözümler inden b i r  tanesin i ,  tam sayı lar  
kümesinde ök l i t  a lgor i tmasıyla  bu lunuz.

(5,−2)  

Örnek...43 :Örnek...43 :
Ebob(48,30)=x.48+y.30 

denk lemin in tam sayı lar  kümesinde 
çözümler inden b i r  tanesin i  ök l i t  
a lgor i tmasıyla  bu lunuz.

(2,−3)  

EKOKEKOK

Sıf ı rdan fark l ı  a  ve b tam sayı lar ın ın  
kat lar ından en küçük  o lup or tak  o lan ına 
bu sayı lar ın  En Küçük Ortak  Kat ı   
(EKOK)  deni r.    

Örnek...44 :Örnek...44 :
EKOK(24,36)=?      EKOK(18,60)=?

72 ;  180

EKOK ÖZELLİKLERİEKOK ÖZELLİKLERİ

1)  EKOK(a,b)=EKOK(b,a))

2)  EKOK(a,b) ⩾ max{ |a | , |b | }

3)  EBOB(a,b) .EKOK(a,b)=a.b

Örnek...45 :Örnek...45 :
EKOK(A,B)=120  ve  EBOB(A,B)=6 ise A+B 
kaç o lab i l i r?

126 veya 54
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DDEĞERLENDİRME :EĞERLENDİRME :

1) Yanda verilen
bölmelerde  x, y, z
pozitif tam sayı
olduğuna göre,
x+ y+z−20

5z
oranının değeri kaçtır?

5

2) Yandaki bölme işleminde 
A sayısı en çok kaçtır?

132

3) X sayısının 6 ile bölümünden kalan 5 ve 
bölüm Y dir. Y nin 5 ile bölümünden kalan 2 
ise X in  15 ile bölümünden kalan kaçtır?

2

4) İkiye tam bölünebilen iki basamaklı doğal 
sayıların kaç tanesi beşe kalansız bölünebilir?

9

5) Beş basamaklı 57m32 sayısının 9 ile 
bölümünden kalanın 7 olması için, m kaç 
olmalıdır?

8

6) 98765 sayısının karesinin 11' e bölümünden 
kalan kaçtır?

7

7) 23x7y  beş basamaklı sayısı  5 ve 11 ile tam 
bölünebildiğine göre, x in değerleri çarpımı 
kaçtır?

24

8) Dört basamaklı 45a2 sayısının 4 ile kalansız 
bölünebilmesi için, a yerine yazılabilecek 
rakamların kümesini bulunuz?

{1 ,3,5,7,9}

9) Dört basamaklı 58x2 sayısı 8 ile kalansız 
bölünebildiğine göre, x in alacağı değerler 
çarpımı kaçtır?

21

10) 356x8y altı basamaklı sayısı 36 ile tam 
bölünebildiğine göre, x lerin toplamı kaçtır?

 12
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11) Dört basamaklı 47a5  sayısı 25 ile kalansız 
bölünebildiğine göre, a kaç farklı değer alır?

2

12) 24x78y altı basamaklı çift sayının 45 ile 
bölümünden kalan 17 olduğuna göre,  x 
kaçtır?

 3

13) 478x5y altı basamaklı sayının 30 ile 
bölümünden kalan 17 olduğuna göre, x lerin 
çarpımı kaçtır?

28

14) 48!+49!−1 sayısının sondan kaç basamağı 9 
dur?

12

15)  x ve y iki basamaklı tam sayılardır.
       

65.x+90.y=EBOB(65, 90)

olduğuna göre x+y toplamının alabileceği en 
büyük değer kaçtır?

27

BİLGİBİLGİ

a,  b  ve c  tam sayı lar  o lmak üzere,
     a.x+b.y=c  

eş i t l iğ in i  sağlayan (x ,y)  ik i l i le r inden b i r i  
(β,  θ)  ise (β+b, θ−a) ik i l is i  de bu eş i t l iğ i
sağlar.  
Yani  x  b i leşeni  y  n in  katsayı  kadar  
artarken  (azal ı rken ) ,  y  b i leşeni  x  in  
katsayıs ı  kadar  azal ı r  (artar ) .
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