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GRAFİK ÇİZİM VE YORUMUGRAFİK ÇİZİM VE YORUMU

DOĞRUSAL FONKSİYONLARIN GRAFİKLERİDOĞRUSAL FONKSİYONLARIN GRAFİKLERİ

f :ℝ→ℝ  o lmak üzere  f  (x)=mx+n 
fonks iyonunun graf iğ i  d ik  koord inat  
s is teminde y  =mx+n doğrusunun graf iğ in i  
be l i r t i r.  B i r  doğrunun graf iğ in i  ç izmek iç in
bu doğrunun geçt iğ i  en az 2 noktaya 
ih t iyaç vardı r.   y=mx+n denklemin i  
sağlayan en az 2  tane  s ı ra l ı  ik i l i  seç i l ip  
bu s ı ra l ı  ik i l i le r  d ik  koord inat  s is teminde 
işaret len i r  ve işaret lenen nokta lar  b i r  
doğru   o luşturacak  şek i lde b i r leşt i r i l ip  
doğru ç iz i l i r.

Örnek...1 :Örnek...1 :
f :ℝ→ℝ  o lmak üzere  f (x)=  x+4 fonks iyonunun 

graf iğ in i  ç iz in iz .

Örnek...2 :Örnek...2 :
f :ℝ→ℝ  o lmak üzere  f (x)=  8− x

2
 

fonks iyonunun graf iğ in i  ç iz in iz .

Örnek...3 :Örnek...3 :
f :ℝ→ℝ  o lmak üzere  f (x)=  −6 fonks iyonunun 

graf iğ in i  ç iz in iz .

Örnek...4 :Örnek...4 :
f (x)={ −x , x<0

x+1 x≥0
 fonks iyonunun graf iğ in i  

ç iz in iz .

Örnek...5 :Örnek...5 :

f (x)={ −2, x<0
x
2

0⩽x<4

x+2 x⩾4

 fonks iyonunun graf iğ in i  

ç iz in iz .

Örnek...6 :Örnek...6 :
Graf ik  b i r  b i tk in in  boyunun
zamana göre değiş imin i
vermektedi r  buna göre
bi tk in in  boyu kaç y ı l   sonra
40  cm o lur?
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Örnek...7 :Örnek...7 :

Şeki l  hacmi  240
l i t re  o lan  b i r
havuzun
tabanındaki  b i r
musluğun
açı lmasıy la
havuzda ka lan su
miktar ın ın
zamana göre
değiş imi
ver i lmiş t i r.  Buna
göre  havuz haç
saat te  boşal ı r?

Örnek...8 :Örnek...8 :

 Şekilde A ve B
ülkelerinde nüfusun
zaman bağlı değişimi
verilmiştir buna göre
bu iki ülke nüfusu
arasındaki fark nüfus 
sayımı yapılmaya
başlandıktan kaç yıl
sonra 180 milyon
olur?

 FONKSİYON GRAFİĞİ OKUMA FONKSİYON GRAFİĞİ OKUMA

(z ,  k)  ik i l is in in  anal i t ik  düz lemdeki  
görüntüsü  A noktasıdı r.

► z sayıs ına  aps is ,  k  sayıs ına ise ord inat
deni r.

► A(z,  k)  noktası  y  = f (x)  fonks iyonunun 
graf iğ i  üzer inde ise f (z)  =  k  yazı l ı r.

► A(z,  k)  noktası  y  = f (x)  fonks iyonunun 
graf iğ i  üzer inde ise f − 1 (k)  = z  yazı l ı r.  
Burada f − 1  i fades i  f  kura l ın ın  ters  
bağınt ıs ıd ı r  (10.  s ın ı f ta  detay l ı  o larak  
iş lenecekt i r )   [  f (x)=y ,  f − 1 (y)  = x  ]

► Yukar ıda ver i len graf ik te  x  değer ler i  
[a ,b ]  ara l ığ ından seç i ld iğ i  iç in  tanım 
kümesi  [a ,b ]  ,  görüntü kümesi  ise [c ,d ]  
kümesid i r.

Tanım Kümesi  :  [  a ,b)   

Görüntü  Kümesi  :  (c ,d ]

Örnek...9 :Örnek...9 :
Aşağıda graf ik ler i  ver i len  fonks iyonlar ın  
tanım ve görüntü kümeler in i  yazınız

T.K.

G.K.

T.K.

G.K.
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Örnek...10 :Örnek...10 :
Yandaki  graf ik
y=f (x)
fonks iyonuna
ai t t i r.  Buna göre
is ten i len ler i
bu lunuz?

a) f(2)=                 b) f(6)=                c) f(7)=

d) f(0)=                  

e)  fonksiyonun alabileceği en büyük değer =     
    

f (x)  = 0 denklemin in  çözüm kümesi  
y  = f (x)  denklemiy le  ver i len 
fonks iyonunun (varsa)  x  eksenin i  kest iğ i  
nokta lar ın  aps is ler i ,  f (x)  =  0 denklemin in  
gerçek ( ree l )  sayı lar  kümesindeki  çözüm 
kümesid i r.

Örnek...11 :Örnek...11 :
Yandaki  graf ik  y=f (x)
fonks iyonuna a i t t i r.  Buna
göre  is ten i len ler i  bu lunuz?

a)  f (k)=0 ise k  kaç o lab i l i r?      

        

b)
f (0)+f (4). f(9)

f(−3).f (5)
        

  c )  tanım kümesindeki  kaç a tamsayıs ı  iç in  
f (a)<0 dı r?

Örnek...12 :Örnek...12 :
Yandaki  graf ik  
y=f (2x+5)  fonks iyonuna
ai t t i r.  Buna göre
is ten i len ler i  bu lunuz?

a) f(13)=?

a) 
f (5)+f (−1)

f(19)−1
=?

Örnek...13 :Örnek...13 :
Yandaki  graf ik  y=g(x+3)
fonks iyonuna a i t t i r.
Buna göre is ten i len ler i
bu lunuz?

a) g(7)+g−1(−2) = ?

b) 
g(13)+g(3).g (0 )

g (7)−2g (8)
=?

       

   

Örnek...14 :Örnek...14 :
Yandaki  graf ik  y=h(x)
fonks iyonuna a i t t i r.  

a)  h(x)=0 denklemin in kaç
kökü vardı r?

b)  h(x)=−1 denklemin in  kaç kökü vardı r?

c)  h(x)=8  denklemin in kaç kökü vardı r?

Örnek...15 :Örnek...15 :   
 f (x)  = 4x –  28 fonks iyonunun x eksenin i  
kest iğ i  noktanın aps is i  kaçt ı r?

Örnek...16 :Örnek...16 :   
 f (x)=x2−ax+b   fonks iyonunun x eksenin i  
kest iğ i  nokta lar ın  aps is ler i  1  ve –2 o lduğuna 
göre,  y  eksenin i  hangi  noktada keser?
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DÜŞEY DOĞRU TESTİDÜŞEY DOĞRU TESTİ

Bir  graf ik te  y  eksenine ç iz i len  para le l  
doğru lar  graf iğ i  b i rden  faz la  noktada 
kes iyorsa o i l işk i  (eş leme) fonks iyon  
deği ld i r.

y= f (x)  ,  [a ,b ]  tanım ara l ığ ı  iç in  
fonks iyondur.  (düşey  ç izg i ler  graf iğ i  
da ima tek noktada kes iyor)

y=g(x)  ,  [a ,b ]  tanım ara l ığ ı  iç in  fonks iyon 
deği ld i r.  (düşey ç izg i ler  graf iğ i  bazen 
b i rden faz la  noktada kes iyor)

Örnek...17 :Örnek...17 :   
 Hangi  graf ik  b i r  fonks iyona a i t  o lab i l i r?

Örten l ik− iç ine l ik   İç in  Yatay Doğru Test i
B i r  fonks iyonun ör ten mi  iç ine mi  
o lduğunu anlamak iç in   değer  
kümesinden seç i lecek her  e lemanına  
karşı l ık  tanım kümesinden b i r  e lamanın  
eş leş ip  eş leşmediğ in i  b i lmek gerek i r.  
Graf ik ten  bunu anlamanın yo lu  görüntüsü
araşt ı r ı lacak  e leman iç in   iç in   x  eksenine
para le l    b i r  doğru ç iz i l i r  ve bu doğrunun 
graf iğ i  kes ip  kesmemesine göre karar  
ver i l i r   

Örnek...18 :Örnek...18 :
Şeki ldek i  fonks iyonun
değer  kümesi  Reel
sayı lar  kümesi  ise
fonks iyon iç inedi r.
Eğer  değer  kümesi  
[0 , ∞ )  a l ın ı rsa
fonks iyon ör tendi r

Örnek...19 :Örnek...19 :
Şeki ldek i  fonks iyonun   
Reel  sayı lar  kümesinde
fonks iyon mudur?

Örnek...20 :Örnek...20 :

Şeki ldek i  fonks iyonun
değer  kümesi  Reel
sayı lar  kümesi  ise bu
fonks iyon ör ten mid i r?
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Bire−bi r l ik   İç in  Yatay  Doğru Test i
B i r  fonks iyonun graf iğ i  ve  yatay o larak 
ç iz i len fark l ı  doğru lar    en  çok b i r  defa 
kes iş iyorsa  fonks iyon b i re  b i r  d i r  .  Yatay  
doğru lar  b i rden  çok defa fonks iyon 
graf iğ in i  kes iyorsa fonks iyon  1−1 deği ld i r.

Örnek...21 :Örnek...21 :
Reel  sayı larda  tanıml ı
y=f (x)   fonks iyonu  1−1
mid i r?

Örnek...22 :Örnek...22 :
Reel  sayı larda  tanıml ı
 y= f (x)   fonks iyonu  1−1
mid i r?

f (x)=x n  fonks iyonlar ın ın graf ik ler i

DEĞERLENDİRMEDEĞERLENDİRME

1) Yandaki grafik 
y=f(x)
fonksiyonuna aittir.
Buna göre
istenilenleri
bulunuz?

a)  f (x+1)=0 denklemin i  sağlayan x  
değer ler in in  top lamı  kaçt ı r?      

        

b)
f (3)+ f (−5). f (0)

f (6)+ f (7)
        

c) Aşağıdaki aralıklarda f bire−bir midir?
i) [−5,0] iii) [0,7] 

d) f:[−5,oo) R fonksiyonu örten midir?

2) Yandaki grafik y=h(2x+3)
fonksiyonuna aittir. Buna
göre istenilenleri
bulunuz?

 
h (15)+h(3)

h(17)−h (21)
=?

       

3) Yandaki grafik y=k(x)
fonksiyonuna aittir. 

a) k(x)=0 denkleminin 
kaç kökü vardır?   (f(x) in
sıfırlarının sayısı kaçtır?)

b)  k(x)=−1 denklemin in  kaç kökü vardı r?

c)  k(x)=4 denklemin in  kaç kökü vardı r?
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4)  f(x) = x2 – 9 fonksiyonunun x eksenini kestiği 
noktaların birbirine uzaklığı kaç birimdir?

5)  f (x)=x2+mx+n   fonksiyonunun x eksenini 
kestiği noktaların apsisleri −1 ve 2 olduğuna 
göre, y eksenini hangi noktada keser?

6)  Hangisi reel sayılarda tanımlı  bir fonksiyona 
ait olabilir?

7) f (x)={ mx+n, x<1
−x2+2n−3, x≥1

  ve f (0)= f(2) ise 

f(3) kaçtır?

8) Bir akıllı telefonun
üretildiği tarihten
itibaren fiyatında ki
değişim grafiği
verilmiştir. Akıllı
telefonun fiyatı
kaçıncı yılda ilk
fiyatının yarısı kadar
olur ?

9) (x) = | x – 3 |−2  fonksiyonunu  parçalı biçimde
yazarak grafiğini çiziniz ?
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